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> Inventa notiora ſunt, quam ut qudquam egeant recenfione ; & recen- 
tiorum innumeros labores hic ſeribendi modus non recipit: Haud tamen 45 
re erit, pauca, que ad hoc qpus maxi me pertinent, enarrare. Adrianus Ro- 
manus propoſuit æquationem multarum di menſionum Vietæ reſokvendam, 
qui ejus reſoluti onem deduxit ex eo quod ita conſtructa fuit hac æquatio ab 
Adriano, ut ejus radix fit chorda arcils ci real, qui fit ſubmultiplex arcs, 
cujus datur chorda. D'Moivre, ex iiſdem pr incipits, ee æquationis 


v 1+n Bs = =") + bee, = a conſeeutis 


Boob Boe 1 +22 
22 "EE. „ 10 16 
X reſpedt ve denotant cofinus. arcuum, qui habent i inter ſe rationem n: 1 
exinde 2. — 2x2 +1 erit diviſor quanttatts #*" — 2] z" + 13 conſe- 
quenter ex datis confinibus 1 & x obtineri poſſunt radices aquationis 2" —— 
212 + f= o. Coteſius divifit circulum in 2 N æguales partes; &, W/ 
modo ab omnibus divifionibus ad punFum quoduis P fitum in OA radio (þ 
opus fit produtto) ducantur rectæ AP, BP, C P, DP, EP, &c. d:inde 
 ponantur. OA = a, & OP = x; contentum ſub omnibus AP, CP, EP, 
Se. fumptis a divifionibus alternis per integrum circuitum adaquabit 
a“ — x oe] — A, prout Þ fuerit intra vel extra circulum; & contentum 
ub reliquis B P, DP, &c. in locis reliquis alternis erit ** , Hac 
proprietas aliquantulum generalior in ſequenti tractatu redditur ; fer licet 
linea OP ne per puntium A at LY punctum H franſeat ; fit chorda arcs 
(nxAH—n—1 Xx 180?) == A; tum (ſi > fit impar numerus) erit con- 
Tentum PA? XPC*X PE* X Be. == x9 + (A*— za“) 4 x R's 
Sc. buic adjiciuntur confimilia; E. g. Sit @quatio Xx? — px + 1 = 0, 
cujus radices fint a & (3, & fit p chorda arciis 190 — 4 tum erit arcls 
bak —na) chorda = & + G. 
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275 Peripleria aqualis gi rect lineæ: Torricelli anno +644 coulgavit 
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205 ere domino. Di la Hire excogitatis, invenit quiadraturam 


/dis:. Neutonus eam reftificavit; & eius invalutam detrerit. 
50 8 Land abs re erit nominare conchi dim Nichomedis, cue, 
Digghs, -quadreticem DinoBtrati, lagarithmicam, Napari auruum, catena- 
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1 PVO# er coufiruxere æquationes trium &\ quatror ment 
= culi, & aralalarape : Neutonus eaſdem æguationes confiruxit- circuli & 
conciidis Nichomedis Me Careſs Halleius diver/as dedere.mathades. 
Fats guingue & ſex, dimenſionum æguationes: Sluſius Protulit metbo- 
&x Jubſtitutiontbus inveniendi. curues,.quarum ofe \datas @quatzones a. 
gel Ne liceat conflruere;.. Cramer. vel Euler præmomet, ne in bis ſubſti- 
4 ah eurvas. adbibeamus,. quarum abſciſſa fiunt impaſſibiles, cum ordi- 
nata fan alle, Wall ius r een cubicalem / pa nullam 


| diqmętrum labere. * Mn at in) CLIVE CH A NM Ant K LOR) : 


Cartoſius, i riß, algebraicas. prowany in | diverſes vr diner. feeundum. 41. 
nfencs aquatints relationem inter abſciſſam (x) & ęjus correſpondentes. 
hc (y) exprimentss;, Barrow. nodes & interſetiones preediffarum cur. 
arum, — den race . docuit*-B. g. Suppo-- 
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aſymptotes.v N ax Fro Reer dt enter 0 v Se. = 
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exemple, gue ſatis manif le ned 4 doftrind 
infinitarum ferierum literalium quantitatum.excagitaſſe. . q g 05 


Neutonus dit tres ſubſequ uentes algebraicarum geraume. ; 
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coi vecter inter ſo parallel# WERE f ay of Fg 1 
quot ſunt ejus ai mumfontis 0 fecta, que ita ſecut hs Furallr las, ait Ju ma 
partium' ex und feehytis lulete ail eur am terminate um i guet PurfiÞus * 
hiquit'ex- aſterb after n Hur bun rerminurii, edt bb e, vmitef ua 
hiſco parallclas, cut vie que dun punxös teen ronites' 2 c, cu ber tor huber 105 
baron, quos fun ur nenpnen tum ſumimte fartium odinit# Inter ul, 
crus & ejus aſymptoton intercepturum ex urdgque parte Humiri erumt inter : 
quales, 3. Si cu, tor habvit"aſymprotos; 0 abt ſunt jus Mm 
3 ub omnibus ci 1 rand 2 — tice 5 
ceeptis erit in datd ratione ad contentum ſub omnibus ordinatis: entmer 
etiam Incuf cerril oui bs invent Gavin 12 "40 in 0 Aren Fas . 
dirit curbas n dimenſonum rojicere umbras, quorum Jetfimite ſunt cu 
imei mavit' geometrice datascurvis in nu taſilers tim 
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for — dom algebraice nugis ge 1 loc oper Wh . 
gebr , peragitur :' fubſequentes etiane proprictites"eonichiin font "adjh= 
citi\yi\ f recle dus mobiles BM VU CM per dats e B 8 E, e * 


los date," conenrfu ſuv M dęſeribumt terium pi) 

& ole dus rect ; D, CD cum prioribus duubus ad piinefs le dar B, "I 
datos angulos MB D, MCD efficientes ducantur ; tum bæ tt BD, c 5 
concuſſ ſuo D teſeribent conicam ſecrionem per punctu B. E iriinſoin 
2. Si rrupeaium H BCD ciren conicam ſectiinem deſtriptum, r Nah 

nales nt ACG BD; Biſecentur diagonal A & & BD in punti, PV * | 

reſpettive : rocta (per punttaP & Qduclu, ) per centtum tonicaſett ms run 

Si refi tres langant qua net, NU 
A, Aut 20 Hud ok ny 23 ESE | 
Tallela, erit media rol tay 2 inter hurum e ns contatt um 
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e 


5 pda &. — * continget on hw _ ms gen vel gu  reflas. 
quingue poſitione datas continget. 4. Efto ellipſeas umbi licus S; —. SP 


ab umbilico S ad punctum ellipſeos P. Net Mametrun DK Hate tangenti 
elligfm in puncto P parailelum in Ez erit EP zqualis ſentiazi majori. 
- Coteus invent JOINS” algeb; 
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aicarum curvarum 8 i priprictatem; 
circa 


„ BP R Æ FAT I O. 
circa "datum pundtum A revolvatur recta AM, que occurrat curve in tot 
n M, M., M., Ge. youu ou 70 en & NS in eddem refs 


N 1 
Semper jun L187 Pr, d ut Fa” = p34 + PR PN + &c. PR erit 


locus —— n refla: cui adjeci e propyſtionem ; fit FE 


| + e — &c.. -_ FNr. +] PNrsr- + &c. ubi r, 8, &c. integros 


neros, 4 foint vel W wel minores quam m, reſpe#ive denotent; locus 
Tum u "erit "haud majorum quam 2 m ＋ 1 dimenflonum; &c. 
in, fere er eodem principio, adſecit ſubſequentem algebraicarum 
Propricratem; vecurrat rea guæ vis per punctum datum P dufta 

a algebraicæ in tot pundtis (A. B, C, &c.) quot ſunt ejus dimenſiones; 
redtæ (A vi BL, CM, &c. ) curvam tangentes in his punctis ſecent abſciſ- 
Jam, I. r. alteram refam lineum (P L M) ethics datum punctum RN” 


2 73 45 15 * Sr dN wr, 8 
in in punts (K. L. NM. Ke. ); erit " ſumma rect procarum ſubtangentium PK | 
/ 0 e N, W ae dene eee 
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1 &B due curuæ ordinatie, invenire curvas, in qui- 
+ "fit data guuntit: Cramer vel Euler reddidit generalem me- 
„ afymf zotos & diametros vel potius axes inveniendi; transformavit 
em relattorem” inter  nbſciſſam & ejus correſpondentes ordinatas ex- 
nem, * aquatimen relationem" inter novam abſcrſſam & eius ordina- 
tas 2 docuit evaneſtere terminos nullius, unius, Cc. dimenfſonum, 
cum abſeiſſa mit mcipiat” 4 putts vorijnigato, vel puncto duplici, triplici, &c. 
Clairaut dedir rquationes ad curvas duplicis curvature, & methodum-earum 
tungentes dutenti, dofuft': Euler dedit æguationes ad algebraica ſolida ( quas 
etiam deli, priufquam eas vel 4 Clairaut ve] ab Eulero datas cognoviſſem); = 
_ divifit FLY fecundi E tertii ordinis in 16 & 138 "ſpecies; & ſolida fe- 
cundi ordinis in quinque ſperies; & eorum diametrialia plana inveſtigavit : 
Lovatt anglus propoſuit hanc propofiti onem, nempe, "omnem rectilineam figu- 
ram, cage 15 Angus latera dantur, S& cujus area maxima fit, in circulo in- 


: Jn i 


Hs = —_— 


dentur, in ſemicirculb inſeribi poſſe, cijus diameter een 8 4 : 


pbunctis; parium (n) vero, gue ſecant reftam rantummids' 
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P N A 1 F. Bi of 
ſcribi poſſe; & er iiſdem principiis ſeguitur; j ommin 


Reſtat, ut de rebus a nobis iexcogitatis pauca Jubjiciamu ramus, » I. n pri 
pite quiedam nouæ pruprietutet ulgelrucarum eurarum trading. 
I. Docetur methodus inveniendi, annon data abſciſſa fit diameter; Try a 
quot diumetri efſe poſſint in curud n dimenfionum, quer ſecant Mads or #9 
ad datum angulum. 2. Curvam, cujus omnes diametri fint parallel, non 
conſtare ex hyperbolicis cruribus, ni omnes eorum laſymptoti fnt inter fe pam 
rallelæ; & non conſtare ex parabolicis cruri bus, ni omni a crurm fink 
vel--convexa eddem direbliae. g. Dantur, etiam farmulæ aquationums. 
quando ammes diametri fut parallelæ, vel ſoſa intenſecent in uno, gedemgue: 
puncto, vel unica felummogdo detur. generalis diameter. dene e. eee 
| nt Jn Y Q 

paſſe Phures oe guar n = eln ones Parbik rt an or yitaraiy, qace ſick 
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car uam n nm punts.) 15. Probatun Me Curuatmporiue 


n) di menfionum, qua ſecare poſſint redtam tantummodo in 7, 9, Ce. 
1 e 
pundis. G. Deducuntur minimæ dimenſiones unius curve, qua 2 Halſit 


per data puntta. 'duplicia, tripli cla, Gc. ulrexius cur. * iT matisforman= 


tun ægquationes, relationes inter abſciſſas & earumcorreſpondentes ardinatas 


exprimentes,” in @quationes relationes enprimentes inter lineas a dugbu vel, 
pluribus datis functis ductas; ex aquationibus reſultantibus.. deduci poff 
proprietates prædictis analoge. 8. Gyretur rea linea circa datum punt, 


8 ca uam n eee ee in n neben — locum punti um, ; D G 


Tater i 5 FLY) of. cur van  plurium quam n 3 9. Datur | 
proprietas algebraicarum curvarum ex Aus dimenſionibus deducendg..... 10. 


Tyaduntur nonnullæ proprietates e terminis dimenſionum n. Np, Nm 2s 


Sc. in æguatione dimenſiunum n pendentes: e. g. Loca centrorum curve di- 

A" n, & ulttmarum Wametrorue: ae num erunt eadem curua 

tetorum: 2. , ducantur due. 2 curvam. &. 2 n a—mptates reſpective 25 
F | . 8 e 
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cunter in n punctir; contentum ſab n abſcifſis erit ad contentum ſub earum n | 
correſpondentibus' ordinatis in cũdem ratione in curud ac in ejus aſymptotis.. 
r. Dantur quædam nov obſervationes de conflruttione: equationum: e. g. 
de numero incognttarum quuntitatum em transformation bus abſctſſarum & 
ordinuturum duarum curuarum, quarum ope conſtruuntur date equationes : 
ene 0 de und! 1 radicibus in eee æquatio- 


n+ 
num ; 4. ae, in quibus curve per n x-m vel nx. 


TR ductæ, ubi / 


puntla, nxm & Wo 


3 pradicte + in cur vis Kats onum (m & n) re- 


pectiue Ponantur, evadunt ecxdem ;'de caſtbus i in quibus e@quatio ope curva- 
rum dimenfionum (n & m) conſtructu huud aſcendet ad aumenfiones (nxm);, 
de reducendis ex conſtructione curvarum duabus equation! bus, in qui bus con- 
tinentur duæ incognitæ quantitates x & y, in unam, ita ut exterminetur al. 
tera incognita quantitas ; ex earnndem conſtructione de inveniendis impaſſi- 
bilibus date cquationis rudicibus; de deſcribendis curvis, quæ tranſeant pen 
puncta duplicia, &c. 12. Data aA algebraicd n dimenſionum & ad da- 
— punctum abſciſſie datis n correſpondentibus ſubnormalibus, erit ſumma n 
aubnormalium proportionalis aftantice pradift abſciſſa puncti a puncto quo» 
dam immobili. 13. Dantur principia, e 9 bus algebraice demonſtrari po- 
teſt nullam algebraicum curvum, quæ continat in ſe ovalem ſeſe haud interſe- 
cantem, generaliter guadrari poſſe. 14. Datis duabus abſeiſſis algebraicg 


curbæ Probutur ſempon inveniripoſſe ſummam arcarum poſſibilium & tmpuſſi- 
bilium inter prædictas duas abſciſſas & earum ordinatas contentarum, pre- 


 dieorum- abſeifſarum & ordinatarum & earum fund ionum algebraicarum, 
& earundem circularium arcuum hogarithmorum, ohe: idem mutatis 
mutandis air mari poteſt de ſolidis e 'rotatione algebraicæ curve circa 
axem ſuum generatis; ; &c. His vero & conſimi libus adjiciuntur'ſubſequentes - 
Propgfti ones: I. docetur methodus, e datd algebrai ca æquatione relationem 
inter abſciſſam & ejus correſpondentes ordinatas exprimente; & fluxionali 
quantitate, que eſt functio algebraica abſciſſe x, ejus ordinate y & earum 
uri num; Ne e Jn valoribus Junctionis prædictæ invent endi: 2. 


guædam 


FR * F A T 1 YA 


in datis angulis ducantur, ſingulæ ad ſingulas; rectaugulum ductarum ad oppo- 
fita duo latera fore ad rettangulum' ductarum ad alia duo lotera in dat ra: 


tione) adjiciuntur analogæ, qu ad cur vas ſecundi &S ommnts:6ufuſe eee 


dinis applicantur. 4. g. fint tres redicæ, etiumgue tres alice rectæ, quæ priores 


vii 
quædam propuftion (nempe, f\agate conicæ ſectionis punts ad trabesii 
alicujus in conicd ills ſectione latera quatuor infinite producta, toti dem rectæ 


_ 


in nouem pwned g 1rterſecant;,. contentum ſub lineis ductis a guibuſcuuque 
| ptenctis in cur ui ſecundi ordinis Fer neuem punita prædibid tranſcunte i in 
datis angulis ad tres priores rebtas femper erit in datd, ratione ad contentum” 
ſub tribus limets duftis ad. tres Voſteriores rectas in datis angulis ap. iiſdem 
punttrs.. 3. datur proprietas quæadam maxi me elegans omnium Bar abolar u 


Archimedis cunicæ parable proprietati baud diffunnilis, © 1/id proprietate ge 
neralior; quippe guæ ad omnes ſectianes abſciſſa vel ad duas vel ad tres, 


quinque; Gc. equates: partes extenditur.. 4. adſicitur proprietas elegans ori | 


bolarum's Medit. Algeb: dedufte ; e. g. fi æquatio y a * b 


e + c. ubi x fit abſciſſa, y ejus ordinata'& n integer eee 


equatio: ad ahhſciſſas, qiurum ordinatæ fink. maxima ma =I + n= I 


bu ＋ Kc. =0;-fint (n. — 1) ordinate moxime pefſibiles, & ſeces dale 


abſciſſa curvam in n punis; tum erit P HQ Rr SS Gerad? 


x ac x be x ad bd x cd x Cc. :: n (Fig. yo.] ge“ propo- 


. fitione ſubſequente. a\me-excogitatd deduguntur plures proprietates aigebrat- = 


carum curvarum; nempe, fi fint due: &guationes relationes exprimentes in- 


ter abſciſſas'& earum-correfpondentes: ordinatas ad duas curvas n & m di- 


menſionum reſpecti ue, & reperiantur termini n, n — I, n — 2, c. m, 


m—1, m 2, Sc. dimenſſonum in duabus Prioribus æguaticnibus td, 
in duabus. poterioribus; tum emnem proprietatem duarum.priorum: curva- 


rum, qua ex iisterminis pendet, ore etiam proprietatem duarum poſtertorum, . 


e. g. Ant due curuæ n di menſſonum, gquarum tammini n n- dimen- 


fronum in utrdque ſint iidem; ducantur ab eodem puncto in utrique n 


rectæ perpendiculares ad atnafqne' curvas; tum ſummæ ordinatarum & ab- 


ſeiſaram ad predifia.n* puntta. anbuarum curvurum, quibus perpendicu- 
n inci . eruut inter I reſpective qual 85 ulli mo. docetur met hodus | 


inveni endi N 
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inveniendi eee cam aan que: babet Teen datas Tineas _ 
Tangentes. _ 4 15 | 

Hic N haud nah oft fronts ns ex v proprietatibus. me 
baud deduxiſſe ex principiis algebræ vulgariter noris ; at dere 25 th 15 
gebraica inveniſſe, ex quibus dedusre fier int. | 

In capite ſecundo dhecentur methodi re ren cur voi des vel ee 
1, e. cur vas generatas e rotntione datarum algebrai carum- curvarum ſuper 
rectas vel ſuper alias algebrai teas curvas; earum arras, radios curvaturæ, 
involutas, &c. invenienth,” in quibus traditur regula pro inveniendis tan- 
gentibus, radiis curvature, &b. bur ver; 2 corporr dunbus vel pluribus viribus 
agitato, deſeripte; invenitur etiam"'curod)*quam" deſeritit datum punttum 
in qudcungue td cur ud Pofitum, cujus peripheria; ſemper per datum puniJIum 
 tranſeat & datam lineam in eb puntto tangat: afſeritur omnes. Auxionales 
cur vas, 1. e. curvus, guarum relationss inter abhcllſas & earum . 
dentes ordinatas exprimuntur Ver 8 e ee Auer tia 
voidum vel epicurvoidum, he. ee rote: 

In capite tertio conti netur Aba! invent ada ſee onem fili 4 Niere 
eujuſeunque algebratte curve circa axem generati; etiamque gucudam nova 
proprietates folidorum e rotatione conicarum ſectionum circa axes ſuos genera- 
torum; deinde traduntur quadam propri etates algebraicorum foliderum pro- 
prietatibus algebraicarum tur vurum Prius traditis analogæ, etiamgue metho- 
dus eruendi projectionem plant vel ſolidi in planum vel ſelidum. e 

In capite quarto  probatur fingula' latera folygont circa oualem in foe | 
= ſemper concauam deferipti ad puncta contactuum in æquales Purres divifa 

 efſe, cum polygonum fit minimum ejuſdem numeri laterum, quod circa ovalem 
pred: Ham deſcribi poſit. 2. Sit polygonum triangulum vel frapezium, & f 
unicum ſolummado tri angulum vel trapeztum bujuſce generis in dutd ovali 
inſeribi poſſit, tum. minimum triangulum vel trapezium quod circa vvalem 
deſcribi poteſt reſpeftiv? erit quadruplum vel duplum maximi trianguli vel 
trapezii, quod in datd oval inſeribi poteſt: Si vero fer hunc modum polygona 


ad omne punctum curve deſeribi poſſint, tum erunt omnia hac polygona fmi- 


ler — * inter ſe ægualia: Et ”" de pluribus — hujuſce generis 


maxi mi. 5 


rn A AT 1 * : 
maximis & minimis; e. g. de maximis- polygonis inſeriptis; de maximis in- | 
ſeriprorum polygonorum, de minimis vero ci auer 1 laterum fun 6 


2 Fo en 
f A 


. . | 
{ Sequuntur" gelen no & baud inclgantes cenicarun ; fees 0 rim * 5 "OY 
| eiuer 3 N „ $ $9 1245 G4, 8 7 . X 


1. Sectio leer 45 Ge. a 8 Plano a NN 5 ; focum traſtints 
alla habet focum prædictum pro foco ſuo. 2. Secfiones hyperbole: dis & 
cont generati ab ejus aſymptotts circa arem fuum, rotantibus ; & fic 
. feckiones parabolbidis & cylindri, cujus axis eft axis parabolbidis, ab eo- 
dem plano fatte, enunt ſimiles curua. 3. Sint ys ſeckiones duorum 
 folidorum" ſimiles; ex datts æguationibus ad duas conicas fetti ones, ex qua- 
rum rotationibus generantur folida, datur æguatis exprimens relationem 
inter ſinus angulorum, ques. cum. earum axe faciunt prædictæ ſectiones. 4. 
_ Parallellogrammum circa circulum deſcri ptum erit wel guadratum vel rhom- 
bus, & cujuſcunque parallellogrammi circa conicam ſectionem de eſcripti dia- 
gonales erunt conjugate: diametri. -. 5. Datur regula pro detegendd ared 
cujuſcunque polygoni in parabol i inſcripti. 6. Fig. p. Sit conica 2 A a 
B, Cc. E, erit A BNA C OD X Sc. X EPS AP ABN EC 
Sc. „ED. 5. Hg. v. Sint A B = d, CD = c, & ſemidiameter coni- 
c E eee Laeis A B * CG D ee = ft; tum erunt A * = 
A= 0 — 4 5 a Ly 
Za RY © 7 c. 8. Datur method inſeridendi (rapeziumin dats 5 | 
elligſi dato trapezio 5 h, & circa eam ci circumſeri bend parallelhgrammum 
dato PATE 77 mile, fi modo inſeribi vel circumſeribi paſſint. g. 
Fig. C. Sit ellipis P QR 8, Cc. deſcri batur circa eam polygonum p qr 
So Ge. erit contentum P p x QqxRr x CC. =Pq* Qr x Rs x &c. 
10. Deſcribaniur duo polygona n laterum circa eandem ellipfim, ita ut eorum 
latera ad puncta contactuum iiſdem rationibus dividantur, erunt hac duo 
polygona inter ſe ægualia. 11. Jungantur pundta vel contactuum vel angulo- 
rum a polygonorum S el pews centrum, aegregatum quadrato- 
| a | 4 ba. = ING Fun 
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a rum ex r fingulis huſce linets in 3 polygonis ideen refpectiue. Ad: 12. 
- Inſeribantur in eddem elliph duo pohgona n laterum, ita us due proxima 
| liner equales, angulos cum tangente ad idem punctum contactils utringue 
Faciant, erunt nme laterum. amborum polygonarum reſpedive inter ſe 5 
 aquales. 2. Fig. D. Sint duo polygana. n laterum ABCD E, Sc. APF 
5 QR DT, Se. $1. lines AC ' parallela ſt. linee tangent conioam fecjio- 
nem in B, linea B D parallela tangenti in C, Cc, & ba lies PR BER, 
in Q linea Qs tangent! in R, Sc. tum erunt duo þ lygona 
Sc. & PQRS, &c. inter ſe ægualia. 14. St omne 4 fur 8 re- 
ciprocd ratione ſummæ vel diſferentiæ Hecantium & ee complement} 
angulorum polygons Jateris fegmentts adiacentium, erunt ſummæ laterum duo- 
rum polygonorun inter fe aquales. 1 5. Si circa conjugatas diametros ſalidi 
a rotatione ellipſeos circa axem ſuum generati deſcribantur elliptici cylinari, 
erunt hi cylindri inter ſe æquales. 16. Idem etiam affirmari poteſt de falidis 
5 circa prædicia generata folida deſcriptis, quorum latera rectilinea Perpetus „ 
: in eadem ratione ad puncta contactuum dividuntur; erunt enim omnia bec 
ſolida ſibi invicem ægualia. 17. Minimi circumſcripti & mami mi inſcripti 
con: ad omne puntum in prædictis ſolidis erunt fibs invicem æguales. 18, 
Si conica ſectio gyretur circa axem ſuum, & a dato puncto ducantur tangen- 
tes, uſque danec redeapt tterum ad idem punctum; tum erunt duo contenta ſub 
Iingulis linei nn Funtta, in quibus duæ line ſucceſſivæ chi invicem occur- 
rant, & puncsa contactuum rect arum & cvnit ſectionis, alternatim ſumptis, 
inter ſe ægualia. 1 9. Si guatuor rectæ a dato puncto ducantur perpendicu- 
lares ad H perbolam i in quatuor punciir a 8. 7 & 9d; & due reciæ ab eodem 
puncto ad ejus aſymptotos in punctis 1 & p, ducantur perpendiculares; tum, 
ducantur ordinate a punctis a, G, y & 9 ad quamlibet byperbolæ abſciſſam, 
quibus ducantur due parallele a punctis r & p ad eandem abſciſſam; erit 
dupla ſumma harum duarum linearum ægualis ſummæ quatuor ordinatarum 
pradiftarum. { Ones be propoſitiones mutatis mutandis æque de hyperbolis, 


.& 3 ac de ellipfibus & ſpharoidibus affirmari poſſunt, 8 
RY PX Sh AP gauge cent e e eli, i- b bc, | 
Mp F * bs 5 ns ra eleo e, A( 938 , i 16h 0 0m 
, fu, fi, fans or FLEW „„ 
. , eee e. Nh aca an rum * 
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alot occurrunt a li iz Curve, que A f 
quadraturam recipiunt; alice verb curu guſden. eciei, que mini me qu 8 
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drart \poſſunt ; ob has & alias as rationes omnes enum erationes 
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ALGEBRAICARUM 


CURVARUM PROPRIETATES. 


i Fr 4 
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CAPUT I. 


XE F. 1. Sit data æquatio » dimenſionum relationem inter ab- 
ſciſſam & ejus correſpondentes ordinatas definiens Ay" +a+Fbx 
WE Se ＋ AX TeX ft i+ &c. o, & ſi, abſciſsa eadem manente, 
ita mutari poſſit ordinatarum ad abſciſſam inclinatio, ut æquatio re- 
lationem inter prædictam abſciſſam (z) et ejus correſpondentes ordi- 
natas (v) deſignans, fit hujuſce formulæ v ＋ C＋ Dz E 
* + &c. o, ubi terminus A BA v evaneſcat, tum ea abſciſſa 
dici poſſit diameter primi generis. | 
2. Data prædictà æquatione 4 + a + bx . &c. = o, & ſi 
abſciſsa eadem manente, ita transformari poſſit ordinatarum inclinatio, 
ut reſultans e abſciſſam (2) & ejus 

correſpondentes ordinatas (v), fit 


U 


hujuſce formule, A＋ BZ 
* - +Gz+H#+K2 xv’ -+ Kc. So, ubi evaneſcant ter- 
mini v CPT + E#* v tum abſciſſa dici poteſt diameter ſecundi 
generis; ſi vero reſultans æquatio ſit hujuſce formulæ * D2 + EZ. : 
v=*+L+Mz+Nz +O# + P V+ + &c. =0, ubi evaneſ- 
cant termini v, 4 Z Vi & F+Gz ＋ HA . ＋ RZ. v tum abſciſſa 
dici poteſt diameter tertii generis, & fic deinceps. Si ordinate (v) 
ſecant curvam in () punctis, tum ſumma ordinatarum ex una parte 
diametri primi generis æqualis erit ſummæ ordinatarum ex altera. 
: } A * 
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Si vero ordinate (v) ad diametrum ſecundi generis ſeeant eurvam in 
(1) punctis, tum ſumma ordinatarum ex una parte diametri æqua- 
lis erit ſummæ ordinatarum ex altera a, & fic deinceps. 

Hoc conſtat e vulgaris algebræ principiis. 


3. Diametri vel potius axes nonnunquam definiuntur eſſe lineæ, quæ 
ita ſecant ordinatas ſibi ipſis ad rectum angulum inſiſtentes, ut ſingula 
ordinata ex una parte diametri alteram habeat ex oppoſita parte ſibi 


ipſi æqualem. 
4. Lineæ geometricx in ordines ended numerum dimenſio- 


num æquationis, qua relatio inter ordinatas & abſciſſas definitur, uti 
bene monet Carteſius, & non ſecundum numerum punctorum, in 


quibus a rectã linea ſecari poſlint, diſtingui debent: pars enim poſterior 


Neutonianæ definitionis aliquando fallit. 


Per dimenſiones curve, intelligo dimenſiones #quat! onis rela- 
tionem inter abſciſſam & ejus ordinatas 3 | 


PROB. I. 


Fig. 1. Data algebraick æquatione relationem inter abſciſſam 


(AP= x) & ejus ordinatas (P M= y) definiente, invenire xquatio- 
nem relationem definientem inter abſciflam (a p), quæ ſecat abſciſſam 


(AP) ad datum angulum (Y) & in dato puncto (M, & ordinatas 
(pM, &c.) eam (ap, ſecantes in dato angulo (Mp M). 


Sit radius (1), & ſinus angulorum APM. PNp, & My N re- 
ſpective 5, S & o, tum per trigonometriam ſinus angulorum Vr & 


Mp erunts Ji S Vi- 1—f=c&o Vie ＋ Vi- == C; 


ſubſtituantur pro lineis NA, Na, ap, pM reſpective a, b, 2, v; & erit 


Le 


21 
nne: _ — x, &y =rM+rP= 


en 3s OE re 0 Br 2 


T e te 9h ; quibus quan- 
titatibus pro ſuis valoribus (x & 5) in data æquatione ſubſtitutis, re- 
_ ultat 


Wah, 1 


PROPRIETATES. 3 


ſultat æquatio relationem inter abſciſſam (a P), & ejus W (D) 
definiens. 5 


Fig. 2. Cor. 1. Data æquatione Nene inter abſiflam (Abr 
& ejus ordinatas (PM= = y) definiente, invenire æquationem inter ab- 


ſciſſam (Ap =) & ejus ordinatas (PM= v) relationem exprimentem. 


Fig. 1. In hoc caſu NA (a), Na (4) & angulus p NP nihilo evadunt 
zquales, & conſequenter fin. 24 PM = 5s = c= fin. Nr P, & ſin. 


Mp C u l = = = fin. E P Mp (Fig. 2); & 


: cz +cb—Cv | e Los es 
exinde x e * e uv | 
„ s — 84 7 

=) + — + — = 7 v, quibus valoribus pro x &. 7 in 


+. 4 oy 
data æquatione ſubltitutis reſultat æquatio quæſita. Aliter: Fig. 2. 
Sint ſinus angulorum 4 PM & Ap M ſreſpective s & , & ſinus an- 


gull () erit 6 VI 9 Ii; pro ordinataà P M(y) in 
data æquatione ſubſtituatur ejus valor — & pro abſciſod 4 p (x) | 


— 1—o* +0 V 1— [5 | 
ſabſtituatur 2 * Ks Che - * v, & confit corollarium. 


Fi ig. 3. Cor. 2. Data predicta æquatione relationem inter I P 
& P M=y exprimente, invenire æquationem relationem inter ab- 

ſciſſam Ny vel Nr (z) & ordinatam My (v) exprimentem. _ 
Fig. 1. In hoc caſu Na (b)=0, & = ſin. <MpN= fin. <MrN= 
ſin. < Nr Þ =s V 1—S* +8 V 1s = c, & angulus » Mp & ejus 
ee 


ſinus C nihilo =qualis erit ; unde Xx =— I I 
— 85 S e, 84 
— . wo = 1+4N(ﬆ) K „5 

Sz 25 
v + —; quibus quantitatibus in data æquatione pro ſuis valoribus 


(x & 5 ſubſtitutis, reſultat æquatio quæſita. Aliter: Fig. 3. 
Sint ſinus angulorum A P M & PN p reſpective s Sc S, & ſinus an- 
A 2 ns gull 
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guli (MpN)erit s Vi—8* +8 Vi; pro abſciſsi AP (*) in data 
8 


=quatione ſeribatur ejus valor — ——2+4N(s); N 


$ 


2 2 
pro ordinata ”, v + — ; & reſultat æquatio quæſita. 


Fig. 1. Iiſdem ſitatts en quantitates ac in problemate denotan- 


tibus, & data æquatione relationem inter abſciſſam A P (x) & ejus 
ordinatas PM ”) & earum incrementa (x, &, &, &c. 5, j, J, Kc.) 


exprimente, hinc inveniri poſſit æquatio relationem inter abſciſſam 


(a p) & ordinatas (pM) & earum incrementa denotans. 
* 


Scribantur pro x, &, &, &c. reſpective 


- a 
ns IE: pro 5. J, 5, &c. ſcribantur reſpective — * 


F#:: FS oS—CS. SS os —CS SS 


oa aa} Co Berra © hr. &c. & reſultat 


Ee s TE 
æquatio quæſita. 


PROB. IL 


Fig. 2. Data æquatione 7 dimenſionum 4 * ＋ 4 + b x y= + 
c+ dx +ex7 2 + f + gx DN +k33 V + &e = 0, relatio- 
nem inter abſcifam AP = x & ejus ordinatas P M=y exprimente; 
ubi A , b x ei, ex? V2, k x3 Y, &c. ſint termini x dimenſionum; 
& ay", dx yes, h x* y,, &c. ſint termini x 1 dimenſionum ; inve. 
nire utrum abſciſſa AP ſit diameter primi generis, necne. 

Sint & & reſpective ſinus dati anguli-4 PM & quæſiti A p M. 
quem veræ ordinate M (v) (i. e. ordinatæ, quarum ſummæ ex utro- 


que diametri latere ſint inter ſe Pe) cum ſua diametro faciunt: & 


per Cor. 1. Prob. 1. pro y ſcribatur — „ & pro x ſcribatur = (abſciſſa 


. — 17 (C) 


S 


ad veras Ea ＋ — v, & n #quatio 


+ 4, i 


* 


PROPRIETATES. Es 


. = N * 
4 . = be 9.8 3 + &c. e 


„* rm 


4 


* : 9 = int * 1 
2 C+3h- jr T7 ＋&c. x29" + ax <= . ec 5 


C* + &c. x V+ &c. =0. | 
Ut fiat abſciſſa diameter primi generis, neceſſe eſt ut evaneſcant 


termini 2 v 85 v, & ee eorum coefficientes Þ £ Lo” 2 6 
"oo a Tp „ 
[ na C+3 bo 3 + &, FE 55 4 20 + h 7 .= he be &c. nihi- 


10 ——— _ ſed haud evaneſcat terminus (v) i. e. ejus coeffi. 


= = 2 + &c. haud nihilo =qualis flat. 


Fiant ins coefficientes terminorum F nihilo æquales, 
& in duabus reſultantibus xquationibus pro 5 5 ſubſtituatur q, & re- 


ſultant duæ æquationes % + 207 ＋＋ 3 ; oth + &c,=0, & 4 7 


5 &c, =0; ſi! igitur ha duæ æquationes communem 
& poſſibilem habeant radicem, quæ haud ſit etiam radix æquationis 
| AP 4 * + eq + k 7 + Kc. = 0, tum nen erit diameter 


primi generis. | 
Si nullus terminus date æquationis ſit 0 N niſi pri- 


mus Ay” i. e. evaneſcant termini þxy*, e , &c. tum abſciſſa erit 
diameter primi generis, fi modo æquatio 29. + 47 ˙ ＋ byp-+8&c. 


= 0, poſſibilem habeat radicem: fi vero nulli in data æquatione con- 
tinentur termini 4 , dx, bat hs &c, (1—1) dimenſionum, tum 


abſciſſa erit diameter prædicti generis, fi modo radix æquationis 59. 


* + &c. =0, ſit poſſibilis, quæ etiam haud ſit ra- 
dix æquationis Aq" + bg" ＋ eq" + &c, =0; vel ſi radices im- 
poſſibiles pro radicibus eodem modo, quo poſſibiles habeantur, tum 

in his duobus caſibus abſciſſa erit primi generis diameter. 
. Hine diameter primi generis Point habere (2— 1) diverſas 
incli- 


5 
* 
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inctinationes verarum ordinatarum, & haud plures, ni infinitæ ſint: 
duæ enim quationes 55 + 2 . + 3 % + &. = aq") + 
d + by ＋ &, = 0; poſſunt habere n—1 diverſos communes 
diviſores & haud plures. 
Cor. 2. Poſſunt eſſe a & haud plures diverſe inclinationes ordina- 
tarum ad abſciſſam, in quibus ordinatæ haud ſecant curvam in # 
punts vel poffibiſibus vel impoſſibilibus, poſſunt enim eſſe (v) ra- 


dices e quationis Ay + 27 + fc. + r + &c, =0, & haud 
plures. 5 


e wa R O'B: im. 

„ 4. Pata 9 zquatione A * wy 3 Pa 155 &c, = -0, re- 
lationem inter abſciſſam N P (x) & ejus ordinatas P M (5 ) expri- 
mente, invenire numerum diametrorum, quæ ſecare poſſunt ſuas or- 
dinatas ad datum angulum Np M. | 
Sint ſinus datorum angulorum MpN & VPN reſpective & & s, & 
ſinus anguli quæſiti Mr p (c). Per Problema 1, transformetur data 
æquatio in æquationem relationem inter abſciſſam N 5 (2) & ejus or- 
dinatas My (v) deſignantem, i. e. in data æquatione Pro ſcribatur 


CY Ae. + 4 1—S ESPE 
ejus valor gra di 5 v, & pro y ejus valor -v== 
c/ 15 1— e ee 81> LI—c = IO 7c c D 
5 b ER - "XN" 
pro ha 1 ＋- V &@SVI=C+c.V "25 ſeribiniur re- 
cti & C, & ſul = „ 35 
Thee ive ? reſultant — ——— = „„ „ 


& æquationis ex hac fare cee * termini (2 ) 


| 4:7 Sen 1 C. e 
. | coefficiens erit » x- „ =4+ Sc ted As 
| ; "+ | | | | C 5 9 5 8 
| H + — 2 Cc pr” — * * 6 
RN Fs „ g 
1 2 cs 5 7 xe & . | 


Pro 


PRO PRT E DE 
pro literi it&C ſeribantur ear earum prædicti valores:& evadet vadet t 
SSt I—S+$SV1—S)cv 1—v IX) 1-8, gnde | 


Ac, e | 


fubffituatur hie : valor pro. — — N. in n prediga coefficients, OTF: at 
quantitas reſultans nihilo æqualis, in æquatione reſultants: incognita 
quantitas c haud plures habet quam dimenſiones, ita reducatur hec 
æquatio ut exterminetur irrationalis quantitas V/ 1—c?, tum haud 
aſcendet quantitas c in æquatione reſultante ad plures quam 2# di- 
menſiones, & conſequenter haud habebit plures diverſos valores quam 
2 , quorum ſingulus affirmativus habet negativum ei æqualem, hi 
autem duo valores unum angulum M » p ſolummodo præbent, ergo 
ſolummodo poſſint eſſe 17 diametri, _ ad latur . l ſuas 
ordinatas ſecant. 81 DI 35 31 255 3+ + S462 
Si ordinata per centrum aladacictriindand it vie: af or- 
Eee, diametro prædicto eee tum omnes en diametri 
aan font, {Shins pune >; 115354:24 * 15M: e cnt 


3 1 E ; 1 . R 
7 ? : 
+ 4 £ * , Y *. P 2 2 4 # : 
; * 11 1 * » 4A 4 2 4 1 4 * * * 


| na f 7.50 bt I. 1 0 1 3 91 $33 1 11 ith x JIE FEEY 
Fig. z. Aquationis exprimentis eee 1 55 abſciſſam (x=4P), 
5 & ejus wang. pry ordinatas ( * a fint termini, in _ | 


curve diametri erunt t inter ſe parallele, & vice vers omnis 4 many cui+ 
cunque diametro parallela (excepto caſu in theor. 4. dato) erit diameter. 

Per Cor. 2. Prob. 1. ita transformetur prædicta æquatio, ut expri- 
mat relationem inter abſciſſas Ny (2) & ejus ordinatas PN (v), ubi 
AN=0& abſciſſa Rte facit angulum cum abſciſsa N P, cujus ſinus 
fie $:/1::512 7 Ji . 


Sit ſinus dati aul New (s), finus abr V, 5 clit s 1 es 


VISF=0: Sit C.—8 :: :S,&exinde p = . 1 
A V4 *+B: +2 ABV 1 1—2 
Pro 


. 
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Pro-abſciſsa x & ordinatã V in data eee ne earut re- 


ec Alivi valores Go & + Oo” „& conſequenter pro , +7 4 - ejus valor 


8 0 4&5 


6, reſultat en in qui 3 in quo dimenſiones abſciſſs (2) 
2 ordinatæ v inveniuntur maximæ, exit v; i. e. æquatio reſultans erit 


hujuſce formulæ v“ + av + y 7 +3205 + &.=0, & ſimiliter 
æquatio relationem inter quamcunque abſciſſum huic parallelam & 


ejus correſpondentes ordinatas deſignans erit ejuſdem formules. 
Sin æquatio relationem inter abſciſſam (z) & ejus correſpondentes 
ordinatas (v) exprimens fit hujuſee formulæ, tum abſcifſaerit diameter. 
Cor. 1. Linea huit diametro haud parallela, non erit diameter; 
æquatio enim relationem inter abſeiſſam & ejus correſpondentes or- 
dinatas exprimens, non erit n hag & e r, ab- 
ſcilſa non erit diameter. 
Cor. a. In hoc caſu duæ & haud dae pollkiit eſſe nher ue 
datum angulum cum ſuis ordinatis nent ee fit angulus, fam 


unica ſolummodo erit diamete n. 


£ 
KI 


Cor. 3. Non conſtare poteſt curva 7 dimenfionum, cujus ones 
diametri ſunt parallelæ, ex (n) hyperbolicis | cruribus, ni omnes eorum 


am ſint inter ſe 29-9000 Termini ane, in mas. maximæ 


81 


inveninotar datr.equitionis dimenſianes, er 5 „ + _ f. ai 


fine inter ſe p vero, in quibus maxiniz invefliuntur 


dimenſibnes dem erunt in #quatione ad u aſym totos ac ad datam 
cut vam, ſed termini in quibus maximæ inveniuntur dimenſiones 


witli: $1! 1 (BE ED 53 TIE D Z 


14 45 4 | — 


equationis att aſytnptotes haud poſſint eſſe y . ni omnes fint 


139 Nan! ; [4 #1 * 


parallele; ergo omnes alymptoti datz c curve erunt inter 74 parallele. 
Cor. 4. Non conſtat prædicta curva ex parabolicis cruribus, ni 
omnia erura ad infinizamy, diſtantiam ſint concava vel convexa ad 


caſdein STS 


E ſubſequentibus =quationibus ad hyperbolica & parabolica crura 
bee facile conſtant. e 


* 


Se 
1B R PR EY NY 6% * 
14 wt «  *%..A * 4 + 4 


Cor. 3.7 Equstionis prwdistes A DD. N 
ſint pares dimenſiones (i. e. fit n par numerus), & nulli termini cu 
dimenſionum in data æquatione contineantur. in quibus inveniuntor 
impares dimenſiones ordinatæ v; tum ad eandem diſtantiam ex utta- 
que parte diametri, que rectum angulum cum ſuis ordinatis facit, 


eadem erit ordinatarum ad diametrum inclinatio. VE - NM ian 
Hoc n conftabut” e præcedentibus e yang [9% Hep 
Le rng, Yrs v4} 444+; by ; Ad $4547 _ . ce . 5170 . 


a TION * Th Ry iT H E O R. II NA. Genet 468579 72 api 4 
Pig. 3. & uationis n dimenſionum relationem inter abſeiſſam 
AP = & ejus correſpondentes ordinatas NM = y exprimentis ſint 
nulli termini; in quibus inveniuntur (2-1) dimenſiones, tum omnes 
curve diametri ſeſe interſecant in puncto, quod eſt abſeiſſæ yextex. 
Per Cor. 2. Prob, 1. Transformetur hæe æquatio in alteram, re- 
lationem inter abſciſſam A5 (z) ad datam abſciſſam A (x) uteunque 
inclinatam & ejus correſpondentes ordinatas p M (v), exprimentem; 
ubi AN = o; tum ſemper reſultat æquatio hyjuſce formulæ v + 
Sehen A &c. = o, in qua deſunt omnes termini 
n — 1 dimenſionum, & per Prob. 2. abſeiſſam hujus æquationis eſſe 
diametrum conſtat, & conſequenter omnes lineas per bor centrum 
ductas eſſe diametros. 
Cor. 1. Sit curva 2 dimenſionum 11 haben aſymptotos {ele ſecantes = 
in uno eodemque puncto; tum iſtud punctum exit curyæ centrum. 
Fig. 5. Cor. 2. Si generale centrum non eſt vertex, ab ſojſſæ, ſuhſti 


1 C) 
. 


tuantur pro abſciſsa AP (x) ejus valor (a u e E +a), & pro or- 


dinata PM (y) ejus valor (p M ＋ S = 8), & ita aſſumantur « & 
b, ut nihilo fiant æquales termini, in quibus ( 1) dimenſiones ab- 
ſeiſſæ (2) & ejus ordinatarum (v) inveniuntur; tum vertex novæ ab- 
ſciſſæ erit centrum queſitum, l oe bu oe. 
Cor. 3. 81 curva habet,parabo icum as hujuſce formulæ *. = _ 
as), in qua (x & y) ſunt abſciſſæ & ordinatæ reſpective, & r non eſt 


minor quam 2; tum neceſſario habet centrum enerale. 


Hoc enim in caſu evaneſcunt predict? 1— 1 e termini. 
bs 3 Dia- 
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allt 10— 1) dimenfionum inveniantur termini. 


* Diameter haud erit ordinata ad ſuam ordinatam per e eius 
tranſeuntem, ni termini 2 (o) = (o) e, e — 955 aationis 
V+ T7F buy Kc. = 0, relationem inter abſciflſaih' diametti & 
ejus ordinatas exprimentis, mhilo ſunt reſpective quale. 


2 FS; . TIE T4 ©7733 Woe? nnn {313639 £3 j £4.#t1 35" At 4; 9 Hh FALLS ( ns 4 


= = A 
LOSS 


112 . ne 
TH @ 4-77 %9 i rpg 


| 4x” 7 i oi 
Fig, 2. Curva a Jmenfonum non 94 wot — 55 5 =4 quam (n—1) 


parallelas diametros, ni omnes ejus diametri fint parallel. . 
Sit enim angulus A PM rectus, & pro ↄrdinata PM (y) ſubſtitu- 
antur S (ubi v = Mp & S ſin; anguli Mp P), & pro ejus ab- 


Ws, 


ſciſsà AP (x), 2 (Ap) —- 1 18 . in data æquatione * ＋ a+ a+ bx 


y— +7 + dx + e x2 . + &c; = 0; tum reſultat termini * we?) 
vefficietis 58 —— 28 t == — 82 +: 34 8 - * 

Fiat hæc coefficiens nihilo æqualis, & ita trans formetur reſultans 
eqqustio, ut exterminentur irrationales quantitates; reſultat æquatio 
hand plurium bre * — I) dimenſionum, & conſequenter haud 
_plures quam (2 X Ln] 7) habebit radices, (4—T) affirmativas, & (#—T) 
negativas; negative & affirmative erunt reſpective inter ſe æquales, 
& conſequenter ad eandem ordinatarum inclinationem veferentur ne- 
gativus & ejus #qualis affirmativus valor ; & numerus parallelarum 
diametrorum non major erit quam ( — ny ni omnes fint parallel. 


Eodem modo ratiocinari licet de diametris in uno ene 
punto fo ſecantibus. | 


04. 


T H E O R. IV. 


Curva ratedriſes poteſt unicam ſolummodo bees enen, 85 
quam dico nn, diametrum, cui mes anmne inclinate erunt 
ordinatæ. Jt v5 = l FA bo D 3 

Hujuſmodi vero diametrom: abet © curva, fr aquationi Klaenenn 


inter abſciſſam & ejus der reh n ordinatas exprimentis termini, 


in quibus dimenſi ones inveniuntur maximæ, fint ( 


w*- 


ſint (—1) dimenſogum ee Ag Jbſci | 


RO RITA TBS 11 


Hoe in caſu e prædictis eonſtat curvam habere omnes ſuas dia- 


metros inter ſe parallelas, & omnes ejus diametros ſeſe ſecare in uno 


eodemque ane e canſequenter curvam unicam ſolummodo ha- 
bere diametrum. te e lar ter? oats Enie 281 
Transformetur enim æquatio b inter abſciſſam & ejus 
correſpondentes ordinatas exprimens in alteram, in qua terminus, in 
quo inveniuntur maximæ dimenſiones, ſit ſolummodo (v), & nulli 
a fit generalis diameter. 
Cor. Si curva ha 3% Parabel ſcum Fjuice generis ( ax"), 
in \ x17 50 non eſt TROY YAO (3), tam 1 W e nl 
HE ox. v. e ue Be 
r 


Fig, 2. Non poſſunt ede plures quam 5, 7 Gere inclinationes 55 


4 


1 


rallelarum ordinatarum, que mmol ſecant curvam in m 


punctis vel poſſibilibus vel impoſſibilibus. HH, Hr ,Ornmups 
Sit enim æquatio relationem deſignans inter abſciſam (AP a= x) & 


ejus correſpondentes ordinatas (PM y) cum ca rectum angulum 


facientes y*+ a +bx - ds + ext ee + bat bd 
&. = 0. Transformetur hæc æquatio, ita ut abſciſſæ exdem 


maneant, ordinatarum vero mutetur inclinatio: i. e. per Cor. 1. Prob. 1. 


pro ordinata y ſubſtituatur Sv; & 7 pro abſciſsa (K), 2 + r 


ubi 8, 2 & v reſpective denotant ſinum anguli My P, abſeiſſam Ap, 


& ejus ordinatas pM; tum reſultat æquatio 8 55 Tes 


x 1 — S + £8" x 1 — $2 * + &e, x "+ Ke. So: ut hæc abſciſſa 


fiat diameter vel abſciſſa ſecundi generis, neeeſſe eſt; ut evaneſcat ter- 


minus v, & conſequenter ejus coefficiens nihilo fiat equalis, ite. 


S⸗＋ BSV es- x 183 + &c. o; qua æquatione 


reductà, haud aſcendit æquatio reſultans ad majores quam 21 dimen- 
ſiones, cujus radix haud plures quam (27) valores habet; duo vero 


ſinus in eandem inclinationem referuntur, & conſequenter ſolum- 
modo poſſunt eſſe z inclinationes, in quibus ordinatæ curvam (n) di- 


B 2 a men- 
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menſionum haud ſecant in (i) punCtis vel poſſibilibus vel impoſſibi- 
hbus, & conſequenter haud plures Then eſſe abſciſſe, vel 1 5 
ſecundi generis quam n. 


Ut fiat diameter vel abſciſſa tertii generis, neceſſe eſt ut Sent 
prædictus terminus (v*) & termini (⁊ v” & v**), coefficientes vero 


| horum terminorum reſpective fant, 38 —＋ 2 SN N +3k 


SN T8 + &c. & a8"'+d 8 IS = &c. 
Fiant he coefficientes nihilo reſpective æqua æquales, tum reſultant duæ 
æquationes haud plurium quam (2 * 4— 1 — 1) dimenfionum, conſe- 
quenter numerus valorum incognitæ quantitatis (S) haud major eſt 
quam 2 * i; exinde numerus diverſarum inclinationum ad ab- 
ſciſſam AP haud majores erit quam - 1; ſed ſecundæ æquatio- 
nis radices ſunt limites inter prime æquationis radices, & conſe- 
quenter non plures poſſunt eſſe diverſæ radices harum duarum æqua- 
tionum inter ſe æquales, quam =. 

Terminorum (32. vn, „ 5 —) coc icientes ſunt reſpective 
£8 + ESP V1—S* + &c. 48 + 258 V= + &c. 
CS + gS f = + &c. Fiant he coefficientes & prima 


$*+ bm" 75 DTT + 68 x TI + 18 TN : + e- 


nihilo reſpective zquales, tum ex hac & prima æquatione ſequitur haud 


plures diverſas radices eſſe harum aquaionmm inter ſe *quales quam 
2 —; & ſic deinceps. 1105 


3 


Non poſſunt igitur eſſe plures quam 5, 3 parallelarum 


ontinatargd, quæ ſecant curvam folummodo in (z—m) punctis. 
Non poſſunt eſſe plures quam (7) diverſæ ordinatarum inclinatio- 


nes curvam in (a) punctis vel poffibilibus vel Impothbilidus haud ſe- 
. cantium. 


Hoc in loco impoſlbiles ſectiones codem modo + ac poſibile ha- 
bentur. IT 


'P.R 0 P R I E T2 * 1 E 8. 13 


Cor. Raden linea haud pures habet quam FEES) avis indlins- 


tiones ordinatarum, quæ ſolummodo ſecant c curvam in am, 1—M—T, 


nn 2, &c. e quarum ordinatarum reſpective linea pradifta 
eſt diameter. 


[4 


5 "FHEOR. V 
Fig. 6. Sit curva (1x8), cujus linea (4 P) eſt diameter, & cujus 
_ ordinate utrinque ſunt inter ſe æquales, i. e. negativi & affirmativi 
ordinatæ valores inter ſe reſpective ſunt zhuales, tum #quatio'Erit 
hujus formulte y e ECC Fo ge Dre bbs Flat x yin 
T＋&c. Sb. Ita [cribatar he æquatio, ut termini progrediantur ſe- 
eundum neee incognitarum en (* & y) in lis con- 
tentarum, a+ px + Y + d +exp* F + ny* + ff t i 
+ ec, == 0, transformetur hæc æquatio, ut relationem inter abſciſſam 
Ap () & us ordinatas pM(v) rectum angulum cum abſciſsa (2p) 
facientes, exprimat; 1. e. fi modo (9) fit ſinus anguli PAp, pro PM 
( ſubſtituatur 72 ＋- 1—9* X v, & pro AP 7 *) ſcribatur VIi—0Q* 2 
— qv; quibus quantitatibus pro ſais valoribus ſubſtitutis, & reſul- 
tantis æquationis terminis, in quibus inveniuntur impares ordinatæ 
(») dimenſiones, nihilo æqualibus eſſe ſuppoſitis, reſultant æquatio- 
nes, e quibus cognoſci poſſunt diametri, e. g. Terminus unius di- 
menſionis eſt (Y, in eo pro ( ſeribatur N 1 —g* 2 — 9, reſultat 
BV 1—4q7 2 2 ug; ſed v eſt impar ordinatæ dimenſio, & conſe- 
quenter 9 v nihilo debet eſſe æqualis, & exinde vel 1 fit g data 
quantitas, & conſequenter q = o, tum curva non habet aliam diame- 


trum præter datam; vel 20, fit g = o, tum nulli ſunt termini, in 
quibus una ſolummodo continetur dimenſio. 


In tertinis duariim dimenſionum (7 + x 7: pro (x & * ſeriban- 
tur prædicti valores, tum reſultant 


Fenn v +259 Vit gu Ey 2. Rog : 

Tx * N } hep) DEE 50 Ut bar (49) diame- 
ter vel axis; terminus 2 x =I m_—_ aur in quo quo impar eſt di- 
menſio Rs; debet eſſe nihilo wqualis, | 81 vero -N = 
nitulo 
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nihilo eſt æqualis; tum, fi y ſit data quantitas, vel q vel VIE 1 —g* 
nihilo eſt æqualis, & 9 vel = o vel A, i. e. quoad hoc curva poteſt 
habere duas diametros ſecum angulum rectum facientes: fi /-, 
tum quoad hoc curva poteſt habere infinitas hujuſmodi diametros ; & 
hic caſus verus eſt in circulis, in quibus infinitz dantur diametri. 


In terminis (exy* + & ) oy (* & 70 ſeribantur Nas . 


tum dae e 


N= W. 13 7 Vie eve. -L. F 
xp +387) 


— 3ToxI=P 8 th 
ſed ut fiat Pr: neceſſe eſt, ut evaneſcant termini ( ex 1I=p"+773 


v3, 2 —3 —3 Cox 1—9 ben * ο, in quibus inveniuntur impares or- 


dinatæ (v) dimenſiones; e priori vero termino ſequitur = , qua 


quantitate pro ny ralore 1 in ſecunda æquatione ſubſtituta, reſultat 


2 4 


| zquatio 1— * mw 19 887 3% = e, qui reducta ſequitur vel 


q=0o, vel 6:2 =, mT r= fin. 60% & conſequenter, fi in data 
æquatione ſint ED termini tres habentes dimenſiones abſciſſæ 
& ordinate, tum non poteſt habere curva plures quam tres diame- 
tros; & ſi tres ſint diametri, ſeſe interſecant in angulo 609; & « vel 


- 37 velg; poſterior pars hoc modo deduci poteſt; ex æquatione 


© e | 5 7 | "LE x E 5 | | > .30 TY nd „ 
9 * 1-4 +84=0, conſtat e bee. 73 quo valore in æquatione 


—— * 


* 2— 39 —36 * od Peas o ſubſtituto, reſultat æquatio 1 2— E 


4 
I 
© 3 
- yy 
. 1 . * | 


— 36x Ln SiG qua reduCta fit + {38 =0, cujus ra- 


Are (s) ſunt vel = = z vel = —fjcum x, tumg'= voin. 


In terminis 615 + 64x ix ) quatuor dimenſionum ſubſtituan- 


tur pro (x & y) eædem quantitates, que prius ſubſtitutæ fuerunt, & 
7 quantitatum reſultantium fiant illæ, in Una! impares inveniuntur 


ordinate 


ordinatæ dimenſiones nihilo wee & exinde nails ſi 2u=2i=0; 
tat quoad hos terminos infinitas dari poſſe diametros; fin illæ quan- 
titates haud ſunt inter ſe æquales, tum non plures quam quatuor 
poſſunt eſſe diametri, & fi quatuor ſunt a Fro wag inter ſe 
faciunt 450 gradu um: 
Dux poſſunt eſſe in hoc caſu lbs gde diametri; ſed bat reſtric 
tio oritur e terminis duarum dimenſionum abſciſſæ & ordinatæ. 
In genere ſint curvæ 7 dimenſionum, quæ (1) habent diametros; & 


180% ( 
— quos he diametri inter ſe faciunt, erunt= ; 


Sint termini an  dimenfionum 1 in data zquatione * + ge & quoad 
hos terminos infinite dari poſſunt diametri. e 

Si modo 7 eſt primus numerus, tum habet unam vel n diametros 
vel nullam omnis algebraica curva : & curva imparium dimenſionum 
non poteſt habere parem diametrorum numerum. 

$1 curva algebraica habeat m æquales partes, tum æquationis 
ad diametrum & ejus ordinatas termini 42558 eſſe rationales 


functiones quantitatum K* + 75 K m. 2 * * ＋ . ET 
= 73, 4 * — &e. & m F: . TITTY Wa 


MI M2 MS — FT 
yn ns ke 
2 304 3 
Si alterutra poſteriorum expreſſionum non ngrediatu in =qua- 
tionem, curva habet m diametros. . 
Si curva duas vel plures habet diametros, tum generale 4. cen 
trum, & omnes line per hoc centrum ducte erunt utrinque inter 
ſe æquales. 


Si ducantur etiam per centrum lineæ æquales angulos cum primo, 
tertio, quinto, &c. axe facientes, tum hæ diametri æquales angulos 
cum ſuis ordinatis faciunt, 


Primus, tertius, quintus, Kc. axes erunt inter ſe æquales. 


Eodem 


16 ALGEBRAICARUM CURVARUM 
Eodem modo quo inveniuntur axes, deduci poſſunt diametri carum | 
ordinatas ad datum angulum ſecantes, & ſic deinceps. | 


Fere omnia ea, quæ prius tradita fuere, e geometricis principiis 
facile demonſtrari poſſunt, quod facile conſtabit e ſubſequentibus. 


Fig. 65. Sit data curva ABD n, &c. ſint CA & CB duQdiametri 
datz curve; & fit angulus BCA = ang. DC, tum CD erit etiam 
diameter & diametro AP xqualis. 


Ducatur enim ordinata Ae ab puncto A ad rectum a4 an ad 
BC, & quoniam ordinate utrinque biſecantur, erit eD Ae; unde 
triangula Ae C & De C habent latera Ae, e C & e D, e C inter ſe re- 
ſpective æqualia, & angulos Ae C & Ce D rectos, ergo reliqua latera 
CD & CA erunt inter ſe æqualia. 1 
Quod CD erit diameter, fic probari poſſit. 


Ducatur linea /g h ordinata ad diametrum, 4 C, & erit Fg eg b, 
aſſumatur CM — Cg. & ducatur linea /mn ad rectum angulum ad 
ſineam Cm in puncto m & capiatur Im = mn g gb; ducatur 
Tinea 57; & quoniam line Cg & Cn, hg & Im ſunt inter ſe æquales, 
& anguli Cgh & Cml recti, erunt latera YC & /C & anguli Im & Cg, & 
cConſequenter anguli /C&k & h C & inter ſe æqualia; ſed duo triangula 
bCk & Cl habent latera h C, XC & IC, h c reſpective & angulos C 
& hC+ inter ſe æqualia; ergo anguli þk C & IkC erunt recti, & reli- 
qua latera þ & & E inter ſe æqualia; & quoniam C eſt diameter & 
punctum h ponitur ad curvam, punctum ! etiam erit ad curvam poſi- 
tum, & fic probari poſſit punctum ad curvam eſſe poſitum, & conſe- 
quenter lineam CD eſſe diametrum, biſecat enim ſuas ordinatas. 


Si omnes lineæ per agg a quo incipiat abſciſſa, ductæ, in | 


equales partes dividantur; tym zxquati io relationem inter abſciſſam & 
ejus co correſpondentes ordinate erit hujuſce formule F* + bx + 


c+ do Fo +cox+ fo Fo + Wis, = = 0, in qua dimenſiones termino- 


rum nunquam minores erunt quam "nw =quationis dimenſiones per 
imparem numerum. 


THE OR. 


89 F 


* 1 5 & ®, ; „ A : * 
5 3 * l : 8 & — a 
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| pig. 2 2. gunt curve = Aiden Renten, quae * em 
nneam in (u) punctis; ſunt etiam curvæ (2 ) parium dimenſionum, 
quæ nullam interſecant rectam lineam in pluribns'quam (2, 4, ö, &c.) 
pundis; & imparium dimenſionum, quæ nullam interſecant rectam 
in pluribus quam (3, 5,7, &c.) punctis; ſed obſervandum eſt, quod 
par erit maximus flumerus punctorum, in quibus recta linea ſecare 
poteſt curvam parium dimenſionum, & impar imparium dimenſionum, 
e. g. Fig. 2. fit curva parabolica, cujus æquatio deſignans relationem 
inter abſciſſam AIP. x & ejus ordinatas PM==y, ſit PN tum, ſi u 
fit impar numerus, recta linea ſecare poteſt curvam in tribus & haud 


pluribus punctis. Si enim poſſibile fit, ducatur linea p M curvam ſe- 
cans in pluribus quam tribus punctis; ad punctum curve M ducatut 
ordinata PM n, & fint ſinus angulorum M Pp, Mp P & M re- 


ſpective 1, 9 & & linea pM, v; & Ap, z; tum per Cor. 1. Prob. 1. vel 
per trigonometriam irivenietur gv=y&2z+rv=x, quibus valori- 


bus pro x & y in data zquatione ſubſtitutis, reſultat æquatio quæſita 
Fu = pr p; ſed e Medit. Algeb. conſtat æquationem v" AU 


＋ B haud plures quam tres poſſibiles radices habere poſſe; ergo li- 
neapM = u, cujus æquatio fit qv" = prv + pz, haud plures habet 


quam tres poſſibiles valores, & conſequenter linea PoE haud ſecat 


curvam in pluribus quam tribus punctis. 


Si n fit par numerus, eodem modo probari poteſt, quod haud fc i 


curvam in pluribus quam duobus punctis. 


Et ſic ratiocinari lieet de interſectionibus Prædictarum curvarum 


& conicarum ſection um, &c. 


* 


THEOR VIII.. 


Fig. 7. Sit curva Mc M, &c. cujus æquatio relationem inter oh. 
ſciſſam (AP) & ejus correſpondentes ordinatas (PM) exprimens eſt 


a +7 00 * e * * &c. = 0; lint termini, 
in 


PROPRIBTATES, e 


— 


a; ALGEBRAICARUM CURVARUM 


in quibus maximæ inveniuntur dimenſiones incognitarum quantita- 
tum (y & x), Ay" + b xy" + ex* **+ Ke. ducantur duæ aliæ li- 
nem (P C, Pc) curvam in (A) punctis & ſeſe interſecantes in puncto 


abſciſſæ (P), & cum. ea angulos facientes, quorum ſinus ſint & 7 | 
reſpective; fit 1 ſinus anguli (M PA), quem ordinatæ cum diametro 


faciunt; & C,c ſinus angulorum quos linez (PC, Pc), ſeſe interſe- 


cantes in puncto (P) cum ordinatis (PM) faciunt; tum contentum. 
ſub (1) lineis inter punctum (P) & curvam in directione Pc inter- 


ceptis, erit ad contentum ſub (1) lineis inter punctum P & curvam in 
directione (PC) interceptis in eãdem ratione, quam habet Ag" + 
Cher C= ＋ &c. ad Ar + bro + er * 0 &. 


Cor. Abſciſſa fit axis curve, cujus omnes diametri ſint parallelz; : 
8 nihilo evadent æquales b, e, &c. & prædicta ratio Ag e 


C + &c.: Ar + br &«+ &c. erit Ag"; Ar". £45 


Et fic ratiocinari licet de rationibus, quas inter ſe habent Grain: 
quadratorum, cuborum vel quarumcunque functionum ex abſciſſis &: 


ordinatis quaFungque, data choco Kanszarum. 11 


r ROB IV. 


atis duabus auationibus eaſdem a habentibus, & re- 


lationes inter abſciſſas x & 2 duarum curvarum & earum correſpon- 


dentes ordinatas y & v  exprimentibus; invenire, annon hæ dum 
curvæ ſunt eædem. 


Pro x & y in una zquatione 8 reſpeſtive 12 + 7 WR 1 
& m oy; & fiant tum reſultantis tum alterius 2quationis- 


correſpondentes coefficientes eædem, ſi hoc poſſibile ſit :: & per prob. 


1. inveniatur, utrum abſciſſæ & ejus ordinatarum transformatio ad- 
mittat hujuſmodi ſubſtitutionem necne, & conficitur problema. 


Et ſimiliter inveniri poteſt, annon duæ curvæ datam inter ſe 


habeant relationem, & innumeras hujuſmodi Propoſitiones adjicere 
licuiſſet. 


P R OB. 
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PROPRIETATES. 19 


1 'PROB. 9 2 
Data æquatione celationem inter curve abſciſſam & "a ordinatas | 
exprimente, invenire ejus crura in infinitum abeuntia. 


Per infinitas ſeries inveniantur ſinguli ordinate (y) valogen terminis 
vero infinitis ſecundum abſciſſæ x'dimenſiones progredientibus, ita ut 


in ſingulis ſucceſſivis terminis abſciſſæ x dimenſiones fiant continuo 


minores, i. e. fit y = Ax" + BV +&c. + P +: = + &c. Crus, 


quod deſignat hæc æquatio erit hyperbolicum, ſi woke ſit y= Ax + 


2 


PTA &c. cujus æquatio ad aſymptoton erit v= Ax " P; ſin 


aliter efit parabolicum, cujus parabolici cruris ordo pendet e terminis 
Ax" + B +3 e. g. fit m 2 vel & crus erit l co- 


nici generis, &c. 


Cor. 1. Sit æquatio kelatibnem inter abſciſſam (x) & eſus correſ- 


pondentes ordinatas y exprimens * + a+bx FS c+dx+ex yo 
+ &c. =o. Sint termini, in quibus maximæ inveniuntur ordinate 


& abſciſſæ (x & y) dimenſiones * + bxy” + ex* y + &c. fiant hi 


termini nalilo æquales, & reſultat )“ + bxy”* + eK + &c. = o. 
Sint omnes radices hujus æquationis impoſſibiles; & curva nullum 
habet crus in infinitum progrediens. Sint 2 radices impoſſibiles, & 
(1—2m) poſſibiles radices ordinate (y) ax, Gx, yx, qx, &c. reſpective: 


i. e. y + &c. y N + &c. y=yx + &c. y = Ix + &c. & con- 


ſequenter curva habet (n—2m) aſymptotos, (29—4m) N 


crura in infinitum progredientia, habentes. 


Sint poſſibiles radices inter ſe æquales, & eodem modo e ſubſequen- 
tibus terminis datæ æquationis invenirj- poteſt formula ſeriei, a qua 


deſignatur ordinata (y), e. g. ſint duæ radices prædictæ ax & & qua- 


les, & hæ duæ æquales radices vel deſignant duas aſymptotos eſſe 


eaſdem vel parallelas, vel quatuor hyperbolica crura in crura conicæ 


parabolæ transformari, vel e evaneſcere, 1. e. haud i in infinitum 


P! ogredl. 


5 C2 85 ons © 


"_ . 
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Subſtituatur enim n pro y novus valor alfumptus pRA＋ in data 
æquatione ON +&e.= 0), & ſi proximus valor aſſumptæ 


quantitatis () inveniatur WEE t, tum crus deſignat parabulicum conict 


generis; fi vero fit ,, tum deſignat nullum crus exinde in infi- 


nitum progredi; ſin aliter, hyperbolica crura denotat; & ſic deinceps. 


Cor. 2. Sit n 20 ＋ 37 + 45+ 5t + &c. & facile deduci 


poteſt curva (n) dimenſionum quaſcunque (m) lineas aſymptotos, quæ- 
cunque o parabolica conici generis crura, (r) ſecundi generis para- 


bolica, & ſic deinceps habens. 

Fig.2. Sit enim AP (x) abſciſſa, & PM (y) ejus correſpondens within, 
& lint neee; ad aſymptotos y + Fx +q4=0, y Px ＋ =0, 
y+f"x+4" = 0, &c. & æquatio ad parabolam conici generis yo a* 
+ by + 9x + I =0, & lic deinceps : e multiplicatione horum termi- 


norum in ſeſe conſtant dimenſiones, ad quas aſſurgit data æquatio, & 


termini ipſi, in quibus inveniuntur x & #—1 dimenſiones, &c. 


85 PROB, VI. oy 
Data equatione relationem inter N & ejus correſpondentes 


ordinatas exprimente Ay" + a+bx y* ++ dx+exf y*+ &c. =0. 
invenire, qui ſit valor abſciſſæ, meds: duo ordinate (y ö valores fiunt 
inter ſe æquales. 


Si duo ordinatæ valores ſunt inter to =quales, tum dy SGT 
abbey +1—2 x dx Ter x „ + &c. = 0; transformentur 


hæ duz æquationes in unam, ita ut exterminetur incognita quantitas 
00) & reſultat æquatio, cujus radix eſt abſciſſa, quando duo ordinate 


valores fiunt inter ſe æquales. 


Subſtituantur hæ radices pro ſao valore (x) in dite ditis æqua- 
tionibus, & æquationum reſultantium communes diviſores erunt va- 
Jares ene quando duo ſunt 1 iſe ſe =quales, 


Cor. 1. 


— 


'PROPRIIETA/T/ES. FEE 


Cor. 1 1. eure crura, cujus æquatio deſignans Weben! inter ejus 
abſciſſam & ordinatas eſt: nA Ub 2 — IX 4 ＋ 7 ＋ 2 — 2 


c+ dx Ter + &c. o, ſemper i interponantur inter er ura curve, 
cujus æquatio relationem inter abſciſſam & ejus ordinatas exprimens, 


eſt Ay + a + 5 . „4 c+dx+exy*+&c,=0. 
Cor. 2. Hinc inveniri poteſt, N duo, quatuor, &c, ordinate 
valores fiunt impoſſibiles. 3 4 | | 
Inveniatur enim, quando duo valores ant æquales, quando duo 
bis fiunt æquales, & fic deinceps; exinde inveniri poteſt, quando duo, . 
quatuor, &c. ordinate valores fiunt impoſſibiles. F | 
Cor. 3. Hinc etiam inveniri E 1 duplicia, triplicia, &, 
& puncta conjugata, & ovales. ' | 
Inveniatur, quando duo, tres, quatuor, Ke. ordinate 0 valores 
fiunt inter fe æquales. 
$i duo, quatuor, ſex, &c. ordinate Bores tune! inter ſe xquales, 
& utrinque ſunt correſpondentes ordinate impoſlibiles, tum erit ob | 
punctum conjugatum, ſimplex, duplex, 8 
int præcedentes ordinatæ utrinque N & « curva PI ER pune- 
tum duplex, quadruplex, &c. | 
Si ordinatz partim ſunt poſſibiles, & partim impofibiles utrinque, 
tum ſingula ordinata utrinque numerum æqualium radicum unitate 
auget; ſi vero ordinata tangit curvam, tum auget numerum æqualium 
ordinatarum numero binario; & fic de | IN contrariz Yexurs, 
cuſpidibus, K £2 . 
Si plures ſunt ordinatæ . quam requirit bear. tum datur 
punctum ad curvam. Fig. 8. 10h = Up. % 
Si duæ vel plures ordinate bis fiunt =quales, quarum abſcilies re- 
ſpective ſunt PA & PA, & inter eas ſint ordinate poſſibiles: ordinatæ 
vero PM & PM eundem habeant numerum crurum ab utraque parte 
punctorum M & M jacentium, 'tum jacet inter puncta M & M ovalis. 
Cor. 4. Sit ovalium & punctorum numerus, in quibus duo, tria, 
quatuor, &c. puncta cocant, reſpective (h & m, r, 3.1, &c.) & N vel = 
Vab zn zr 2 ＋&c. , ſi fit integer numerus, vel inte- 
ger numerus ei proxime ſuperior, fi modo fit ſurda quantitas; tum di- 


menſiones (M) curve, in qua includuntur hæc puncta, ovales, &c. non 
poſſunt 


1 - 
BY ,- 
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cangue No x. 


| v 
Poteſt per Nx 


Nx +3 


poſſunt eſſe minores quam — . IT Weald: EE — 2 2 — 


— | W — — 2 : 
Curva enim N dimenfionum, i Le. N ordinis duci poteſt per quæ- 
. +3 


puncta per Prob. 11. Cor. 8. & conſequenter duct 
5 3 


puncta curvæ M— I ordinis, ducatur | igitur ea 


be priditins 1 Hels, & cr 5, i. ee r curve 1 — 1 ordinis ; 


hinc duæ curvæ ſeſe interſecant in N X 24 h +, 2 Ns 27 +35 


+4:;+&. =H punctis; ſed duæ curvæ 'N & M dimenſionum haud 


ſeſe interſecare poſſunt in pluribus quam I x M punctis, nam duæ 
incognitæ quantitates duarum æquationum N & M dimenſionum 
haud plures habere poſſunt valores quam Nx M reſpective: ergo 


NN haud minor eſſe poteſt quam ** & eee, 445 haud mi- 
vor erit quam N. LEE. P. e ee eee 5 


PR, "> PROB. vn. nels apr 
Data zquatione Ay" + a+ 4 ＋ d ade -A- bee. = 0z. 


relationem inter abſciſſam (x), & ejus ordinatas (y) exprimente,. in- 


venire æquationem relationem inter quaſcunque duas vel plures alias 
lineas quocunque modo ex prædictis derivatas exprimeptem. 


Inveniantur æquationes relationem inter abſciſſam, ejus ordinatas 


& lineas, inter quas requiritur relatio, exprimentes; transformentur 


he æquationes, ita ut exterminentur omnes incognitæ quantitates. 


præter eas lineas wo een inter * quas e relatio, & con- 
fit problema. OH POTS. 


5 


Fig. 9. Ex. data predita æquatione invenire æquationem rela- 
tionem exprimentem inter lineas (EM & FM) a quibuſcunque duo- 


AP unctis (E & F) ad quodlibet curvæ punctum M, ductas. 


"Sit AP (x) abſciſſa, & PM (y) ordinata; per puncta E & F ducan- 
tur lineæ EK & FL parallelæ ordinatis PH) & occurrentes abſciſſæ 


in punctis K & L, ſeribantur pro KA, EK; LA, FL; EM, FM reſpec- 
tive ys G, H. v, 2; & REN ſinu anguli (MPA) & ejus coſinu & o 


leſpective 


PRO PRIETAT ES. 23 
reſpective tum EM x EX-F PM EER & FN. 


—=#xPL+ PM N x PM+FL+LP, pro quibus lineis Wa 
tuantur earum valores; & reſultant duæ æquationes v! = y* + 


2F—2cE+ 2c + F F. — 2c FE + E. 2cF—2Exx+x&z 
y '+2H—2cG+2cxy+ H*—2cHG+G&+ 2cH—2Gx+*, 


ex his duabus zquationibus inveniantur valores incognitarum quan- 
titatum (x & y) terminis vero incognitarum quantitatum (2 & v), qui- 


bus inventis & pro ſais valoribus (x & y) in data æquatione ſubſtitu- 
tis, reſultat æquatio relationem inter (v EM& FM) exprimens. 
2. Ita transformetur per Cor. 1. Prob. 1. ordinatarum inclinatio, ut 
angulus MPA, quem ordinate PM cum ſua abſciſsa A faciunt, fit 
rectus, & ejus coſinus (c) nihilo erit æqualis; tranſeat etiam abſciſſa per 


PARTY E & F; i. e. F & H nihilo ſint æquales, tum pro x ſubſtituatur 


2— u . LE. 4 — 1 
„& pro * ſeribatur v * Ed 2 


3 8 . 
ſultat æquatio quæſita. 
Cor. 1. Hinc conſtat dimenſiones æquationis relationem inter 
lineas EM & FM exprimentis non, lures eſſe quam dimenſiones 
æquationis relationem inter abſciſſam & ejus correſpondentes ordina- 
tas exprimentis quater ſumptas. Et vice versà non poſſunt dimen- 


ſiones æquationis relationem inter abſciſſam & ejus correſpondentes 
ordinatas exprimentis eſſe plures quam dimenſiones æquationis rela- 


tionem inter lineas EM & FM exprimentis, quater ſumptæ. 


Cor. 2. Si nullæ impares dimenſiones linearum æ & © contineantur 


in data æquatione curvæ relationem inter lineas z & v exprimente, 
tum dimenſiones æquationis relationem inter abſciſſam (x) & ejus 


ordinatas (y) exprimentis. haud majores eſſe poſſunt quam dimen- 


ſi ones datæ æquationis. 


Eodem modo, fi lineæ, Cx, b, a, n, &c.) a quocunque curve puncto 


ccantgr ad plura data puncta, & nullæ 1 impares dimenſiones linea- 


rum (2, v, ao, u, &c.) in data æquatione contineantur, tum equatio. 
5 relationem 1 inter abſciſſam (*) & ejus correſpondentes ordi natas (0) 


exprimens non "majores habere poteſt dimenſiones, quam habet data 
æquatio, e. 8. ſi ſumma quadratorum e ſingulis prædictis lineis ſit 


data 


/ 


— E, , & re- 


9 { 


I 
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data quantitas, tum æquatio relationem inter abſciſſam & ejus cor- 
reſpondentes ordinatas exprimens non plures habet quam duas dimen- 
ſiones, i. e. curva erit conica ſectio, & facile conſtat eam eſſe circulum. 
Et ſic de pluribus hujuſce generis proprietatibus. 2 5 
Cor. 3. Sit æquatio relationem inter lineas (z & v prædictas ex- 


primens v - C ＋ e Ze ＋ & c. o, & facile e 
vulgari algebra conſtant propoſitiones 1 lis conſimiles, quæ ex æqua- 
tione algebraica relationem inter abſciſſam & ejus ordinatas expri- 
mente vulgariter innoteſcunt, e. g. fi z fit data quantitas 4, tum 
ſumma e ſingulis valoribus lineæ (v) ſemper erit 2 +6bf;fi vero hæc 
ſumma fiat bis nihilo æqualis, tum ſemper erit nihilo e &c. & 
ſie inveniri poſſunt curvæ aſymptoti, ovales, ; &xc. 1 
Cor. 4. Data æquatione inter lineas (z & v relationem exprimente, 
facile ad modum exempli prioris inveniri poteſt æquatio relationem 
inter abſciſſam x & ejus correſpondentes ordinatas (y) exprimens. 


Et ſic de lineis ad plura PO ductis, & eee ws 
deducendis. 1 8 1 


Hæc etiam ad Auxdolialey curvas applicari poſſunt. | a 


_ VVV | 
Fig. 11. Data æquatione relationem inter abſciſſam (4 p) & 05 
correſpondentes ordinatas (PM), vel inter quaſcunque alias lineas, 
quæ curvam definiunt, exprimente; invenire æquationem relationem 
inter abſciſſam ( Ar) & ejus ordinatas (mm) deſignantem, quum loci 
punctorum (m) per quemcunque datum modum e data æquatione 
deducantur. 
Dati methodo inveniendi punctum n e data æquatione, datur 
etiam methodus inveniendi lineas (Az & 7m) abſciſſam & ordinatam 
| quæſitæ curvæ; æquationes reſultantes ita reducantur in unam, ut 
exterminentur omnes incognitæ quantitates præter duas (A & xm) 
abſciſſam & ordinatam quæſitæ curvæ, & confit problema, e. g. datis 
algebraicis æquationibus relationem inter abſciſſas & earum ordinatas 
datæ & quæſitæ curve exprimentibus, e reductione harum =quatio- 
num in unam, ita ut exterminentur omnes incognitæ quantitates 


præter abſciſſam & ejus correſpondentes queſitze curve ordinaras ; 5 
id, quod SeQUIERT, fit, | | 


Ex. 


„ 4 3 


Ex. 1. Sit data æquatio 8 Ab. 8 & ejus cor- 
reſpondentes ordinatas (y) exprimens; & fint z &ͤ v reſpective curvæ 
quæſitæ abſciſſa, & ejus eotreſpondens: ordinata; ſint etiam x. = 
e r & J= Ae e ſubſtituantur he quantitates pro 
ſuis valoribus (x & y) in data æquatione, reſultat æquatio relationem 
inter novam abſciſſam (z) & ejus ordinatas (v) curvæ exprimens, cujus 
dimenſiones æquales erunt datæ æquationis dimenſionibus. 


Et ſimiliter pro. x & . in data. æquatione ſcribantur reſpective 

Paz ＋ ru. ES ZI * Ex. RV SV TAN * 
Aa FBav+Gv +Dz+Ev+F © AE Bau DEE 
reſultat æquatio relationem, inter abſciſſam 2 & ejus ordinatas v 


cds. 


curve, cujus dimenſiones haud majores erunt quam bis dimenſiones 
datæ æquationis. Et ſic deinceps. | 


Cor. Hinc e datà curvi facile conſtrui poſſunt plurimæ ali. 

Cor. 1. Data. æquatione curve, invenire * omnium cur- 
varum datæ ſimilium. 33 1 

Pro abſciſs3 & ordinatà (* & vs in . dath zquatione ſubllitmagtur 5 
reſpeſtive nz & nv, & confit corollarium. 

Cor. 2. Invenire. æquationem omnium curvarum, quarum ab- 
ſciſſæ & ordinate correſpondentes erunt in data ratione ad abſciſſas 
&& ordinatas curve, cuj1 us datur æquatio. Subſtituantur pro abſciſsa 
(x) & ordinata ( in æquatione ad datam curvam reſpective 12 8 
nv, & confit corollarium. _ 

Ex. 2. Data æquatione relationem inter abſciſſam (x). & ejus cor- 
ref pondentes ordinatas exprimente y Ay + By Cy + &c. 
== 0, in qua coefficientes (A, B, C, &c. ) ſunt reſpective abſciſſæ (x; 
quæcunque rationales functiones, i invenire æquationem relationem 
definientem inter abſciſſam & ejus correſpondentes ordinatas curvæ, 
quæ ita ſecat datæ curvæ ordinatas, ut ſummæ cuborum ſingularum 
ordinatarum jacentium utrinque, ſint inter ſe æquales. 


Pro 22 ſubſtituatur in. data æquatione v+Y & hl ing æquatio 
* + . + A off” + n.- 


* 2 —2 


D-Bo u. 3 


- . rr ÜRnTnfnn A COLIN yon oi tro Ot — 
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ä 


Ei-. 488K BAL C Ke. e. Summa cubo- 


rum e ſingulis incognitz quantitatis (v) valoribus nihilo fiat æqualis, 
& per Prob. 1. noſtr. Medit. Algebr. reſultat æquatio quæſita 1E 


H— 1 —2 


D 2535 *. i Kere 


124358 BAN py pes 0, 


rig 11. 2. Ex. z. Sit æquatio relationem inter -bſcifſam (AP=x) =x/) 
& ejus correſpondentes ordinatas (PM =) exprimens Ay a+ a+bsx 
AN . W . 7 * R + Kc. x 
3+ Px*+2x" RT + 8x + &c. . Circa datum 
punctum (P) gyretur reCta (PM), quæ huic curve occurrat in ( 


punctis (M, M., M“, We & ſi in eadem recta” ſumatur Pn, ita ut 
5 I 


FFH BIE By L &e. tum erit locus puncti (v) recta. 


Per Cor. 1. Prob. 1. Ita transformetur data zquatio ut exprimat 
relationem inter abſciſſam AP & ordinatam cum ea angulum APL_ 
vel APN, &c. facientem, cujus ſinus eſt (v), ſit etiam angulus 
(APM) rectus; tum in data æquatione pro y ſcribatur ov ( PL, PN, 
&); &prox,z (AP) Vi- v; & termini reſultantis æqua- 
tionis, in quibus invenitur nulla & una dimenſio ordinatæ atæ (v), erunt 


reſpective P 2” + 22” + R277 + ec. & po + nP Vie X 2 ous 
ponds, ee x & G. 
I I Er LENI 2 19 
ergo pg PH PT pap + Ac = wet 7, 
| | 5 qo -I NI Lee & 
| BS w "he E 5 = Rem ob. $23 + &c* 
| | ſint W(Pp) & V (pn ) abſciſſa & correſpondens ordinata. lineæ, n 
"4 N, 5 
requiritur æquatio; "if angulus 3 85 rectus, tum — = = Pn & Poo = 
—_ Pn, — redudts reſultat Pu = VN , & . rx A 


. 


—3 xnR+A x11. 
1—2 


1 1 0 5 


— 


PROPRIETATES:/ 3 


1 
& * 4 = fs quibus quatifſtatibis pro fais valoribus in 


æquatione relationem inter Pn, 2 & „ exprimente ſubſtitutis, reſultat 


æquatio relationem intera, Fs xu. NE —— — * 5 
EEC + FF EIEERY 2 bee F a "Y 
DDr d pun um 
(P) per hypotheſin datur, & cuinandniic AP= x, ergo h&c qua- 
tio relationem inter S abſciſſam & e hne quæſitæ 


deſignat, & quoniam in nullis terminis continentur plies quam una 
dimenſio abſeiſſæ vel ordinatæ, linea n erit recta. 


1 * 141 . 7 
| * 5 1. + cee. & locus —_ 


4+ 


Cor. sit F = PA PA 
(n) erit _= ſectio, * duæ rectæ l 8 = 5 at 
5 | locus pündde 
85; Pa vel = PI- Fir + 2 - &, ocus {fc orum_ 
5 60 vel erit curva ſecundi gels, vel ** ſectio & recta linea, vel tres 


refte iner; in gebs ffn Ff fp f 
Ht Fer . Ge. Uh 7, uf Be. intezros be vel null vel | 


minores numeros quam m; & 4, b, c, &c. datas quantitates reſpe 
denotant; & locus puntorum n)curva erit hayd Peruſe daa en 


1 
dimenſionum. Sit Bt Fr Pr Tp + Kc. wat + PIs + 


7 Fir + &e. & locus punctorum a had erit eurva majorum quam 


27 dimenfionuni. 


Et fimiliter de infinitis alis bujuſttock pebpotit onibus. 

E ſubſtitutione præcedenti conſtant hæ pro poſitiones. 5 
Fig. 12. Ex. 4. circa datum punctum (4 Fable verticem revolvatur 
recta linea A M. que occurrat algebralcæ line# cu} ufeungue ordinis 
in tot punctis , &c. quot ſunt ejus dimenſiones, & fi in eãdem rectà 
ſumatur AN, ita ut N= AM + AM + AM AK. tum focus 


D2 punc- 
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punctorum N poteſt eſſe curva (7) dimenſionum, vel duz vel Plures 
curve, quarum dimenſionum ſumma eſt (). 


Sit æquatio relationem inter abſciſſam (AP=s) & ejus « correſ pon- 
dentes ordinatas (PM=y) exprimens A- a+bx ee 
* + f+g* I Y + &c. o, ita transformetur hæc 
æquatio, ut relationem inter abſciſſam (4 p) & ejus ordinatas (GM). 
exprimat ; fit angulus APM rectus, & pro ſinubus bus angulorum (A P, 
ver fn, PAp ve) ſcribantur & C It reſpective, & pro 
 lineis (4 þ & pM) z & v; tum reſultant quantitatum æ & y valores s > | 
& v+ VIA 2, quibus quantitatibus pro ſuis valoribus ſubſtitutis, 8 
coefficientes terminorum (⁊ & S 9): reſultantis æquationis erunt 
reſpectiye AC" + bC$+00 +40” A &c. & 4 C + 
dC e + &c. & conſequenter n radicum (z) ent -. 

a0” + dC +b CD f4- &c > ; | 

Ae be FERC, FE = = AM-+ AM + AM 
+ Kc. = —= An; ſint (& ) reſpective Am & mn, abſciſſa & ejus or- 
dinata curvæ duæſitæ, tum eodem modo, qa in priori exemplo, col- 


ligi poteſt ln VH, cy = arg. 


quibus quantitatibus pro ſuis yaloribus in priori æquatione ſubſtitu- 
tis, reſultat æquatio relationem inter abſciſſam Am quæſitæ curve & 
ejus ordinatas m 7: exprimens Aw ＋ Ta wn + VOY wn 
* 1 1 1 NC, 2 = 0, cujus dimenſiones non ae n 

n eſſe poſſunt. 

Cor. 1. Punctum, circa ad gyretur recta AM, continet (11) 

1 puncta, e. g. fit n=3, & punctum A ad curyam N K H, &c. erit 
punctum duplex; ſit » 4) & erit punctum triplex; & lic deinceps 3 ; 
quod conſtabit e ſubſequentibus. 

Cor. 2. In æquatione ad curvam NH K, &c. continentur ſolum- 
modo termini »& n—1 dimenfionum; unde per ſimplicem æquationem 
inmrnirti poſſint curve N HK, &c. diverſa puncta. | 7 
e 3. Ducatur quicunque parallelarum linearum numerus 


0 15 1 15 r tranſeuntium per (a) enen 48 i. e. occur- 
rentium 
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rentium curve quæſitæ i in 2 punctis (u, K, H, &c. n. K a TI & fi. 
in eadem recta ſemper ſumatur (mo, M, &c.) ita ut mo= mn==mK 
n H &. & md = mi = M K. = m' H' + &c. erit locus 
punctorum (0, d, &c.) recta line. 
Et ſic de infinitis hujuſmodi propoſitionibus. . 
Cor. 3. Sit AN = AM" = AM" == AM*” Tc. curva Hn K u. 
&c. haud majores habet dimenſiones quam 7 u, & habet punctum 


(X11) dimenſionum; e. g. ſit r=2&n=3&erit rXn—1 


.=2.x U conſequentes babet punctum quadruplex data curva. 


PR OB. IX. 


Fig. 14. Ex data æquatione Ay + a+ bxy"* + &c.. =o, "india 
tionem inter abſciſſam AP & ejus correſpondentes ordinatas PM 
: exprimente ; invenire curvam date curve centrorum locum, 

Sit diameter, cujus abſciſſa () incipit a centro; tum æquationis re- 
lationem inter abſciſſam X & ejus correſpondentes ordinatas als at : 
mentis, nihilo æquales erunt tres termini (XY, Xt, Ti. 

Ita transformetur data æquatio, ut exprimat relationem 3 inter ab- 
ſciſſam (Ap, 2) & ejus ordinatas (pM, v). 

Sit angulus 4 PM rectus, & pro ſinubus angulorum ( PAp & ApM) 
ſeribantur reſpective s & c, erunt ſinus angulorum (pr M & r Mp) re- 


ſpective V * & SC c+ PETS Vi-; 1—f=C, & Wenge eren, erit 


abſciſſa A Pray toni I—f 2—Cv, & ordinata PM= 362 oy 5 v; quibus 


| quantitatibus pro ſais valoribus in dats æquatione ſubſtitutis, in 

 #quatione reſultanti ſeribatur pro abſciſſa (2) ejus valor X (AN), 
& pro ordinata (v) T (Nm), . APS Vi—-s X— CY + 
Vici e XK = e J. 
Baubſtituantur he quantitates pro ſais valoribus in data zquatione, 
& reſultantis æquationis terminorum (XT, X, Ig) inveniantur 


coefficientes ; z fiant he tres inventæ coefficientes nihilo reſpective | 
„„ | raue, 
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zquales, & pro coefficiente C ſubſtituatur ejus valor (c V= 


ic, & tres æquationes reſultantes ita reducantur in unam, ut : 
exterminentur duz incognitæ quantitates (c, C), reſultat æquatio re- 
lationem inter pou rug & NM exprimens; pro AN & NM ſeribantur re- 


# 2 3 122 tionem inter "abſciſam As (4) & ejus ordinatas 5m (w) lineæ PM 
i HE Vi- A : 


Wc * parallelas centralis curvæ quæſitæ exprimens. | 
_ Mquatio relationem inter abſciſſam & ejus correſpondetites curve 
ordinatas exprimens, cujus locus eſt puncta interſectionum duarum 
diametrorum ſibi ipſis quam proximarum, e en & ineremento- 
rum principiis facile erui poteſt. 


* 5 | 
_— 7 — 


reſultat æquatio rela- 


PRO B. X. 
Invenire algebraicarum curvarum proprietates, quæ pendent e 
dimenfionibus, quas in data quantitate habet quæcunque incognita 


quantitas (x), vel ex æquationis dimenſionibus, cujus radices Aunt 
quæcunque incognita quantitas (). 


Ex datis incognitæ quantitatis (x) dimenſionibus i in data quanti- 


| tate cognoſcitur, e quot & qualihns rides in ſeſe ductis eompo- : 
nitur data quantitas, &c. 


Ex. fit æquatio A bx 1 7 5 er ＋ Page een 
 lationem inter abſciſſam (x) & ejus cor N prepay ordinatas expri- 
mens, & & ſubtangens . 1 egy 


ay +: 2—1 * 2 2 X c Fas + ex: & 

, . oo ETSY 
Sint 4, O, y, d, &c. ordinatæ V diverſi valores, quibus 1 in poſteriori 
quantitate ſubſtitutis, refultant ſubtangentes reſpective 


n u — 1. a+bxd” +1—2.c+ L. . 
1 batt —+ d+2ex ft + . 
1 . a 8.2. dx Teri. . & ene 
115 5 — — . Ducantur 
LET + d+2ex (© To | TY 
omnes 


RO PRI T A TES 31 


omnes hi 0 diverſi ordinatæ valores in ſeſe, & aſcendat numerator 


ad (n 9 dimenſiones abſciſſæ (x), denominator vero aſſurgat ad _ 


(‚ un I) dimenſiones; ſupponatur & numerator & denominator 
nihilo reſpective æqualis, & ſint radices numeratoris & denominatoris | 
reſpective x, 6 0, T, &c. & E, u, 0, i, &c. ſint x & z duo diverſi ab- 
ſeiſſæ valores, & A & B contenta ſub (u ſubtangentibus ad abſciſſas 


K* X—px x N i x&C. , 
inen eee * 


e e * 1 Dn A 


2 & 2) reſpective, tum erit A: B:: 


— 


2 — r Un ** = x $—1ix & 
Cor. Facile ex analyſeos principiis erui poteſt, quot cafes ee 
runtur ad probandam propoſitionis veritate mm.. 

Et ſic de curvaturæ radiis, & innumeris aliis' quaitieibus conſi- 
miles Propoſitiones affirmari poſſunt. RU, . 


THE OR. IX. 


sint duæ curve, quarum quicunque termini int nem in qua- 
tionibus ad utramque curvam, tum omnis proprietas unius curve, 
quæ ex iis terminis pendet, i. e. deduci poteſt, erit etiam alterius : 
_ curve proprietas. | 1 

El. g. Sint termini” & Y—1 dimenſionum üdem in æquationibus 
relationes inter abſciſſas & earum ordinatas ad utramque curvam 
exprimentibus, & transformentur abſciſſæ & ordinatæ utriuſque cur- 
væ, ita ut æquationum reſultantium iidem inveniantur termini » & 
u I dimenſionum, ergo omnis proprietas unius curve, que ſolum- 
modo pendet e terminis 7 & # — 1 dimenſionum, erit etiam alterius 
proprietas. | 51 

Cor. 1. Sint duæ curve n dimenſionum, i i. e. a — 1 ordinis, quarum 
termini dimenſionum in utraque æquatione relationes inter ab- 
ſciſſas & earum correſpondentes ordinatas exprimente idem ſint; & 
ducantur duæ rectæ curvis in # punctis reſpective occurentes; tum 
contentum e fngulis n partibus primæ rectæ inter vertices primæ 


a curvæ, 
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curve, & punctum, ubi duæ rectæ lines ſeſe interſecant, erit ad con- 
1 tentum e ſingulis () partibus prædictæ prime lineæ inter ejus ver- 
tices ſecundæ curve, & prædictum punctum poſitis; ut contentum ex 
n partibus adjacentibus ſecundæ rectæ lineæ inter ejus vertices pri- 
mz curvz, & punctum ubi duz rectæ lineæ ſeſe interſecant, ad con- 
tentum e ſingulis (7) partibus ſecundæ rectæ lineæ inter ejus vertices 
ſecundæ curvæ, & prædictum punctum. | 
Per vertices lineæ intelligo puncta, in quibus curvam ſecat ſinea. 
Cor. 2. Sit curva ꝝ dimenſionum, cujus crura in infinitum per- 
gentia ꝝ habent aſy mptotos, & æquatio ad curvam & ejus crurum 
aſymptotos habet terminos (n & n — 1) dimenſionum eoſdem; & 
conſequenter omnis proprietas curvæ, quæ ex 1is terminis pendet, 
erit etiam proprietas aſymptotiim. | 

Curvarum diametri pendent e terminis æquationis, in quibus di- 

menſiones abſciſſæ & ordinate inveniuntur maximæ (n) & proxime 

inferiores (#— 1), & contoquenter diameter ad ee erit etiam 

diameter ad curvam. | | 

Hinc etiam ſequitur eandem babere inclinationem 1 in datam diame- 
trum aſymptotum ac curve:ordinatas. 

Sint etiam ordinate ad abſciſſam utcunque inclinatæ, & earum 
ſumma ad aſymptotos æqualis erit ſummæ earum ad curvam; & 
exinde ſummæ ordinatarum partium inter curvæ crura & correſpon- 
dentes aſymptotos 1 interceptarum ex utraque parte diametri erunt in- 
ter ſe æquales. 

Eadem etiam affirmari poſlint de quibuſcunque curvis, in quarum 
 #quationibus relationem inter abſciſſas & earum correſpondentes 
ordinatas exprimentibus, termini 1 & A —1 dimenſionum jidem in- 
. veniuntur. | 
. Def. $i diameter ita ſecetur, ut ſumma. partium inter punctum 
ſectionis & vertices ex uno latere æqualis fit ſummæ partium inter 
prædictum punctum ſectionis & vertices ex altero latere; tum 
Fanemm ſectionis dici poteſt centrum. | 


"Locus centrorum eſt curva, quam dico centralem curvam. 


Duæ ö 


Def. 2. Duæ aer ſe jpſus ache & ad fe invicem coliſtairitir! 
tendant, & ultimo coeant, tum locus punctorum hujuſmodi ultima- 
rum interſectionüm eſt curva, quam dico diametrialem curvam. 
Cor. 3. Sit curva ꝝ dimenſionum () habens afymptotos, & eandem 
diametr ialem & centralem eurvam habent aſymptoti & curva. 
Diametri enim curvæ & aſymptotum ſunt eædem, & exinde eadem 
ſunt centra, & ultimæ diametrorum interſectiones: hæc vero centra 
& interſectiones conſtituunt reſpective centralem & diametrialem 
curvam, & conſequenter eædem ſunt centrales & diametriales curve | 
ad datam curvam u diinenſionum & ejus u aſymptotos. 
Cor. 4. Si curva non habet rectas aſymptotos, tum forſan inveniri 
poſſunt æquationes ad aſymptotos & ellipſes; quarum æquationibus 
in ſeſe ductis, termini reſultantis æquationis in quibus dimenſiones 
abſciſſæ & ordinatæ inveniuntur maximæ (2) & proxime inferiores 
(1—1), iidem erunt ac date curve, & conſequenter eaſdem habent 


diametros, centralem & diametrialem curvam aſymptoti & ng ot 
conjunctim ac data curvrwæa. 2 1 


Et ſic deinceps. T1 T 0 | 

Cor. 5. Sint duæ curve n dimenfiahum, & iidem Käte termini a & 

1—1 dimenſionum 1 in æquationibus ad utramque curvam, ordinatæ 
vero earum ſecent curvam in ꝝ punctis; tum differentia inter areas 
unius curve ex hoc vel illo abſciſſæ latere re contentas æqualis erit 

differentiæ inter areas alterius curvæ ex hocwelillo abſciſſæ latere 
contentas. 

Cor. 6. Abſciſſa & ejus ordinatæ curvam n interſecent i in » punctis, & 
ratio quam habet contentum ſub ꝝ partibus abſciſſæ inter ordinatam 
& n vertices abſciſſæ interceptis, ad contentum ſub ſingulis ordina- 
tis pendet e terminis æquationis, in quibus inveniuntur maximæ & 

abſciſſæ & ordinatæ conjunctim dimenſiones; & conſequenter ſi curva 
habet 7 aſymptotos, & eadem linea eſt abſciſſa ad aſymptotos & cur- 
vam, & ad abſciſſam ordinatæ eandem habeant inclinationem; tum 
contentum ſub ſingulis n ordinatis curve erit ad conte ub u 


ordinatis alymptotum | in ratione contenti ſub z partibus inter ordi- 


natam 
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natam & 7 vertices abſciſſæ curvz interceptis, ad contentum ſub 
partibus abſciſſæ inter ordinatam & vertices abſciſſæ aſym ptotum 
* 

Et fic de aſymptotibus, etiptibos; &c. conjunctim: i. e. alymptoti- 
bus cujuſcunque generis vel rectilineis vel curvilineis. 
Cor. 7. Sint termini æquationis, in quibus maximæ invenientur 

abſciſſæ & ordinate (x & (x & y) dimenſiones, re rectum angulum ſecum 


facientès, contentum y x* x *+x* K  #* x &c. tum contentum 
ſub z ordinatis ſemper erit æquale contento ſab » partibus abſciſſe 
inter ordinatam & 7 vertices abſciſſæ interceptis; & omnes nn 
gum ſuis diametris rectum angulum faciunt. i 

Cor. 8. Sint termini æquationum ad duas curvas, in quibus i inveni- 
untur maxime n, - 1 & —2 dimenſiones; ndem; tum ſumma 2 
ſubnormalium, z ſolidorum e rotatione curve circa quamcunqus 
abſciſſam generatorum, & quadratorum linearum e quibuſcunque 
datis punctis ductarum ad (7) puncta reſpective, i in quibus eadem recta 
linea ſecat curvam, erit eadem in una curva ac in altera. I 
Cor. 9. Sint termini æquationis, in Juibus inveniuntur maxime 


dimenſiones 7 + ## EB TAN „ ubi x& y abſciſſam & ejus 
ordinatas reſpective denotant - tum Arik quadratorum e firigulis 
conjugatis diametris erit data quantitas. | a 
Et ſic de innumeris ue ner propoſitionibus. NY 


ROB + 5 © 


Fig. 10. Lint deſcriptæ duæ curve, quarum æquationes relationem 
inter abſciſſas {y=4AP, z=an) & earum reſpectivas correſpon- 
dentes ordinatas y1=PM, vn exprimentes, ſunt Ay" + B 
+ CY +Dy? +&c. =0. av + by" + ov + dv" &c. 
Do in quibus A, B, C, D, &c. a, b, e, d, &c. reſpective denotant ra- 

tionales abſciſſarum (x & 2) functiones; invenire omnes æquationes, 
en harum duarum curvarum On conſtruere licet. 


1 


— 
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Ita transformentur hæ æquationes, ut line (Iþ=X, * ) fiant 
abſeiſſe de M= HH Vfſiant ordinate. Scribantur pro linea AL 
(4), TL (6), pro ſinubus angulorum MpL, M2 þ & MPL 'PL reſpective "7% 


& r; & pro ſinu anguli pMg,quz erit VI ei, (S); & ſinu 


anguli PL þque erit VI - 177 I—77, (O). Tum in æquatione 


8 
Ay 87 B "+ Cy=+ D ; Si + &c. = =0, wy x ſcribatur 2 - E 


WT, Cel 75—CSY Ch. 
7 = &proy, IE 2 


Sic etiam transformari poteſt altera æquatio, ut eius abſciſſa fiat 


(yn) & ordinata (2 M), quæ angulum facit cum ejus abſciſsa . 5 


æqualem angulo My L, cujus ſinus eſt s; 


Pero abſciſſis (X, Z) ſeribatur in utraque refaltants equatione 6% 
& pro & ſeribatur , exorientur duæ æquationes duas incognitas 
quantitates ? & w habentes; ita reducantur ha duæ æquationes in 
unam, ut exterminetur , reſultat æquatio cujus radix eſt , & que 
continet in ſe omnes æquationes, qua, harum curvarum ope conſtrui 
poſſunt. 850 | 
Cor. 1: Sint duæ curve datæ, e prædictis . æquationem 
generalem, quam earum ope conſtruere licet, non plures quam ſex 
incognitas quantitates, viz. AL, IL, Mp, Mp . ay & LI, 
habere, & conſequenter duarum datarum curvarum ope haud gene- 


* 
= — 
3 
4 5 


raliter conſtrui poſſunt æquationes plures an ſex dimenſiones | 


habentes. 


Cor. 2. Si vero Sn preditz curve haud ſint dat, ed 1 

(in) incognitas coefficientes in ſe involvant earum æquationes; tum ex 
hoc problemate inveniri poſſunt 1 quas prxdictarum « cur- 
varum ope conſtruere licet. 


Cor. 3. Data & æquatione conſtruenda & curve zquatione, cujus 
ope illam conſtruere licet; innumeræ aliz curve inveniri poſſunt, 
quarum abſciſſæ & ordinatæ exdem ſunt ac abſciſſæ & ordinate date 

'E 2 „ curvæ 


1 


5 n 
» Bp 


b 
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curvæ, & ordinate ad earum interſectionum Punta pertinentes erunt 
datæ æquationis radices. 


He date æquationes in quaſlibet quantitates ducantur, & a ſeſe 
ipſis ſubducantur, reſultant quæſitæ æquationes. 

Cor. 4. Sit data æquatio * —py* + gy" — &. = 0, conſtru- 
enda; aſſumatur æquatio Ay"+ a+ & c. o: in data æqua- 


tione pro quibuſlibet terminis ſubſtitue eorum valores e poſteriori 15 


æquatione deductos, reſultat æquatio ad alteram curvam, e qua & 
aſſumpta facile conſtar conſtructio date æquationis: e. g. ſit aſſumpta 
æquatio * ax, & fit mx r n —5; ſubſtitue in quibuſdam locis 
datæ æquationis (y" + e + &c. == 0), pro * ejus valor ax, & 
reſultet a x" * + bd x + &c. = 0; e duabus æquationibus „ 
ax & ax y + &c. o, conſtrui poteſt data æquatio: ex. 2. fit data 
æquatio y” — ay + b = 0; aſſumatur æquatio ad parabolam y" = Ax, 
pro * ſubſtitue in data æquatione Ax, reſultat æquatio ad rectam li- 
neam A — 4s; unde rectæ 1 & p. ædictæ e ope 
conſtrui poteſt data æquatio. 

Ex. 3. 1. Sit æquatio 9 + 5. — * 1 — fy +w=0,in qua 
deficit ſecundus terminus; aſſumatur æquatio ad a parabo- 
lam 53 px, & ſcribantur in data æquatione pro 56, y+ & 53 reſpec- 
tive pꝛ *, pxy & px, reſultat æquatio Pa xt + gpxy —rpx +597 
—ty+w=0 ad conicam ſectionem, cujus ope & culicals para- 
bolæ conſtruere liceat datam æquationem. 5 
2. Sit æquatio 55 + gy3 —ry* +sy—t=0; in bac æquatione 
| 2 442 
pro 55, y3 & y* ſcribantur reſpective 15 75 px & 45 reſultat æquatio 

P x + gpxy —rpx + 452 —fy=0 ad conicam ſectionem, cujus 
ope deſcribi poteſt data æquatio. 

Cor. 5. Æquatio data conſtruenda, cujus radix eſt Js ſæpe habet 
poſſibiles radices, cum nulla datur poſſibilis interſectio; 1. e. poſſibilis 
Valor radicis vel ordinatæ y impoſſibilem habet valorem abſciſſæ x ſibi 

ipſi reſpondentem, & ſq fit ut conſtat c Medit. ow. quando duo 


vel 


* 
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vel plures abſciſſæ (x) valores uni valori ordinate y reſpondent; unde 
in prædictis aſſumptis æquationibus maxime cavendum eſt, ne cum 
y fit poſſibilis x fiat impoſſibilis quantitas, & exinde e conſtructione 
haud inveniatur poſſibilis radix datæ æquationis; quod ſemper evitari 
poſſit, ſi modo aſſumatur æquatio ad parabolam y” = a x; &c. _ 

Cor. 6. Æquatio ( x m) dimenſionum conſtrui poteſt duarum 
 curvarum ope, quarum dimenſiones in ſeſe ductæ ad minimum 

wait datæ zquationis dimenſiones (nm). e. g. 1 8 

Aquationes ſeptem dimenſionum conſtrui . vel ope conica- 
rum ſectionum & curve quatuor dimenſionum, vel duarum curvarum 

tres dimenſiones habentium, &c. 
In nonnullis caſibus conſtruere præſtat æquationem, enn dini 

elt data æquatio. 
5 n ON 20 


Cor. 7. Curva u dimenfionum duci poteſt per ( x 


) pundta; 


tot enim incognitas & independentes coefficientes hw poteſt u 
dimenſionum æquatio Y+a+bxy—+c+ dx + ex? ot &c. =0, 


ſed n. —. S puncta haud ſemper ſufficiant ad determinandam curvam 


-” dimenfionum, forſan enim curya = dimenſionum duci poteſt per 


LA — 
2.—.— - data pundta, 3 in cujus æquatione haud continetur terminus y: 


ſint duæ curve n & m dimen bonum, & in curva m dimenſionum aſſu- 
7 — 3 


mantur plura quam ꝝ m puncta ſed haud plura quam n * 


quæ requiritur ducere curvam dimenſionum; tum curva 1 
ſionum reduci poteſt in duas vel plures, quarum una eſt altera curva 
m dimenſionum vel ejus nonnulla crura, i. e. duæ æquationes ad cur- 
vas communem habent diviſorem. , 

Cor. 8. Duz curvæ 7x n dimenſionum ſeſe interſecare poſſunt in 
n * m punctis; ſed datis * punctis minime generaliter ſequitur, 
quod dari pollint duz curve n & m dimenſionum, quæ ſeſe interſe- 

care 


5 


2 3 * er hm 6 db4,— 2 
* 


—— — — — 


38  ALGEBRAICARUM CURVARUM 


mT3 


care re poſſint in quibuſcunque nxm datis pundtis; ſit enim * 
minor quam n & m, per n. — 5 Te prædiclis nxm punctis duci 


poteſt curva m dimenfionum, ſed neceſſario 7 ations quod omnia re- 


nN 3 


liqua puncta 7 x m m. = _interſe&tionum in en bujus 


curve exiſtunt. 


Cor. 9. Sint oy” + 544. ex + &c. & & 7 B= + 


C * + &c. termini, in quibus maximæ inveniuntur abſciſſarum 
& ordinatarum (x & y) ad duas curvas dimenſiones, & communem 
habeant diviſorem, tum haud aſcendit æquatio earum ope conſtructa 
ad 7m dimenſiones, & ſic fi duæ curve communem habeant aſymp- 

toton, tum haud aſcendit quatio earum | ope r ad nm di- 


menſiones. 


Cor. 10. Datis duabus æquationibus p a+ bx y—+ re 
+ &c. So, & Py +A+Bxy— + C+ Dx + Ex* y*-* + &c 
= 0, relationem inter abſciſſas & earum correſpondentes ordinatas 
duarum datarum curvarum exprimentibus; facile e curvis, quarum 
locos deſignant datæ æquationes, reduci poſſunt he duæ æquationes 
in unam, ita ut exterminetur incognita quantitas x. 

Interſectiones enim harum curvarum erunt quæſitæ æquationis ra- 
dices, datis æquationis radicibus facile cognoſcitur æquatio ipſa. 5 

Cor. 11. Data æquatione * — 5 4 &c. =0, cujus ra- 
dices ſint a, G, y, 9, &c. transformetur hæc æquatio in alteram cujus 
radices ſint «a ＋E B, a ＋ 9, Þ+y, «+8, &c. & æquationis reſultantis 


inveniatur conſtructio, ut fi modo ordinata fit poſſibilis quantitas, 


ejus abſciſſa etiam erit poſſibilis quantitas: e poſſibilibus radicibus 
æquationis reſultantis per conſtructionem inventis facile conſtant 


impoſſibiles datæ æquationis radices. 


Cor. 12. Data æquatione aua incognitas quantitates (x & 7 ha- 
bente 


— 
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kinks, e ring curve, cujus abſciſſa & ordinata fint x & y. 


facile deduci poſſunt caſus, in quibus correſpondentes valores quan- 


titatum (x & Y) fiunt poſſibiles vel impoſſibiles. Non opus oft hic 


conſtruere æquationes; facile conſtant Jane een . 
ſitiones. 513 


Cor. 13. Sint duæ algebraice curve, quarum =quationes Gn ont 4 "EY 


buy er &c. o, & Py +2x5" + RET n+ 
&c. o, in quibus nulli continentur termini m -i & Nn I dimen- 


ſionum reſpective, i. e. curve habeant idem generale centrum, ut 


conſtat e prob. 2. tum ſummæ negativorum valorum abſciſſarum & 


ordinatarum ad puncta interſectionum duarum curvarum pertinen- 


tium erunt reſpective æquales ſummis earum affirmativorum valo - 


rum, ni termini dimenſionum in unà & dimenſionum in altera 


communem habeant diviſorem, vel T__ abſeiſſe "eu AI .. 


Lan Dae 6 FFF 
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Ko 
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Deſeribere curvas, quarum æquationes relationes inter abſeiſſas & 


| earum correſpondentes ordinatas exprimentes dantur. 116-4 Nh 


Inveniatur methodus conſtruendi generaliter races =quationes & 


confit problema. | 
Cor. 1. Hinc omnes curve duarum, trium & quatuor PIPE" 


num deſcribi poſſunt : datur enim methodus in genere conſtruendi 
æquationes trium & quatuor dimenſionum, circuli & conicæ para- 
bolæ ope; datur igitur methodus deſcribendr curvas trium vel - 


tuor dimenſionum. 


Cor. 2. Plurimæ ſunt curvæ ſuperioris unis, quæ quarumcunque | 


duarum datarum curvarum inferiorum ordinum ope haud mite 
deſcribi poſſunt. 


„ enim, quas conſtruere licet Pedh dem duarum 5 


Cur- 


„ 


« r err wen 360 iog 42 th r ⁵— no—ny re 
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.curvarum ope, per cor. 1. prob. 11. haud ſpe includunt omnes, 
utcunque variatur Vaſor a de curvarum 3 ordinis . 
KNontes. 1 

Hine Meuter in Adem curvis n dimen Gonum 3 raro o pu 

eſſe quamplurimis inferiorum ordinum curvis. 

Cor. 3. Si recta rotetur, ſemper tranſeuns per datum curvæ n 85 5 

menſionum punctum, tum dimenſiones æquationis conſtruende 
ſolummodo erunt 13; fi per duplex curvæ punctum tranſit, tum 
dimenſiones æquationis conſtruendæ erunt 1 23 ſi per PURE 

| ok tranſit, dimenſiones prædictæ æquationis erunt n — 33 . 
Tot enim reliquas radices habet æquatio » dimenſionum. 

Cor. 4. Sint æ & abſciſſa & ejus ordinata cujuſcunque curve; fi 
abſciſſa ĩneipit a puncto duplici, tum deſunt termini æquationis rela- 
tionem inter abſciflam, & ejus correſpondentes ordinatas exprimentis 
ar VK; ſi ineipit a puncto triplici, tum deſunt termini.yx*-+ 

Jxy 452 ar A; ſi incipit a puncto quadruplici, tum 
deſunt termini g + u beg , ＋ +67 + ex 
#83 + K;&'licdeinceps. 4b 
Oum enim abſciſſa x fit = o tum erunt tot radic : 2, 3,4 e. or- 
e pro æquales, ut canſtat. e Medit. Algebr. e eee 
Oo. z. Curuam ꝝ dimenſionum, cujus 2 1 aa le | ipterſceant 
in dato puncto 4, deſcribere. 

Fig. 209810 aquatio relationem inter abſriſſam A P. = x a puncto 1 8 
4 incipientem &:cjus ordinatas PM, y) in eam ad rectum angulum 
inſiſtentes exptimens Ay + abx yy dx +097 Kc. = 6; | 
ita vrinsformeturhac mquatio, ut Japan relate inter ae 
| Ab, 2 & ordinatam pM uv. i 

int & g ſinus l 4b. tum Aubltimatur, in : data 
æquatione pro x, 9 pro y, ; coefficientes terminorum (2, 
21) erunt reſpectibe As eng . &c. & 44 + 
Guy + be i ＋ &c. & nee & in abſeiſsa 4p ſumatur 


linea 


ad determinandam ejus poſitionem. 85 


PROPRIBTATES! 4 


linea Am= agti+ di qtbi= gp +&c it net 
=— ; gin 46 80 ae eg Ne ert 1 pant um in 
| peripheria curve. | gi 
Hine facile inveniri potelſ quilidet pun®torum names., preg que 
tranſit curva. 

Hujus quantitatis valor; ; vel curve, e boomen prinipii ſequi- 
| tor, conſtructio. is and. P 111 Gi ing: "MAY 


Si curva n dimenfionum kinbat: buntem, in quo n — 2-crura;ſeſe 
interſocant; tum inveniri poſſunt puncta, per quæ tranſit curva, qua- 
dratice: =quationis' Yale nds ne Lame e Poteſt eurva. "UP fic 


deinceps. | | | | 1 2817 151121 Min + fo F 


Non opus eſt Hie Geselibebe⸗ chene worn datorum anßuloruss vel 
curvarum circa data puncta, &c.'e generalibus principis erui-poſſunt- 


/ 


k hujuſmodi deſcriptiones : data methodo curva deſeriptionis erui poſ- 


ſunt ejus eee vel in multis caſibus e numero punctorum, i in 
quibus a rectà linea ſecari poteſt; vel e dimenſionibus æquationis re- 
lationem inter abſciſſam & ejus correſpondentes ordinatas relationem 


exprimentis. e. g. fig. 2 . Sint x, puncta (a, , e, d, &c.):& fit m punc- 


tum a quo ad data puncta (a, ö, c, & c.) dueuntur lineæ (am, h m. cn, 
&c.) & fit ſumma linearum am bm en du data quan- 


titas; locus punctorum non ome: ad curva plucugOquamcy di- 


menſionum. FE 50 10155 6 Th 07 170 1 tiff 9 'S 'F 4 


Fig. 22. Datis quibuſdam curvis, e pollen. 2 | 


e punctis datæ curvæ quolibet modo deriventur aſia puncta, & conſe- 


quenter e data curva ſequitur altera. e. g. Sit curva MNS, & a dato 


puncto C in tangentem curve ſemper, demittatur Perpendiculum CP, 
tum locus hujuſmodi punctorum (P) erit deducta curva. 


* 


Et ſic a dato puncto C ducaturiperpendiculum 4 in curvæ perpendi- 


culum, & formatur alia curva: ſed de his ſati s 
De curvis per data puncta tranſeuntibus vel datas ieas tangentibus, 
1. Sit curva data, tum tria puncta vel tres tangentes, &c. Taſhan? 
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[131 12 
1 19119136 


2. Numerus tangentium vel punctorum, quæ ſufficiant ad deter- 
minandam curvam, pendet e numero incognitarum coefficientium, 
quas habet data æquatio relationem inter abſciſſam & ejus correſpon- 


dentes Orefinutgs exprimens;: b. 8. 81 curva ꝝ dimenſionum grnecale 


n+ 1 


habet centrum, quod ſit C; duei poteſt curva per e 8 3 


tot enim incognitas coefficients habet data æquatio 7785 bay + 


CET y = Kc. o. Hit autem numerus punctorum, & haud 
ſemper ſufficiant ad determinandam curvam prædictam = dimenſio- 


A 2 


num; forlan enim curva n e quæ generale habet cen- 5 


yy 9 14 * » 1491 bi 


trum, d. duci poteſt per n. = Dry Kanten in 2 pt haud 


continetur terminus | 5 e 41s; 


5. Data #quationis formula celationem inter abſciſan & eus correſ- 
ondentes ordinatis | exprimentis; ; inyenire curvam, I Abet Hor. 


| Gita Punkte, tangi . 7 lineas, N | Tt 
Fig. 24 Aſfum ur li net AP pro abſciſsa, an vero PM 510 ordi- 


Wy di view os ſingulo dato puncto datur abſeiſſa & correſ- 
pondens ordinata, quibus pro ſuis valoribus in data =quatione ſab- 
ſtitutis, reſultant tot ſimplices æquationes, quot dantur punCta? | 
Ducatur linea (nn parallela ordinate-MP, ſecans tangentem EF 
in 2; e data æquatione inveniatur ratio, quam habent fluxiones ab- 
lciſſæ & ordinate, quæ eſt Pm: n: inveniatur etiam ſubtangens, cut 
qualis eſt & +4 50 ita transformentur omnes hæ æquationes reſul- 
tantes 1n un ut exterminentur omnes præter unam incognitam 


coefficientem; Areſultat 2 uatio,' cujus incognita 1 eſt ea co- 
ll "BYE +3 F „ $4 © 49 LAS BÞ 


8 b he Tr 5 * *. 1 % 


ptöblema, ut prius tr ansfotmetur abi . in | 

ote per prob. primum. N Narr n 9 
E pr dit nude, conſtant dimenſiones reſultiittis' qua- 

tionis. Cs os : wy f * Lo 71159015 @ * 7 29 WHITE" * 2 E 8 2. 57 ＋ TH IN 18 5 $3275.36, : 


th 


* 
* 5 . > £ ET: $ S 
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Sit fluxio PT gp 75 aa Anil acre ence 

one relationem inter abſeiſſam (x); & ejus correſpondentes ordinatas 
PM = =y exprimente; invenire ſummam ſingulorum valorum fluxio- 0 

nalis quantitatis, quæ ſit Wr (x & ”) functio, cujus Hluens 


erf 9 1 E 


inveniri poteſt. N ; 5 =. 
Inveniatur flüens, e prim mo o capite Medit. Ale ebr. tia Ar Min „„ 
ma ſingulorum valorum hujuſce Aventis, hujuſce ſummæ 100 Wie 8 : 

ſumma quæſita. 3 0 florog 10h (anni, 

Fig. 67. Ex. 1. Data ableiſs4 pr aaa & #quatione relationem inter 
alkbſciſſam (AP) & ejus correſpondentes ordinat tas (PM = 2 ) expt 
e mente y*— 4 a + Fey +c + 4x 17 Thr yes ＋8 l C==4 aeg 7 
. tangentibus ML, ML, ML, &c. } invenire Tur mam fi nes n 


ſit 


181 1904 
ordinatarum, per ſuas reſpectivas ef, divi if Aru, 1 1 e. fum- = 


F 


1651 5 15/7 
PM. BH Fl, ue. ok porn res 2 
mam A PL PL” n 21 f 1 3 #[} 7 144 811 


: 35 1 8 tron oe 
Sint CY 8, Kc. reſpe ive dier 1 


"Par 197 P Mates 1 nate, {y, crit 
L ee FL = F . te: beet uy 


101 BITE) hw © is | Þ 5 ©, 2 


ce. ger vulgarem algebram'= a ＋ bx, & conlequegter : 4. 2 2. 


| 18 75 7 159. 7 5 ff rt 1 7 778607 PM 2 . * A 11 F era; 


OF} ENT. N 9 ©? & 


. 


® 4 43 1 


* 


3 — 29771 RY | K 
＋ . 5 datæ quantitati = 25 F. PE Fl, e. „ 


. 5 1 5 (197 121: ry. „ 
Fi ig. 67. Ex. 2. Pata abſciſsaà x, & æquatione pd tr Inter = 


ſciſſam (* & ejus correſpondentes ordinatas O exprimente 5˙ 


a + ba yt + d= GAIT a c. = 0z, foreman. ſpbnormgr 
hum invenire. en tlie mid ii 


Supponantur divers as 1 reſpective a, 8.7 75 * C 
e diverſe. ſubnormales PN, N F PN", &c. erunt reſpec- 


tive | 


EAT ES : Ak ff ** 


- FF * . 
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„% Le : 

tive 1 2 &c. fit (x) inyaribil quantitas, hare quan- 
8 ſed 72 74 f | 

titatum fluentes erunt 25 27 26 28 Kc. per problem. ann noſt. 


Meditat. Algebr. i inveniri poteſt a + 87 + Y + &C. = 4 a+bs—2x 
c+dx+ext; conſequenter fv ſabnormalium ſumma queſita erit 


C12 + BB: r e 
7. — 22 „ x, | N 
Cor. 1. Si ordinatæ ſecent curvam in 60 punctis, & bis ſumma 
harum ſubnormalium, nihilo æqualis fit, tum abſeiſſa nihilo' æqualis 
erit, utcunque variatur : iterumque fit zquatio ad curvam (a2 + 
bi" e + Kc.) ＋ (e + fx" + &c.) 9+ (bt + 
kat! + &c.) * +'&c. = o, fi ejus ordinate (y) ſecent curvam 
in ( — m) punctis, & ſummæ ad 3-z+ 2 abſciſſas (x) prædictarum 
(u -n) Abo ſint nihilo æquales; tum vero quzlibet * ab- 
ſciſſa (x), prædicta ſumma nihilo æqualis erit. e 
loc corroll. ex ſubſequente principio deduci poteſt: ſint a, pb 7. 0 
Kc. (n+ 1) diverſe quantitates ; ſcribantur hz quantitates «z G, y, z f 
&c. pro x in quantitate z dimenſionum px" — gx? + pat - 
... . + Px — ſi ſingula reſultans quantitas nihilo æqualis 
evadat; tum neceſſario erunt nihilo æquales coefficientes p, 7. I, 5, &c. 
ſolummodo enim x radices habet æquatio ren — __ + rx — &c. 
= 0 (i) dimenſionum. | 
Cor. 2. Si curva generale habeat centrum, & ejus abſciſſa per cen- 
trum tranſeat, tum ſummæ n ſubnormalium erunt reſpective abſciſſis 
a centro incipientibus proportionales; exinde fi omnes diametri 
ſint inter ſe parallele, tum ſumme (n) ſubnormalium ad diametrum 
ductarum erunt data quantitas. | 
Cor. 3. Si ordinatæ ſecent curvam in # punẽtis, & 1 per⸗ 
5 pendicula ad curvam in 7 przdiftis punctis, tum ſumma ſubnor- 


malium 


pROPRIETAT EWS. . 


malium proportional erit diſtantie ordinatarum a cats ”__ 


_ abſciſle... 5 
Ex. z. Data zquatione 74 Fa 4 — +  B yt = + C y= I dec. = = 0, 
- ubi 4, B, C, &c. rationales abſciſſæ x functiones reſpective denotant, 


y vero ejus ordinatam: invenire ſummam e __ valoribus ejus 
areæ, i. e. fluentem fluxionis {A x). iz. 


139 Þ} 


Data abſciſsa, ſint a, G, 5, d, &c. diverſi be 7 AE & erit 


a+ B+ y +,5 &c. = A, & conſequenter a x + G Y T 
+ &c. As, quarum fluentes ſunt arez ipſæ, & earum ſumma 
æqualis eſt fluenti fluxionis Ax. — — 


Cor. 1. Sit curva algebraica, & conſtat ſummam e e Gus 
area valor ibus, ſemper. inveniri poſſe finitorum terminorum abſciſſæ 


vel ordinatæ ope, earum circularium arcuum & logarithmorum z 


K ſumma enim prædicta fluens eſt fluxionis A x,, ſed Se in genere | 


9 algebraicarum curvarum eſt, p;+ & ＋ * * * Kc. ** — 


» P+ DR + &c. Ane Ke. == o, & conſequenter 4= | 


P+2x+Rx? + &c G . R KN 1 7 
Ke unde 2 14 e e ee 925 


fluens hujuſce fluxionis inveniri poſſit ope finitorum terminorum 


1 abſciſſæ x ejus Ficcularium arenum & Yogarithmorum: ergo um 
% quæſita. | As ; . 338 11 THBUD fi . £3 1607 | Jo 

en GOT. g, Data abſciſs4 *; & 1 * 5 diverũ ordinatæ y valores, & con- 
ſequenter a ſunt diverſe. prædictæ areæ, unde Squatio, cujus radix 


(vi eſt area ipla (fi modo ea area inxeniri poſſit finitis terminis ab- 


ſciſſæ & ordinate) n & non plures habere poteſt di 


5 Ane. — — 


x1 


Cor. 3. Nulla curva, quæ Bale ber e erde, conici generis 


R generaliter quadrari poteſt.. 5 
Ita transformetur enim data æquatio, at reſultet =quatio. telatio- 


nem inter abſcifſam, que ſit hyperbolici mr np & ejus cor- 


f reſpondentes ordinatas exprimens. 


Rl + fluxione arearum umme 4 £3 4, 0 quz. rationalis eſt fundio 
abſciſſæ x, erit kractio, quz continet in ſuo denominatore ſimplicem 


i diviſorem 


— 
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diviſorem & haud plures ei æquales x + a, unde conſtat fluentem 
fluxionis 4 * baud de in finitis terminis abſciſſæx inveniri 
poſſe, "Gag ** *. N s | 
St vero curva fit continua; ex eidem expretfione vl æquatione, 
quæ generaliter quadrat unum curve crus, quadrabuntur etiam 
lingula, &c. Et conſequenter fi ſumma e ſingulis valoribus areæ haud 
inveniri n tum Pari ratione nun nyt. V2. Crus er : 


bilarefies, 0% +17 456 OE Dae brag 
EopInienire ſummam agu 5 rotatione curve c crurum of; = Wh 
_ axemuum-generatorum, . 1 dds | . | 


Sit æquatio relationem inter ablifon;s te ejus eee 
ordinatas y exprimens A + B * + &c. o, ubi A. B, &c. 
denotant rationales abſciſſæ x functiones: ſint a, G, Y, d, &c. diverſi 
ordinate y valores, & fluxio ſummæ ſolidorum quæſitæ eſt 3,14 159, 
&c. Nin . Pn ＋ &c, x a ſed = [8 +: ＋ Kc. = AM — 23 

& conſequenter 3514 15 9 &. ory * oft fluxio: weer I 
ſumme, & ejus fluens ſumma ſolidorum quæſita. n iii 

Huic exemplo conſimilia ee «ores corolaria ac proce= 

denti, 000416: Iii mEtiids be bois 


Ex. Data abſciſsg ”, invenire fy mmam e reciprocis ubrangenribs . 


Sit ultimus datæ quationis terminus px — gw f r an 
5%? + &c. qui æqualis eſt contento (a x Þ x y x x &c. ) ſub ſingulis * 
ordinatæ y diverſis Valoribus i. e. x Þ x'yx 9x &e. = — qa" 
r= ='&c. Inveniantur fluxiones ex utràque æquationis parte, & 
dodritur #quatio - 8'y9, Se. +Bay 3 &. TN &. ＋ 4g 

Kc. p & = — qo * ＋ a 3 S &c. 
dividatur prior æquationis pars per contentum ( f, &c.) poſterior 
vero per quantitatem 5 1 ” > * AhES 15 r F bk, Kc. ei Contents  £qua- ; 

lem, & reſultat quatio | ee ee e BIR ; 


w= es 16 PLE 2 & | 


Taft Lit T. . = &c a 
„„ 


rROPRIETAT ES 28 
& N. | 


464, 54 &e. ſunt reſpefive reciprocw 


* 
Illæ autem quantitates = 2 


15 — 1 9 
e 


: fibtangentes, & earum ſumma qusſita et 


= | 8 
r —&c 5 1 5 
Fig. 16, 1. Cor. Occurrat refta quævis, per datum punctum P ducta. 
curvæ algebraicæ in tot punctis (A, B, C, &c.) quot ſunt ejus dimen- 
ſiones; rectæ (4 K, BL, CM, &c.) curvam tangentes in his puntis 
ſecent abſciſſam, i i. e. alteram rectam lineam (PLM) per idem datum 
Punctum ductam in 281 * L. ot &c.) erit ſumma recipro- 


carum ſubtangentium 7 K PT 5 E + 55 775 7 * &c. data quantitas. 


Summa reciprocarum ſubtangentium omnino pendet ex ultimo 
datæ æquationis termino px” — gx" r — &c. abſciſsa igitur 
ecadem manente, mutata vero ordinatarum in eam inclinatione, e 
ſubſtitutione uſitatà in prob. 1. cor. 1. conſtat haud mutari ultimum 
datæ æquationis terminum þ x" — gx + T — &c. & conſe- 
quenter fi ordinate, diverſas SONY ad abſciſſam inclinationes, per 
idem punctum (P) abſeiſſæ tranſeant, i. e. habeant eoſdem quanti- 
tatis x valores, erunt ſummæ reciprocarum ſubtangentium inter ſe 
wquales. 

Fig. 15. Ex. 6. Sit æ 8 2 ＋ 3 — &c. o, ubi 4 
& B ſint rationales functiones abſciſſæ x, & y ordinata ad abſciſſam 
rectum angulum habens: fit M2 chorda curvature in directione 
PM, & AR e ee in tangentem demiſſum, facile deduci 


| poteſt 2 ; ſed per vulgarem algebram, fi modo a, B, y, &c. 
ſint 12 Ae 48 y. erit « + 6 + 7 + &c. = = A, & conſe- 
8 A 

quenter 7; = + 2 22 * Rc. = = 2 ergo ſumma quantitatum hu- 
* 5 | 


| juſmodi 8 e . e ee e 
bo 8 8 T HE OR. 
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8 eee eee T H E 0 R. X. 
Ty | Nulla datur algebraica curva, quæ habet ovalem ſeſe in i dato | 
"Eno haud interſecantem, quæ generaliter quadrari poteſt. 
Inveniatur enim generalis expreſſio ad aream terminis abſciſſæ x, 
fiat bæc expreſſio vel area impoſſibilis, cum x fiat à vel ; & ovalis 
contineatur inter valores abſciſſæ « & 7; inveniatur fluxio datæ ex- 
preſſionis, ſed methodus fluxiones inveniendi eadem eſt ac methodus 
inveniendi æquationes, quarum radices ſunt limites inter radices « 
& i datarum æquationum; fi radices « & A datarum æquationum 
ſint poſlibiles, poſſibilis etiam erit radix inter eas poſita; exinde pro- 
bari poteſt ovalem ſeſe necellaro interſecare, h ejus area generaliter 
inveniri poſſit. Jar: | 
Cor. 1. Ovales ſeſe ſecantes ĩ in datis punctis nonnunquam generali- 
ter quadrabiles eſſe docebit etiam ſubſequens exemplum. Sit æquatio 


curve y = 24 —2xxV 2ax — *, curva dici poteſt ovalis ſeſe 
interſecans in uno puncto, vel du ovales ſeſe interſecantes, ſed 
nullum habet crus in infinitum pergens; generaliter e poteſt 


2 
hæc curva, & ejus a area in genere invenitur - * 2 K =" 15 


Cor. 2. Hinc immediate ſequitur nullius algebraici ſolidi 8 
tum, quod continet ovale ſolidum, vel cujus ſectio ſit ovalis curva, 
quæ haud ſeſe interſecat, generaliter inveniri poſſe; ſi enim ſolidi 


ſectiones haud generaliter quadrabiles ſunt, minime poteſt ernte | 
inveniri ſolidi ipſius contentum. 


RO B. XIV. 


Datä zquatione relationem inter abſciſfum (x) & ejus ordinatas 60 
exprimente, & fluxionali quantitate, que eſt functio abſciſſe (x) & 
ordinate (y) & earum fluxionum, cujus fluens haud inveniri poſſit; 

invenire ſummam ſingulorum hujus functionis valorum, etiamque 
æquationem, cujus radix eſt ea fluxionalis — 


PROPRI AT „ * 


E data æquatione inveniatur prima fluxio ordinatæ 00 fic ſecun- 


ſubſtitutis reſultat algebraica quantitas, cujus ſumma e 

ſingulis valoribus erui poteſt e noſt. medit. capit. Ie. Et ſic de reli- 

au terminis æquationis quæſitæ e capit. prædicto deducendis. 
Ex. 1. Data æquatione curvæ 9 A „B, ubi A & B ſint 


quæcunque functiones abſciſſæ (x), invenire æquationem; cujus radi- 
es ſint ordinate: (y) e me beine e diviſe, i. e. 


22 7111 i he 1 3 3.6 &&f & * 51DE i Sed Fo 19756 91 (ELD VELL 
o * f & : N A 2 | jt 3 
4 N .) ITFIEJEL * 2 WTI COLT is 1 V Sek BIS 21) N * 


int duæ ordinate 00 Wie b. & 25 . 
a duationt radicum erit £ * = 8 \&reftangulumfubbini raloribu 
dT b Man 210 as 400. 

contentum erit, fraftio 8 2 . * JET Ai cujns deno- 


— ** 


münster et TTA Lr IBT nümera- 


tor vero A a 6 — 4 B a+8+ B. BA LAAT NAR. & con- 


0 ti ſita eſt w' — e 
| equenter zquatio queſta el 8 e e 
Ex. 2. Invenire *quationem, © cuj us radices ant : ſubtangentes « curve, 


TER DSi CILLA 
cujus zquatio eſt 5 — A/ TBA 5 


N a & B duo Ro (3) valores, * duæ ſabtangentes e erunt 5 


75 75 2 F & IF 2 N X * quibus fraftionibus ad communem 


102 201 {#6 1 


denominatorem reductis, fit denominator 4 2 426—4 B x 1 3s B*= 
BA? —AxAB + B*; numerator vero xx2 BA A— 2B AM — 
2 4: —2 B + B.; ;& conſequianter Tamma « ſubtangentium erit 
4BB — 4 B Fe 9% ius? 2 1 inen! 10 11 
BFA FA ts of 5: lol. 

Practionis, que. fi 3 fs duabus 8 conten- 


tum, numerator erit & * 4 [3* — 2A 4a G K a+ a 8 ＋A a8 = x* 'X 


da, textjay ec. fluxiones ordinate, quibus valoribus in data fluxionali 


4 | 


- : ER 
#1 
7 


: 
L1 
| | 
3 4 
U 
£ 
. 
| . 
i 
. 


1 num erit # + 6 + o. & ee rn yer na} 
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477 — 24. ABI — BNA. & conſequenter æquatio, 
455 -A Bxx 


cujus radices ſunt ſubtangentes (2), erit w* — FB FAA * oh 


4 TFN. 
TFF 


Ex. 3. Data æquatione curvæ ** + B y — C=0, in qua B & 0 
ſunt quæcunque abſciſſæ (x) functiones, & ꝙ fit ordinata; invenire 


æquationem, cujus radices int = =, 


Sint tres radices ordinate (u, v, ,), tum fumma earum fluxio- 
#5 +av+vw C—Bau C—Bv 


; = 3 ＋ B Jv +B 

1 C—B« C—Bwv 1 C—Bw Lan Tx I 5 
.. AH STENMIESG 

ducantur he fractiones in communem denominatorem, & erit deno- 
minator 3 2 ＋ BJ v + B x 3 uu +B=27C+4B; numera- 


tor vero 3W B CFA CHB z EF COH 
TCF E⁰ N L EFB, C- D* C -B B. . 
+9gCBC; ergo ſumma rectangulorum ex quibuſque binis in ſeſe 


: B*xB* —3C*B+g9CBC. 


ductis, erit = PET: ; & 9 ſub tribus Pg 
3 C + B* CB 

radicibus 42 10 erit FF unde æquatio quæſita 

„„ B.- 3CBAÆ CEC C -B TBC? 

erit 2 27 CIF e. 27 CAE . 


Cor. 1. Eodem modo deduci poteſt æquatio, cujus radices ſunt 
ſecundæ datæ æquationis ordinate (y) fluxiones ex æquatione, cujus 
radices ſunt primæ datæ æquationis ordinatæ fluxiones, quo deduci- 
tur ea æquatio ex datay & fic deinceps. 

| BR. 4. Invenire ſubtangentium curve ſummam, . zquatio eſt 


Sint 


PRO PRIE TAT E 8. 49 
Sint (u, v, 10, diverſi ordinatæ (y) valores; & ſubtangentes erunt ke 
EAA 3v'+Bvxx 30 +Bwx# 
GFE EFD e 7 Wibus 
fractionibus ad communem denominatorem reductis, fit denomina- | 
tor —B* www +B*Cxuvtuwhvu—BCxuu+v+v+ 
C'=C' —B'C+B*CB; & eadem methodo invenitur numera- 
torgB*CB'+9 CC" —JBCB * x x, & conſequenter ſumma ſub- 
tangentium quæſita eſt 2 yore r EE 2 


His principiis e poſſunt infinitæ conſimiles curvarum 
proprietates ; quales zquationes, quarum radices ſint radii curvature, 
&c. vel quæcunque fluxionalis quantitas. | 
HFoc problema multis in caſibus reſolvi poteſt e transformatione 

duarum vel plurium æquationum in 2 ita ut incognitæ quanti- 
tates exterminentur. 


reſpective 


THE OR. XI. 


Fig. 162 sint 7 8 (AB, CD, &c. ) 1 etiam aliæ (E F, G H, Kc) 
2 aliæ (LN, OP, &c.) & fic deinceps; & a quocunque puncto M ad 
has rectas ducantur rectæ Ma, Mg, &c. Me, Mg, &c. Mx, My, &c. 
in datis angulis vel directionibus, ſingulæ ad ſingulas; & ducantur 
cContenta ſub x lineis Ma x MB x & c. & M. x Mg x &c. & MN 
Mu x &c. reſpective in quaſlibet datas quantitates, quantitatum 
reſultantium ſumma nihilo æqualis fiat; & locus punctorum M vel 
erit curva ꝝ dimenſionum, vel erunt curve vel rectz, quarum dimen- 
ſiones ſimul ſumptæ erunt 7. 
Aſſumatur enim recta A p pro abſciſsa (ﬆ), & 51 pro Fab en (9), 
tum M = a X c, M. = dye Ma==ly+mx +7, 
: MB=&dy+bx+i, Mg = dy +ex , My=Fy+mx+@, 
e e. e. > &c. | 
Ducantur he quantitates (Ma, MP, &c. & Me, Mr, &c. & M. A, „ 
M 65 ke. &c.) reſpective 1 in ſeſe, &, * n quantitas unam 
G ſolum- 
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ſolummodo habet dimenſionem abſciſſæ, vel ordinate. 75 contentum 
fab u quantitatibus hujuſce generis (2) habet dimenfiones ;- ergo 
ſingula contenta reſultantia 2 habent dimenſiones; multiplicentur 
hac contenta reſpective in datas quantitates, & fiat ſumma quantita- 
tum reſultantium nihilo æqualis; & reſultat æquatio relationem 
inter abſciſſam (Ap x) & ejus correſpondentes ordinatas (pM =) 5 
exprimens, u dimenſiones habens. 
Pig. 17. Ex. 1. Sit trapezium (ABCD), & a puncto () ad ejus 
latera in datis angulis ducantur lineæ M2, MR, MS, MT, ſingulæ 
ad ſingula; & ſit rectangulum linearum ductarum ad duo oppoſita 
latera M2 x MS in data ratione (: 1) ad rectangulum ductarum 
ad duo alia latera MR x MT; tum punctum M vel erit punttum 
ad conicam ſectionem vel ad duas rectas lineas, 
Aſſumatur enim pro abſciſsa A L (x) & pro (2M) ordinata , tum 
MS=—=ay+bxa+c&TMR= % er 
x == x MT =by + &x 

MS x Mg=ay +bys +cy=mdby + mbettaxy + mbjy 
+ mekx* + mf kx, quæ eſt æquatio ad conicam ſectionem vel duas. 
rectas lineas. 
Cor. 1. Hine conſtat curvam wenſire per angulum trapezii (4), 
quoniam fi abſciſſa (x) nihilo fit æqualis, tum correſpondens ordinata 
65) erit æqualis nihilo; & ſie probari poteſt conicam ſectionem tranſire 
per puncta (B, C, D,) & conſequenter e in conica ſectione . 
inſcriptum eſſe. ; 
Cor. 2. Sit conica ſectio, in qua deter nan (4 B C D), 
& M quodlibet peripheriæ punctum; in lineas AB, BC, CD, DA 
in datis angulis ducantur linex M, MR, MS, MT; & erit rectan- 
gulum M* MS ad rectangulum MR x MT in data ratione. 

Fig. 17. & 68. Cor. 3. Sit trapezium A BCD, & peripheriæ conice: 
ſectionis pun&um M, & ſit rectangulum M. MS ad rectangulum 
MRX MT r: 5; a puncto A ducantur lineæ 4 N. AP 1 in datis 
angulis ad lineas BC & CD; & ſit AN: AP: eb“! aſſumantur 
liner VO & LP. in datis angulis ad e. A B & A D* & ſit LP: 
0 


2 7 
ADEP & & lineas AB & A D ſecantes 1 in R & &, & ſeſe interſc- 
cantes in puncto I; erit HA tangens ad curvam in puncto J. 

Fig. 18. Ex. 2. Sint tres lineæ AB, CD, EF; & tres aliæ BG, DH. 


71e Tray bt PO line 7 R & PS > re 15 


EI, a puncto M in datis angulis ad lineas prædictas ducantur lineæ 


M2, MR, MS, MV, MW, MZ reſpective ; & ſit ſolidum M2 x MR 


x MS ad folidum MV x MW x MZ in data ratione;, punctum M | 


ponitur ad curvam ſecundi ordinis... 
Hoc demonſtrari poteſt eodem modo, quo prius ci: 


Fig. 18. Cor. 1. Puncta B, D, F, N, &c:. in quibus lineæ AB, CD, 5 


EF ſecant lineas BG, D H, PI, erunt puncta ad curvam ſecundi or- 
dinis prædictang. ; 

Cor. 2. Sit curva ſecundi tis & getan tres line 4B, CD, 
EF, & tres aliæ BG, DH, FY tres prædictas ſecantes in novem curve 
punctis (B, D, F, &c.) & a quolibet curve puncto in has lineas du- 
cantur lineæ M MR, MS, MY, MI, MZ reſpective in datis angulis; 


{ 


ſolidum M MR x MS erit ad ſolidum MZ x MF x MH" 1 in data 


ratione. , 


Et idem affirmari poſſi in quibuſtam caſibus de liv quart, 


quint, ſexti, &c. ordinum. 
Fig. 19. Ex. 3. Sit curva (m m m. &c ) nk m e n ſint 


etiam n rectæ (A B, C D, &c.) & 7 etiam rectæ (EF, GH, &c.) 


2 quocunque puncto M in datà directione ( 156 ad curvam ducatur 


linea Mm mn &c. eam ſecans in m punctis (n, m', ni, &c.) & fic agan- 


tur in datis angulis ad rectas (AB, CD, &c. EF, GH &c.) lineæ Ma, 


M, My, &c. Me, MT, Mn, &c. & fit contentum ſub u lineis Mm x 


Mi x Mm x &c. Ma x MB MV x &c. ad contentum ſub u lineis 
Me: x MH Mn x M0 x &c. in data ratione; tum punctum M erit 


punctum ad curvam = dimenſionum, vel ad curvas vel rectas, quarum 
dimenſiones ſimul ſumptæ ſunt u. 


Aſſumatur enim recta (AP, x) pro abſciſsa, & PM pro ordinati y; 


ſit etiam æquatio relationem inter abſciſſam {AP = x / & date curve 
ordinatas (v== Pm vel Pm, &c.) ubi t thy m, m & m', &c. in eadem 


linea cum puncto M jacent, exprimens Av"+a-+bx e 


* &c. =0; pro cujus radicibus (v Pm, Pm', Pm”, &c. ſcribantur 


OG car 055 y, &c, tum evadent Mm = PN — Pm=y—a, Mm'==y 
SOT G2 7 3 — 8 


_ 
"0 uM 2 
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, Min. 7 y, &c. & exinde Mm x Mn! x Mm" x &c, = J—ax3—P 


Ke WER * 
Xy—y x&, = AN dx er . Kc.) li- 


neæ vero Ma, Vg, My, &c. ſint Ma = hy + kx +1, MB = P IR 
r, &c: & lic de lineis Me, M 5 Mn, &c. ubi literæ h, x, 1, p, 9, r, &c. 
invariabiles denotant e tum contentum ſub m lineis * 2 


Mn „Mu- x Kc.) & - Nn lineis Max Mex My xe. i. CEE 


: Aptatixy ot dxben = + &c. II/ x py + 
gx + 7 &c. erit in data ratione ad contentum ſub 7 lineis Me x MC 
x Mn x &c. cujus proportionis terminis extremis & mediis in ſeſe 
ductis, & eorum rectangulis inter ſe æqualibus elle ſuppoſitis, reſul- 
tat æquatio in qua & non plures inveniantur dimenſiones incogni- 
tarum quantitatum (x & y) abſciſſæ & ordinatæ quzſite, wit 

Cor. 1. Tangentes duci poſſunt ad puncta interſectionum eodem 

prorſus modo, quo in exemplo primo: facile etiam in duodvis curvæ 
punctum duci poſſunt eodem fere modo tangentes. 

Fig. 68. 2. Cor. 2. Sit m=2, & n—m erit 2: ducantur duæ refit | 
lineæ curvam 7 dimenſionum in punctis (a, &, c, d, &c. p, 9, r, 5, &c.) 
reſpective ſecantes; per ſingulum punctum (2, 9, r, &c.) in quo altera 
ſecat curvam, ducantur rectæ lineæ (ap, bg, cr, &c.) curvæ in n — 2 
diverſis punctis præter ea (a & P. b & 9 4 & r, &c. ) reſpective occur- 
— 1 


rentes: per 2 — 2 x puncta e reliquis 1 * 12 — 2, in quibus præ- 


dictæ rectæ occurrant ip curve # dimenſionum, ducatur curva 1—2 
dimenſionum; & ducantur rectæ linea gh, gi, gk, &c. a quibuſcunque 
punctis (g) datæ curve n dimenſionum in datis angulis ad ꝝ rectas 
4p, bg, cr, &c. & rectæ gm, ge, in datis angulis ad duas rectas abcd 
&c. & gr &c. & recta go in dati directione, i. e. date lineæ paral- 
lela, ad curvam 2 - 2 dimenſionum, & ei occurrens in 2 — 2 punctis 
(r, u, O, &c.); erit contentum gh x gi x g x Kc. in data ratione ad 
contentum g ge *g Xx gi *g &c. | f | 
Si enim gh x gi x gk x &c. it in data ratione ad contentum gi x ge x 
go * g7 x &c. tum per ex. 3. locus punctorum g fit curva 7 dimenſio- 
num; hæc autem curva tranſit per omnia puncta, in quibus () rectæ 
ap, be, cr, &c. occurrant curve prædictæ 0 = 2) dimenſionum, & con- 
ſequenter 
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ſequenter per —2 x 255 puncta predicta, etlamque per (24) puniQta, 


in quibus () prædictæ refte ſecant duas rectas abc d, &c. & þ 970 &c. — 


n+ — —— 
| & conſequenter tranſit per n * 8. . ＋ 25 puncta 


eadem ac prædicta curva () 4 at ratio ſe gb x 81x - 
gx &c. ad contentum ga x go & go x &c. in utraque curva (n) di- 
menſionum eadem erit; conſequenter fere hæ duæ curvæ exdem eva- 
dent. Si due curve n dimenſionum tranſeunt per 2 puncta eadem, 
& ratio contenti gh x gi x gł x &c. ad contentum gi x ꝗę x ge x &c. in 
utraque curva eadem fit, tum neceſſario hæ due curve evadent eædem. 
Sint plures curve, & a quocunque puncto in eas ducantur linea 
in datis directionibus; eadem erit ratiocinandi methodus de locis 
punctorum prædictis methodis deductorum. 
Hinc facile deduci poſſunt multæ hujuſmodi proprietates, quæ om- 
nibus algebraicis curvis competunt; e. g. ſint quæcunque lineæ, quæ 
exprimantur terminis abſciſſæ & ordinate ( & & y) &c. e noſtr. Medit, 
Algebr. inveniri poteſt an data æquatio Ay+a+bxy—'+ c+ dx + ex* 
V + &c. == 0 eſt integra harum linearum functio: ex. 2. curve 
parium dimenſionum ſæpe formari poſſunt ex integris functionibus 
linearum in quæcunque data puncta ductarum; nullam enim habet 


irrationalitatem abſciſſæ & ejus ordinatæ e linea a dato 
puncto ad curvam ductæ. 1 | 


THEO R. XII. 
zo Sint duæ æquationes Ay + a + a+bxy=" * uf dx + 7 7 TY 
Ke. = 0, & ' of an +2 tory tr ee + Kc. = 0; re- 
ducantur he duæ æquationes in unam, ita ut exterminetur incognita 
quantitas (x); fi reſultans æquatio, cujus radix eſt „(habet dimenſi- 
ones; tum ſumma ejus radicum ſolummodo pendet e terminis x & n—1 
dimenſionum in una æquatione, n & m — 1 dimenſionum in altera. 
2. Sint duæ æquationes * a + a+bxy”- + c+dx + e * ye * 
Kc. = 7 & 3 P TN +7 1 ＋ „ + fx? + &c. = =0; duz 
vero aliæ æquationes eaſdem dimenſiones habentes Av” + 2 EB 
JC dz Tea ＋ &c. o, & PE RZ TZ. 
xv*+ Kc. o. Sint termini a & n — 1, n & m — 1 dimenſionum 
in duabus præcedentibus æquationibus iidem ac termini n & n 1, 
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m & m — 1 dimenſionum in duabus poſterioribus ; & fi mn valores 


habeant incognitæ quantitates x, y, à & v; tum ſummæ radicum 


quantitatum (x & y Is erunt ſummis radicum PRI (2 
& v) reſpective. 


Conſtant hæc theorem. e cap. 4. Medit. Algebr. | 
Ex 1. Sit curva j dimenſionum, cujus diametri fint omnes inter ſe 


para , & ſit 555 abſciſſa diameter, dengur Stam 7 ek or- 
dinatz, bangen fit T; Fam umma Omani Prædi a 


m grd1- 
An Te 
natarum erit eadem du: quantitas, utcunque mutetur valor fragend T. 


S1 enim omnes diametri algebraicæ curve ſint parallel, tu tum per 5 


theorema 4. #quatio erit hujuſce formulz Y +ay—"+c — + + dx1 + 


Trax *0*X4y+iy* lt 4 : * Sls 
&c, = 0, & conſequenter 6 ubtangens = — . e tr — = 


2 2 — 4 N + &c ; ergo termini, in quibus inveniuntur n & 


n—1 dimenſiones incognitarum quantitatum 5 2 erunt in 


utraque æquatione, utcunque mutetur valor 75 ; exinde 
conſtat exemplum. _ 5 | 
Ex, 2. Sint due æquationes ad duas curvas, 1. e. relationes inter 
abſciſſas (z & x) & earum correſpondentes ordinatas (y & v) duarum 
curvarum reſpective exprimentes A + a + bx Jy + &c. =0, Av" 
a+bzv—*+&.=0; & lint termini 2 & » — 1 dimenſionum in 
his duabus æquationibus iidem, & data ſubtangens Tad utramque 
curvam eadem ; ſint etiam * diverſe ordinate vel abſciſſæ, quarum 
ſubtangens ad correſpondens curve punctum fit T; tum ſumma hu- 
juſce generis ( () ordinatarum vel abſciſſarum eadem erit in una cur- 
va ac in altera. PO 
| Subtangentes enim ad has duas | curvas er unt reſpective 
pl AE a+bx y—'+ &c = K 2v nb u I a+bz v + & Ts | 
e 73 Ce Pu 
unde reſultant t quatuor æquationes 4 7 + 2 + a+bxy” + &. =0, & 
| nAy+n—1 n—1i a+bzy , &c. cc. —T (by + &c.) = 0; Av" +a +bz 
v + &c. = 0, & nAv'+ n—1 a+ bz: V+ &c.— T (bo + &c.) 
so; at termini dimenſionum (NK #—1) inveniuntur iidem in dua- 


bus prioribus æquationibus ac in duabus poſterioribus; unde e caſ. 2. 
SINE — ; 


Fig, 


- 


| 3 5 
£ Fig. 65 Ex. z. Sit curva 2 e 2 Maden 1 
(2B, RC, DS, &c.) a quolibet puncto P ad ourvam ducantur * per- 
pendicula (Pa, Pb, Pc, &c.) etiamque a prædicto puncto P ducantur 
2 perpendicula (PH, PI, PK, &c.) ad n aſymptotos; & curve ducan- 
tur ordinate (ab, bi, ck, &c.) ad datam abſciſſam 42 a prædictis cur- 
ve punctis (a, b, e, &c.) His ordinatis ducantur lineæ Ha, I B, Ky, &c-· 
parallelæ; erit ſumma ah + bi cb &c. Xx HAI Ar &c. 

& Ah + Ai + Ak A &c. = f * An + Ap Ay += &c .-.-.- 
Termini enim & n—1 dimenſionum! in zquationibus ad curvam 


& ejus aſymptotos idem inveniuatur; etiamque termini, quorum di- 
menſiones ſunt maximæ vel proxime ſuperiores 1 in æquationibus ex- 


primentibus relationes inter abſciſſas & earum correſpondentes ordi- 


natas ad puncta a, ö, c, &c. in curva, & ad puncta H, 1, K, &c. in 
aſymptotibus, ndem inveniuntur; 7) vero Valdres ſingularum linea- 
rum (PH, PI, PK, &c.) fingantur i inter ſe yet” 1 exhine 12 cal. 
2. facile conſtabit exemplum. 

ldem affirmari poſſit de lineis ad curvam precdictam e &  cjus „ alymp- 
totos in quibuſcunque datis angulis ductis. 


Ex. 3. Sint duæ æquationes ad duas curvas Ay +7 bs * 


+ &c. = = o, & Av'+a+bz + &c. o, quarum abſciſſæ & 
earum correſpondentes ordinate æquales angulos ſecum reſpective 
faciunt, & ſint termini 2 & 2 1 dimenſionum in duabus datis 
æquationibus idem, ſupponantur abſciſſæ puncta P & p ad zquales . 
diſtantias ab initiis abſciſſarum in reſpectivis curvis poſita ; fi a 
punctis P & 5 ducantur »* linez duas curvas reſpective tangentes in 

punctis a, 6, c, &c. 97, 5, &c. & ex his punctis a, 6. c, &c. 9, r, 5, &c. 
ducantur ordinatæ in reſpectivas datas abſciſſas; erunt ſumma om- 
nium harum ordinatarum vgl abſciſſarum in dyapus curvis reſpective 
inter ſe. xquales. 7014 1 8 


* 


1 Conſtant hae & conſimilia ex bac ere, | ibs t abs 


* 


T HE OR. XIII. init i 0 


Fig. 70. Sit æquatio y = ax" + bx bt 407 den + &c: kla- 
tionem inter abſciſſam (x) & ejus correſpondentem ordinatam 909 
curve pgrs? Kc. exprimens. 


Sint - "ordinate ad puncta p, 9, 7, 5, 75 &c, ad quæ tangentes re- 
ä ſpective parallelæ ſunt datæ abſciſlz AP, ſecet vero curvam abſciſſa in 


. 


cujus radices erunt reſpeẽ , 


56 ALGEBRAICARUM CURVARUM 


2 punctis a, b, c, d, e, & c. erit contentum ſub lineis Pp x 29x R 
Ss x &c. ad contentum ſub quadratis linearum ab x ac* x XP * a 
bd x cd x A We x fe* Kc. 1: fb 6 


Sint duæ æquationes y = 8x" + bx þÞ x "IP & nx” + 


* 


1 — 1 i- 2 cx" &c. = 0; exterminetur x, reſultat æqua- 
tio, cujus radix eſt y, viz. . P AY . Sy To. 
Sint a, G, 9, 8, &c. radices«zquationis a N * n er ex A 


. e "Ws. SEA 


+ &c. = 0, erit per Med. "ne; 1 —6 * *r 2 


e, „ x &C. :: a": 7 Cum autem tangens parallela fit ab- 
ſciſſe, tum fluxio ordulite (9) evaneſcet ; inveniatur igitur fluxio 
- date æquationis y= ax" + bo” batt + ex + Kc. &c. & fiat fluxio J=0, 


| reſultat æquatio nax” + 1— 1 batt + n—2 cx + &c. = o, 


ive AP, A2. AR. A 8, &c. correſpondentes 
valores ordinate y. i. e. radices æquationis y"% Py +2 y=3....Sy 


'- =T=4 erunt reſpective Pp, Us Rr, S *, &c. & exinde Jagt 
5 T=Pp 27 Rr gx Re. 


| Radices a, G, y, J, &c. zquationis pogo, = 193 + Cam wy 4 . 

cc. = o, erunt reſpective abſciſſæ ad interſectiones datæ curvæ & ab- 
ſciſſæ; 1. e. erunt reſpective Aa, Ab, Ac, Ad, Ae, &c. & conſequenter 
48, 49, Þ—y, — 0, 0—3, 79, &c. erunt reſpective Alt— Al 
(ab), Aa — Ac (— ac), Ab — Ac (— bc), Aa — Ad (— 2d), Ab. — 
Ad ( — 24), Ac — Ad ( cd), &c. unde ſequitur Pp x27 x Rr) * Ss 


1 &c. : 4b. ac? x be bd cdx &c. : J + aa : 15 "oh 


: p R O B. Xv. 


Fig 27. Data æquatione relationem inter abſciſſam & ejus cor- ; 
reſpondentes ordinatas, rectum angulum xk abſciſsa factentes, ex- 


primente Ay" +a Fbxy "++ 0% 5 Is ext y ＋&c. o; circa 
abſciſſæ verticem P ducantur lineæ (PA, P. *ÞD, PE, &c) æquales 
angulos inter ſe facientes; invenire æquatiofem, 1 0 radices ſint 
reſpective lineæ (PA, PB, PC, Kc.) 


Sint 1& 7 duorum arcuum e colinus, Arn prior eſt mul- 
tiplex m  poſterioris & radius eſt unitas; tum r = gs V1 = 


= Heer . 
1. | kt r erit reſpeRtive cofinus arcuum = r ome 


i 


o 


a. to att. 9 


io ' = * & fic deinceps; i. e. fi modo peripheria circuli, 


K aquatione ſubſtitutis, reſultat æquatio, cujus radix eſt 2. 


 #quatio reſultans ad (22m) dimenſiones;fi vero omnes poteſtates or- 


dicum, rectanguloru 
| tribus, &c. radicibus. 


extendere: in præcedentibus propoſitionibus e data æquatione relatio- 


. . E / bas 
J } i % * #: ; * ; 

© 6 — N . 

Y 2 — * 


DROP AIE TAE 557 
360 L 720 — 


cujus radius eſt unitas ,dividatur 1 in 2m æquales partes, quarum unum 


* 


punctum diviſionis eſt arcus (= ); tum erit r coſinus horum arcu- 


um a ſe ipſis æqualiter diſtantium. Si vero 7 ſit coſinus, tum ſinus e- 
rit / 1—7* fit 2 radix æquationis quæſitæ, Kabſciſſa x erit 7 2 & or- 
dinata y = AT 1 2; quibus quantitatibus pro ſuis valoribus in data 


Cor. 1. Exterminentur irrationales quantitates, & aſcendeie poteſt 


dinatz y ſint pares, tum deprimi poteſt a e in alteram n m di- 
menſiones habentem. 


Cor. 2. Inventa N cujus radix eſt 2, invenitur ſumma ra- 
e ſingulis duabus, contentorum ſub quibuſque 


3 principus in noſt. Medit. Algeb. traditis fine ſurdarum quantita- 
tum exterminatione inveniri poteſt ſumma radicum, &c. 


Facile eſt has proprietates in ellipſes circa centrum, &c. & alias curvas 


nem inter abſciſſam & ejus ordinatas exprimente inventæ fuerunt 


proprietates; & vice versa e datis proprictatzbis 1 inveniri Poteſt for- 
mula æquationis. 


Et ſic de innumeris hujuſmodi propoſitionibus. 

Facile deduci poſſint Pfoprietates curvarum, quæ correſpondent | 
ſingulis propoſitioni bus in noſtr. medit. algebr. contentis. Analytica 
enim problemata facile in geometrica transformari poſſint, & vice 
verſa geometrica in algebraica. e. g. Invenire utrum duæ æquationes 
Ay + a&bxy— ++ dx + ex? = + &c.=0, & PY + pFqx 1 
y"=* &c. , communem habeant diviſorem; fi ke duæ curve Angel elf, 
conſtant e pluribus curvis quarum nonnullæ in ambabus æquationi- ns 


bus inveniuntur eædem, tum communem habent diviſorem date En: 
æquationes, ſin aliter vero non. 


Et ſic de infinitis conſimilibus. 5 . 


— 


/ 


3. 4 4 9 
a „ 
\ 1 * 2 
459 * * «& 
- * » 
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Ws Fig.71. Sint * Js v abſciſſa & ordinate curvarum ABEDEF GI Kc. 


nu. 1— 1. 12 


Ae + he. & fit y= gbr EE age 
| er 1 2. 3. _ „ 2. —1 . 2 
F 


. A—5 . 1—6 8 4 2 . 1—3. 24 
24 5 aa. Or, 8 hp 1 1 

„ 5 n—0. HR . 1 „ Pl 691 . u. 1— 1. 1— 2. adit?” * 
EY 1 -#  D 2730 . 4 


— — — 


— — — 


N—4. . ts , n—0 . 17 . nm—8 ..n-—9 . 1— IO 5 
3 1 eels a 30 ; -1 pa x + &c. in 


ultimo cujus termino dimenſiones abſciſſæ 00 debent eſſe 2— 1 vel 


n—2, prout (n) eſt par vel! impar numerus. 1 Aue hu nor ollela, 


Sitz= A P = 0, biſecetur AP inT, & ducatur linea ET G & ft. 
AE, EM, AM jungantur, erit triangulum AE M — T P:0 Ta areæ · 


Deinde biſecentur TP, AJ in R& V, & ducantur RG & CV Y, & 


jungantur AC, CE, EG, GM; & erunt duo triangula ACE T ECM 
VTI areæ. 


Eodem modo, ſi partes 4E VT, TR, RP; iterum biſecentur in 
N, U, &, 2, & ducantur R Mg, UD, SF, H; & jungantur 

AB, BC, CD, DE, EF, FO, G H, HM; erunt quatuor triangula 
 ABC+CDE+EFG * l. areæ; & ſic 
deinceps. 5 
Fig. 71. & 28. Cor.1. Si curva ABC &c. M ſit conica ET i. e. 
b xi, erit vA pax, & A y d, &c. erit recta linea; &hzc Lees Fd 
eadem eſt cum celeberrimã Propoſitione Archimedis de quadratura 


n 


Cor. 2. , erit v = p x, & 4 4 7 &c. lern refia 


Cor. 


Cor. 3. Data tr. cujus ee a elt „ "vel =p! „ei; inve- 
niri p oteſt altera curva, cujus dimenſiones ſunt (2% — 1), in qua ſum- 


N 2 X F * ” . 
. 1 R * " 2 , by & =" 59 * 1 
. 1 = 
_— \ 
1 * 
Jo a 15 1 R — "4 8 Fg 
# : © "8 1 
1 
8 * is a "4 
* 
* 


mx ejus ſegmentorum ad ſingulas biſe&iones erunt reſpective æquales 5 
ſummis triangulorum datæ curvæ correſpondentium. Et vice vers, 


data æquatione ad enen curvam, en deduci poteft . 3 | 


ad priorem. 5 
Hic adjici poteft, quedd 1666. biſeQionis abſciſſa 4 alia ahkring 85 
ratione in æquales partes dividatur; fummæ triangulorum curvæ 


ABCD &c. ad ſingulas diviſiones Equales erunt menus < curvæ 


4 % &e. correſpondentibus. 


Lex ſeriei in hoc theoremate tradite! ita dici poteſtʒ fit m per | 


; numerus, & (ſi y =px**) fit v = ax — x3 + y x5 Ix 4-39 — 


& o oe. = N == pat ig hac ſerie pro n in ſingulis terminis 


ſcribatur n ＋ 2 & pro @** ſeribatur a”, et ſeries reſultans A 


| n O009 he Dier dhe. bee tum ſi y = | 
Px, erit Wenn, I | . 


= Nm" bi == . 4 B FF. D\ 4 "LERITY 
=. ** , * 12538 — „ r ; 24 N 8 — 4 
M nr” 

= 2 —2 coriiciens exinde termini 2 in ſerie belt 1 2 5 

pax - _ ems" aufe, ent == x10 . 
| n—1 H— A—J _ AIRES n—m+2 ? 3 | | " 

>. 1 m—2 "ew Tr” re 4 

: THEOR 


"Fig. N. Invenire curvam, que tangat quaſcunque 2 datas 75808 


4a, bÞ, cy, 40, &c. datam abſciſſam A; 1 c. in 1 Paben a, 8, 75 0, 
&c. ſecantes. 


# Ducantur a abuse punctis a, b, c, Pl &c. in datis 9 5 


bus liner ap, by, er, d 5, &c. inter ſe parallele, & abſciſſæ A. af 9. 
8 „„ „„ &c. 


— 1 8 9 P 
* 
E * 
* 
* 1 2 1 . 
wx = * 
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&c. aſſumptæ in punQis b. 9. 5, &c. occurentes z dicantur quotientes 
3 Z 2 5 &c. reſpective Ty & T, Ty &e. & pro Aa, 4 9, A Ay, As, 
&c. ſeribantur reſpective p, 9, 7. 5 &c. ſit in genere diſtantia inter 
datum pundtum A & punctum, in quo tangens quæcunque occurrat 
prædictæ abſciſſæ Aa p 9, &c. Sint x & y abſciſſa & ejus correſ- 
pondens ordinata curve. quæſitæ: aſſumantur a +42 ++ c2* + 423 
+ &c. = x abſciſſæ, & 4+ BZ + C2? + D 23 + &c. = y ejus cor- 
® 221 B+ 2C2+3Dz* + &c 


reſpondenti ordinatæ; 2 wb died. fey exinde 

B+ 2Cp+3D#* —— 1 „ en ＋ &c a 
zb 3 K h F29gq+3d4t+& 9 

B T 2CF + 3D ＋ & Biden Cot Dot + &c. 328 
5 ＋ 2er ＋ 3d ＋ & © c. 5 26% ＋ za ＋ & 1 12 


&c. quibus æquationibus reductis, relultent 2 ſimplices æquationes 
B + 2 CW +3D e, B + 20 el br. 6 


ban 3 v4 ke 8 zel 
1 — B+20Y 1 dah 0's 5 * &c. n+ I incognitas quanti- 


tates B, C, D, &c. 6, cd, &c. habentes; conſequenter ex aſſumptis . 

quibuſcunque quantitatibus pro A, a & qualibet una (1) literarum 

prædictarum B, C, P, &c. b, e, d, &c. fimplicium eve ope fa- 

cile erui poſſunt reliquæ. 

Cum vero requiratur, ut ſi modo 2 fiat vel 5 vel 75 8 tangens 

ABZ TCD + &c 

n 

- 2 . 2 7. &c 5 ” 


Fr 
evadet aſſymptq;s; tum afſumantur * 


b das + & 3 
vel EE ub Bo Lonnie h. &c. fi vero (cum 2 == p) exigat 
2 * 2 No 
problema, ut aſymptos evadet ordinatis y parallela; tum aſſumantur 
ABZ CN c 4 +b2+cL & 


Mar 2 —97 & rags 4+ nol 52 qpmiagig "oj —=x; in hoe enim 


caſu cum x = 2 = 5 tum evadet 9 haud vero * infinita quantitas. 


PR o K 1 E DA Y E . 
Et ſic aſſumi poſſint formularum haud multum diſſimilium quan- 
titates pro abſciſsa x & ejus e ordinata y curve, _ ; 
plures habet datas aſymptotos. 
Si vero formulæ crurum hyperbolicorum ad aſymptotos dantur; tum 
e datis formulis facile conſtabunt denominatoresquantitatum, quæę pro 
abſciſsa x & ejus ordinatis y aſſumi poſſunt. 2. $1 requiratur curva, 
quæ tangat datas tangentes in datis punctis & per alia puncta data 
tranſeat: aſſumatur æquatio a ＋ IU TS +0453... 4 y, 
ubi x ſit abſciſſa, y vero ejus correfpondens ordinataʒ tum in lifc æqua- 
tione pro æ & y ſcribantur earum I n dati corteſpondentes valores;. 
ad data puneta dantur abſciſſæ & carum correſpondentes ordinatæ; 
_a+bx+cx* + dx3+ & Ry | 
etiamque in æquatione Famer det e N v, ubi v erit | 
ſubtangens date curve, Pro * & v ſcribantur n dati correſpondentes 
valores quantitatum x & v reſultant 2 2n-+m ſimplices æquationes tot 
idem incognitas coefficientes a, b, c, &e. habentes, e quibus itnoter 
cent coefficientes ipſæ. : | 
Si vero requiratur, ut eurva habeat datas aſymptotos; facile Sinn 
cipiis prius traditis conſtabit formula maxime fimplex xquationis- 


: quæſitæ relationem inter r abſciflam & eius eorreſpondentes ordinatas: 
exprimentis. 25 


5 £ : " 444 1 
+ 1 
! * 2. Yo 5 * * 
- 0 5 „ 
; | * > 1E 0 
- A - 6 i | I * 
4 a — R . 
8 = . 


b ; 4 ” 
, : > *, 6 oy ” p "of 10 
E PIGURVOID UM 
i — | 7 4 
x „ F ; ' * N p ; 7 
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De Curvoidibus & Epicurvoidibus ſive Curvis a Notatione 
Gu varum Super rectas _ vel Curvas Ceneratis. 21 
il. _ 


\ONCESSIS curvilinearum quadraturis, dee cur- 
voidem ſeu curvam a puncto in curva * rectam ro- 
tante generatam. lin 

Rotetur curva M P L ſuper Ae H G, fit M punctum 
quod deſeribit curvam, cujus rectificatio requiritur; ducatur PT tan- 
gens curvam in puncto P, MI perpendiculum ad tangentem PI a 
dato puncto M; capiatur Lo perpendiculum in axem = M1, mr 
ax1} 3 FI., &, fi modo producatur, ſecans curvoidem in 
puncto u; agatur linea L r, cui fit parallela linea Qn; erit 27 Per- 
pendicularis ad curvam in puncto ? 7 ; | 
Ex hypotheſi Lm = MI, mr = IP, & Lr AMI, & con- 
ſequenter Lr MP, & quando tangit axim in puncto (2) rotans 
curva, u erit punctum curvoidem deſcribens, unde linea 9 7 erit per- 
pendicularis ad curvoidem ; conſequenter e ſimilibus triangulis Lmr 
MP x M T(s) 

| PI 2 


Pig. 32. 


nt ſequitur curvoidis arcs incrementum nt = 


cujus fluens eſt curvoidis arcus. 

Fig. 33. Ex. 1. Sit curva MP L rotans, conici generis parabola, 
cujus æquatio relationem exprimens inter abſciſſam x ad axem & 
ejus ordinatas y fit px = y*, & punctum M c M curvoidem deſcribens 


ejus principalis vertex; tum erit MP= = =vVpx+ x, MI. 
— Vpx Il MN VLAN 
Vp+4x Vp A= AER de ad 

cujus fluens & ejus conſtructio innoteſcunt. 
Ex. a. Sit e curva (MPL) rotans conici generis ellipſis, & baun 
M 


# 


n 7 


PROPRIETATES. 6x 


M ellipſoidem deſcribens, ejus principalis vertex. Pro ellipſeos 4 
majori axe; ejus parametro ; abſciſsa,. a puncto ellipſoidem de- 


ſeribente, incipiente; & ejus ordinata; ſeribantur reſpective 2 a, b. x 


— 
* 


r 


mw erunt MP = We e 2 — Wer DC MI. = 


5 Farr e 


E. 
veniri poteſt ellipſoidis arclis incrementum heh — & conſequen 


ter per curvarum quadraturas ejus fluens, i. e. ellipſoidis arcus. 


Fig. 32. Cor. 1. Iiſdem poſitis, 1 invenire curvoidis aream ; linea un 


=mr-+rn (Lg vel arcui LH), & incrementum areæ curvoidls eſt 


MT x flux. mn = MI x flux. PI _ ux. arcus LP; 18 ee eſt 
area ipſa. e. g. 0 


Sit curva rotans parabola, & panctum generans ejus prineipulis 


vertex, E. prædictis conſtat M1 * - & PI Paz NN 


yi VE+as © VpEix* 
2 2 
cujus fluxio eſt — 25 — rect, arcũs 5 elt PISS 
* pA „ 
ax 


ducantur hz. fluxiones reſpective i in MI'= 2 ; reſultant MI 


Vp Ax + 4x 
. & MI x flux. arc LP 


8 3, 2. 2 

x flux. Pl= vx — 640] co * PS, 
: p + 4x * X; 

=1Vpxx; & conſequenter MI x flux. PIA fax: arcs FF =Vþ * 


— 893 + * + "x 5 
x1 xo === — 2 2 — x, cujus Aluens innoteſcit, & einde 


area quæſita. | 4 
Cor. 2. Invenire curvoĩdis in quocunque puncto (% e curvature 


MPxMI MIX M' 
radium, 1%, Sint 2 5 9 reſpeAtive 5 MES Ke 7 * SEES . 


- 


1 


0 


5» & PI = = ur M Hinc in- 


* 
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e Principiis bene notis radius curvaturæ in punto | n wet . 50 7 
aliter; ſcribatur pro chord3.curyature curve generantis in puncto —_— ; 


directione MP, R; tum erit . 0 nia . . radium 
quæſitum. — . A ce 
Cor. 3. Data curva, cujus rotatione ſuper e . genera- 
tur curvoĩs; invenire curvam, quæ fit curvoidis involuta: radius (7) 
om Heh — 
e in as (n) 4 fuit 775 procoen corllarian =p wave Th e 
& quonia A P = rit —_ unde fi abſciſſa curve : 
q m e or 1 2 MP PI unde 
Nur 
imolute fit = = 4r rc: :M Pe = R 7 MP ; ejus correſpondens ordinata 
Dee | | | 1 
R- 2 1 F 
Cor. 4. Sit curva generans algebraica curva, ejus curvois s etiam 
erit algebraica curva, vel non; prout curva generans rectificari poſſit 
in algebraicis terminis abſciſſe & ordinatæ, vel non. In genere, utrum 
curva generans ſit algebraica, vel non; ejus curvois erit algebraica 
curva, vel non, prout ſumma Arc: MP = PI exprimi poteſt in alge- 
braicis terminis lineæ MI, vel non. i 
Cor. 5. 1. Data curva revolvente; 1 invenire, utrum ſint aliquæ areæ 
jus curvoidis quadrabiles; vel aliqui arcus, qui rectificari poſſint. 
Inveniatur (fi modo poſſibile ſit) area prædicta vel arcus generali- 
ter in algebraicis terminis abſciſſæ & ordinate, & earum functionum 
circularium arcuum & logarithmorum, &c. Fiant illi termini, fi 
modo fieri poſlint, qui involvunt circulares arcus & logarithmos, &c. 
nihilo reſpective æquales i reſultant areæ vel areus, _ quadrari, vel | 
qui rectificari poſſunt. 
2. Eodem fere modo 1 inveniri poſſunt a are® vel arcus, on eln in- 
ter ſe habent relationem. c 5 
| Inveniantyr enim generaliter duz areæ, {oy FER arcus, in fnitis ter- 


minis abſciſſe & ordinatæ, & earum functionum circularium arcuum 
"4 | & 


: erit 
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& logarithmorum, &c. Cogantur illi termini finiti, circulares arcus 

& foparithmi habere reſpective i inter ſe datam, fi modo talem admittant, 
relationem, & confit cogollarium. Si are vel arcus haud inveniri 
finitorum terminorum, cireularium areuum & logarithmorum, 
&c . ope; tum ſæpe inveniri'poſlint ope eonvergentium ſerierum, & e 
printipits infinitarum ſerierum erui poſſit corollarii folutio: 
Ex hiſce & fluxionum 'principi 


is inveſtigart poſſint ſolida generata 
'S rotatione' curvoidum circa axes ſuos, earum evolutæ eurvæ, centra 
gtavitatis curvoidum & prædictorum ſolidorum, & in genere quæ- 
cunque fluxionalis quantitas © tetminis abſciſſarum & ordinatarum 
& earum fluxionum compoſita, vel Gus fluens: fi enim ſubſtitu- 
antur pro abſciſs3 & ejus correſpondentibus ordinatis reſpective Mi 
& Arc: MP PT, & pro fluxionibus'abſciſſe & ordinatarum fluxi- 
ones quantitatum MI & Arc: MP = PI reſpective; & fic deinceps; 
exinde deducetur fluxionalis quantitas quæſita: ſi vero ejus fluens 
Legg e FORE Wente La 11h . bc: 


* 0 . 4 | | 
G P R 0 B. XVII. PISS, | 
* " # % * . g ; 3 = 


Re. * 


Fig. 3 155 liſdem pokits, rectificare dee i. e. curvam gene- | 
ratam a jap! in una curva: mage alteram tanquam Wy”: baſim ro- 
tante. 1 . 
1, Sc bas is curva (2.4 $),. & curva revolvens L9P, il) api 
he curve inter ſe; & inveniatur relatio inter lineas, LP chordam cur- 
ve revolventis, P perpendiculum a puncto P in tangentem LY R 
& L tangentem; LS ordinatam baſis ad abſciſſam perpendicularem, 
SR ej us e & LR. ejus tangentem; Pro abſeiſsa AS ſeri- 


T ES & £45) — 


5 „ 
batur- x, & pro ply play . 2 Ae 0 : 
modo L/ ſit parallela abſeiffe AS, & PV ad LV perpendicularis) ſeri b- 


hPxs @F&LEx4Rxs 
: batur 25 ; epicuryoidis arcũs fluxio erit 7 7 Eien. wy Tx LY 


cujus fivens eſt epicurvoidis arcus. lots: Miko) 


1 8 1 ” 


2 Sit 


* 


S EPICURVOIDUM 


| 5 «RS —8L x L 
2. it v incrementum | quantitats LS +- 2 1 . 


EPYLR XC 


VTP.LR PN TEN 
Fig. 36. 3 atis ad ſingulum punctum P radiis curvaturæ, & curve. 

e e & curvæ ſuper quam tanquam baſim progreditur ea curva. 
Ducantur circuli curvature (LM & GH,) quorum radii ſint re- 
ſpective PD & PC; ſit 2 punctum, quod deſcribit epicurvoidem, du- 
cantur etiam linez C2, PS perpendiculum a puncto contactùs P in 
lineam C2, & D2; cum radio D defcribatur circulus (Am NT), 
ducantur linea Pr per punctum P parallela lineæ D; & occurrens. 
lineæ C2 in 7; linea 2F reQtum angulum cum linea PD faciens; & 


Nu, Qn & No cotemporanea incrementa epicurvoidis, arcus circuli. i 
An NHD, & linea QC. 


Facile conſtat lineam Qu eſſe ad rea um angulum ad et P. &. 
lineam an ad lineam C; & exinde duo teien V” & PAS eſſe 


fuxio epicurvoidis arcũs erit 


- PD x 0 
ſimilia, & conſequenter 5 805 voidis incrementum alas —— 5 . 


Die | 7 | 

Epicurvoidis arcis incrementum (2) etiam erit 5 I veh 

etiam (6 modo. TN ſit diameter circuli T2. Mn) ſcribendo pro lineis 

2 . TN x flux. T2 

n FN evadet Sn 
ren T2 _ 2CD x 2P x flux. T2 
VTN*—T2 x DQ*x CP © VIN* - T ACE! 
Ex. 1. Invenire epicycloidis longitudinem. 

In poſtremà formula incrementum arcùs epicycloidis fuit An = 


2CDxQPxT2Q, 
N = op: fed! in hoc caſu N 7 N 2P, 


| | 3 C 
& conſequenter & = : 253 = : CD & P C ſunt in i Nope 


ſito datæ quantitates, unde incrementum arcits epicycloidis eſt i in data 
ratione 


Pr & 2m earum valores ——— 


PR OPRIE TAT ES. 65 
ratione ad } incrementum line QT; horum incrementorum invenian- 


tur & corrigantur integrales, invenitur epicycloidis arcus- longitudo. 
Ex. 2. Invenire curtatæ vel prolatæ epicycloidis arciis longitudinem. 


. 
4 — — aa" 


20Dx r - 
in n formula — — Op! linea Pg = VP PV )+2a 2ax 


| ZW") = b ＋ 2 egg, N g 
N = VI ND NV = VN T= v 


Vhew 24x, 9 1 fluxio 2 i % . quibus quant 


922 2 — K* 


: 
WW. * 


ole vel curtatæ eber arcũs WELED Xe x Vh 2 2 555 x x x * 


1 792 2ax—x 
Cor. 1. Epicurvoidis curvature radius vel ; 4nvenirt'poteſt e duabus 


primis formulis, e quibus inveniri poſſunt ejus abſciſſæ & ordinatæ 

fluxiones; vel ſi & & R int reſpective radii curvature & curve revol- 

ventis & baſis ad punctum contacts, i. e. S & R ſint PD & CP, & D 
P diſtantiæ puncti curvam generantis a puncto contactùs, & C 

chordæ curvaturæ curvæ rotantis EM in directione PQ; 1 tum radius 


3 2 * R+SxD—CR' 
Hinc, cum 2XR + 8X D CR; tum radius curvature erit infi- 


nitus, & ſæpe erit punctum contrariæ flexuræ. 
Fig. 36. Cor. 2. Invenire involutam epicurvoidis ; fit epicurvois . 
2, & baſis, ſuper quam rotetur curva epicurvoidem generans G PE, ef 
eum vero punctum deſcribens epicurvoidem poſitum fit ad Q, tan- 
gat curva rotans baſim ad P, ducatur linea E, & (i R & & reſpec- 
tive denotent radios curvaturæ baſeos & curvæ rotantis ad punctum 
P) pro chorda curvaturæ curvæ rotantis ad punctum P & in di- 
rectione , ſcribatur C; pro diſtantia 2,P ne D; "per 


3 8 3 
coroll, 1. radius curvature erit 4 — = N, ds 


* 
curvaturæ epicurvoidis } in puncto 2 queſitus erit 2x R+8 x Loeb 


RI Die | 
I 1 PE 


*. 


: ” * 
* 
* 2 ”"» 
O20 00% WWW apr tir > hs IRIS Rr RE 9 TSS // p . . e ̃ͤ nne — — A IR 
2 N RTE ee ALI r Sh 


Scribantur pro lineis ND, NP, PC, NV reſpective a, b,c,x; unde Es” 
| 


# 


8 —— * * 


4 
x ' 
% 
. 
4 
* © 
5 - 
* 
: & 
N © 2 
4 x * 
* 1 
— . —c˖i˖œ . dd 
| : _ * 8 == — — OS —.— — 


N — —— 222 — 
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Rx Dx 2 
PE= QF — = P2(D) = = mL erk & exinde inveniri 
poſſint punkte ad involutas pertinentia, ce. Z 


Sit curva epicyclois, & conſequenter How CG unde PE= 2 T7 > „ 
& exinde 2P & PE erunt in data ratione inter 20 .& involuta. « etiam 
erit epicycloĩs. 1 | 15 5 | 

Cor. 3. Invenire aream hits, 

Per problema inveniri. poteſt abſciſſa, & ejus correſpondens ordi- 
nata, & conſequenter productum ex ordinata in Hexionens abſciſſæ 
ducta, cujus fluens erit area ipſa. | 
Pig. 38. Cor. 4 . Invenire aream inter curvam, que fit baſs, & epi- 
curvoidem contentam. 44 Lt 

Ducantur duo circuli {LM & & E hy, cjuſdem curvature ac curvæ 
revolventis, & baſis, ſuper quam progreditur curva revolvens: cum 
vero curva revolvens tangat baſim in puncto P, fit a punctum . 
curvoidem deſcribens; rotetur curva a puncto P ad punctum P. & 
per p ducatur linea p 4c parallela lineæ Pa; & linea ph æqualis lineæ 
Pa, & eundem angulum cum baſis radio p C faciens, quem linea Pa, 
facit cum radio PC baſeos ad punctum contactùs P; cum vero curva: 
revolvens ponatur ad punctum 2 fit / punctum curvam deſcribens; 5. 
incrementum areæ epicurvoidis inter lineas Pa, Pp, pl, Ja contentæ, 
optime diſtingui poteſt in tres partes; quarum una eſt parallelogram- ; 
mum inter lineas a P & pd contentum, ſecunda vero triangulum in- 
ter lineas pd, ph&ahb contentum, & tertia, nee inter lineas 
pb, pl & h contentum. 

Parallelogrammum (Pa pd equals elt baſi P . == 4 dudte.; in 
perpendiculum ( an = P) = PA. 


52 


Triangulum d 5 b quale eſt fractioni z, - x P . ( 4 „n ans po 


Daz 
4 ſeribe D, & gem CP, R; & ft 4. 


Ducatur 


 PROPRIBTATES. 
Ducatur perpendiculum ( 7) a puncto 4 in lineam 5 5; duo trian- 
gula #/ pr & CpP apy 1 7 > enim TOP; 20 lis eſt 


gulo pe, & conſe 


* "Ti T9 WY L< 


aimguli c deri xr = Pn Pp. 7 


Triangulum bl æquale eſt rectangulo 2 19h x X ba ena 
aA punts g 5 in lineam þ/; ducatur linea /q tanigens internum circu- 


4 


lum 18 in , in tangentem 19 ducatur 8 endiculum FIR a punto þ 3 


57 
ee 


x EI 


ie 


8 & 78. unde * X wp al IE RP exinds ſumma predifarum 


Nr 


PET 


trium n partium erit it P + Zo 9 7 2 "2PE, «1, , eujus fluens ot area 


quæſita. alas 


Fig. 76. & 38. Ex. Sint duæ curvæ GE & LM circuli, quorum. ra- 
du CP & PE ſint R & N & ſint etiam / punctum epicycloidem de- 
ſcribens, lineag/ tangens circulum (LM) ad punctum 7, Pu tangens 


circulos ad punctum contattiis P, q P perpendieulum ad tangentem 


1%, & PI diameter circuli LM ducantur lint E &Iu perpendieulum 


in tangentem Pn; ob fimiha triangula HN 1Pn, efit PI (2 ): 1 P 


| FT IE a5 Eno 2 
(D): 1: in (P); unde P=; ; ſed + bang in = - & Bl=PE 
| 7 P- 73 p D 
quoniam 8 ſunt gelben ciruli ade = | mags 2 
gx I D 52 Mn 
25 711 fe P 5 incremen- 


tum arcùs circuli GH, & b / incrementum arcs circuli LM, erit 


per hypotheſim Pp = bl: ducatur linea IP, & a puncto þ agatur li- 


nea mb nen, in lineam IP; ob ſimilia triangula PII & 
ä DA 
| Ibn erit PI(2r): PI(D) 215 (Fp) ub unde mb = = © alt og 


11 = | area 


_ £ 6 7 / , 


N ubi E ſit centrum.circulorum LN 


27 „& 


— 


e ee ee 
313 ee P Aut FUEL ET Tap © 
D* pp E! R 3 
PEAR E * Pp: = 2 F Pp incrementum 
areæ epicycloidis inter epicycloidem. & circulum, qui fi fit t baſis, con- 


a 2 — * - 
tentæ; unde incrementum areæ ſeftoris circuli ( ] Ph = INI) 


ry" 6 


erit ad cotemporaneum iner ementum epicycloidis prodictun 
"ume 2r xD? 


| „ 
Cor. 5. Utrum ſint quædam epicurvoidum are, c. quæ exprimi 
poſſunt in algebraicis terminis datarum, «6 necne; e e e 


; fed 3 per coroll. 


* Pp) :: R: 3R＋ 2r; & conſequenter i in data ratione. ” 


in cor. 5. prob. 16. traditis inveniri poteſt. (604 bin; 
Fig. 35. cor. 6. Invenire, utrum epieureois fit algebraic een 
necne. 


E prædictis coſine (2). epictirvoidis abſciſim eſſe LV — - & 


4 EP. — 44 D 8 — FOO "ge" jus ordinatam 0 eſſe 
PN $R—LQxLS. 
Fa boon PRs LR 2 ; harum Aris quantitatum (X. & 3) 
termini vel ſunt algebraici vel fluxionales, &c.; ſi ſint algebr aici, tum 


datur inter eas (x. & 9), algebraica relatio, & curva eſt algebraica cur- 
va; ſi vero fit fluxionalis, tum TOW in libro de fluxionibus dabitur 
ſolutio; &c. 8 0 | HEN 

., Hinc conſtat, f modo: curve rotantes & earum Valles fnt alge- 
< braier & rectificari poſſint, earum epicurvoides efſe curvas: s algebra 
cas. Et Et ſie : de bin. ee 


—— 


LEMMA. 


pig. *. I. "Giat 44.8 4 arcus quam minimi curva St 
tempore deſeripti «x 25 uſcunque motibus vel viribus; n cod & 
Ad rectæ tangentes prædictos arcus AB & Ab ad punctum 4, & 
ultimo ad arcus mow rationem æqualitatis habentes; ducantur lineæ 


DH 


B ——ů ——— aU—ÜA1—j ęſ— 4 ˙*nL 22 — 


ROHR IRT AIR 


DH & d H parallelz lineis Ad & AD & ſeſe reef 
H; etiamque linea A H; erit 4H linea tangens GUAN = 

bus vel viribus conjun&tiny defcriptan.. e rom: Os Een 

Sint S & R reſpective currarum AB & Ab. Pr W 4 PR 
curvaturz ; a punctis D & d ducanturlinex DBE & Ude perpendicu- 
lares ad tangentem AH; tum erit ſagitta (Bp) arcus AB perpendi- 
cularis ad tangentem A D, ad ſagittam BD) ejuſdem arciis cujus 
directio perpendicularis eſt ad lineam A H:: AE: AD; at ſagittæ 


perpendiculares ad tangentem erunt ultimò in ratione æqualitatis cum 
AD? B | | 
2 * = — 5 85 unde le fagittz DB, du produktæ funt perpendiculares 
ad liticate A E. erunt ultimo = = - fs E & ſic 8 poteſt git: 
24 


tam bd eſſe ultimo! in ratione equalita cum- 27 


"OL 


45 HL 2 


ad lineam A H pe ben curve AL TE Bis prædictis mo- 
tibus vel viribusde pte tum erit ultimo HL = DB==db; & exinde 


3 EE” 
radius curvature c curve FL ad punctum ( 4 9 = = _— be 
os A: - 2 4 S * Rx AE H 

= 15 . D eK = x AExS | 
$xX AE © Rx Ae 1 2 3 


Ex cadem prorſus methodo inveniri poteſt radius curvaturz ad 
quodſibet en curve a Irlbus vel pluribus viribus 25 motibus 
conjunctis deſcriptæ; & ex iiſdem principiis inveniri poſſunt ejus cur- 
vaturæ diverſorum generum variationes. 27 0 ll 0 0 be M 

Fig. Z. 2. Duæ curve LM & RS in punctis earum . neo 
ſeſe ſemper tangant; fit P. punctum curvm RS, quod tangit curvam 
LM in puncto 2; ita progrediatur curva RS ſuper curvam LM re- 
volvendo, ut arcus 2P curve LM fit ad arcum Q curve RS, revol- 
vendo, dum tranſeat curva RS-a puncto P curvæ LM ad a Uiten 
ejuſdem curve; deſcriptum:: m; u in data ratione. bene 


* 


Sint 


70 EPIC URVOTD UM 
Sint OP . S) radii, & O & o centra circulorum earundem 
curvaturarum; quas habent datæ curve LM:& RS in puncto P; in 
linea o PO aſſumatur punctum p, per id ducantur eireuli ps & vn 
quorum radii ſunt op & Op & centra o & O reſpective: fi circuli, 
quorum radii fint oP & op, ſimul ferantur circa punctum oaks yr 
trum o; erit velocitas. (V) puncti P ad velocitatem puncti p:: P. 
(S) :o P 1 60 (#); unde velocitas Larne? 2 circa centrum 0 eit * 


ET 
* 7 i . ſi modo a; quorum 5 5 int PO & #0, Genji 


ter e circa centrum O; erit velocitas punti pad velocitatem 
puncti P:: Op: O (R); at per hypotheſim velocitas puncti P circa 
centrum (O) eſt ad eins velocitatem circa, centrum 74 00 3; +4, unde 


75 mxV - 
velocitas punt P circa centrum 0= = — 


„& exinde velocitas puncti 


m x y 5 
P. circa idem centrum 70) =": FLO = 


\ } r14 2446 


. 4 * * „ ; * * l a # I 5 
13 1 4 . 3 4 
MX VX XK 
< 


— 2 =* Sagar velocitas uncl 1 circa centrum 0 e eſſe 


2 

8 
* 
= 


Mis . 
„ . MER AL 
| .aR+ ms... #-: $474 * 


Sit datum 4 Hh cum curva RS ns: tam erit nes: 7 a 
perpendicularis ad curvam generatam a puncto . 
Radi t eneratæ a puncto ſerit 2 Ix Do 
ee 
al D= ph & C chorde curvature creuli 9s in ure p & direc- 

Hons SA 2:27" 

er ſequitur, e ſeribendo Rs & $+2 2 p * & 8 $4 in b expreſſione 
v 0 radio io carratare 5 b rius undi 1 — 3 | 

P 22 Sx Be * R. 


1 ; 
3 0 * 's 
' ' , ; 
7 0 1 
4 F 


PRONRIETATES 6 


4 7 wy ©. 4 5 * | \ ' 
> 5; Kit 'P. R 0 ) B. XVII. 
IF ; + "I \ 


i mu dem NA & datis quibuſlibet curvis (LM, ak, 7 20, Z 


&.) ſuper ſeſe enen rectifieare e curvam a n in ertrema 
cutvl generatam. LTH hg 
Sint n curvarum ſuper ee revolventium reſp ve m, 15 
Bt, Be... 
Sit prima curva LM baſis, ſuper quam progreditur curva H K; 


rectificentur hæ curve inter ſe; & ducantur cireuli, quorum — 
ſunt CP & P reſpective, eandem curvaturam habentes ac datæ 


curve in puncto contactũs P; ſit 2 punctum deſeribens epicurvoi- 
dem, ducatur linea D jungens centrum curvature ſecundæ curve 


HK & punctum 9, cum radio D deſcribatur circulus (N &c.) 


ducatur etiam linea PQ; lineæ D Lagatur Pr parallela; & ſint 2s, 
In & An cotemporanea incrementa linea C; arcus circuli N, & 
epicurvoidis generatz a puncto ; tum propter ſimilia triangula 


Ann & Pr L erit : n:: P: Pr; &, quoniam incrementa (2 m 
& Pp) cotemporaneorum arcuum circulorum ( Q1V &c. & HR / ſunt 


Inter ſe in ratione ſuorum radiorum DN & PD, erit An: Pp :: DN 
DP; quibus rationibus compoſitis, reſultat proportio Qn: Pp: * 
DN: Pr x DP, i. e. Qn: Pp: PX CD: CP x DP, i. e. velocitas 
puncti Q deſcribentis epicurvoidem eſt ad velocitatem ſecundæ curve - 
- progredientis ſuper primam in ratione Q x CD: CP *« DP; deinde, . 
ut prius, progrediatur curva H K cum puncto æ ſuper baſim LM. 
& ſit æ punctum primam epicurvoiĩdem deſeribens, agatur linea xP; 


tum erit velocitas (Pp) ſecundæ curve. N & ſuper primam LM pro- 


gredientis ad velocitatem puncti æ epicurvoidem deſcribentis :: CH 
DP: CDxXx NP: nunc fingatur ſecunda curva HPKwZz quieſcere, | 
& ſit Z punctum contactũs ſecundæ & tertiæ curvarum; progredi- 


atur tertia curva QO ſuper ſecundam 0 E a, & ducatur circulue, 


cujus radius fit Z T, eandem habens curvaturam ac data curva Q in . 
| panela « eontactüs Z; ſit æ punctum epicurvoidem ſecundam deſcri- - 
n: 


3 a n 6 1 
. 
4 * 
* 


68“ EPICURVOTDUM 
bens; tum erit velocitas puncti & ſecundam epicurvoidem deſeribentis | 
ad velocitatem tertiæ curve ſuper ſecundam progredientis ::STx Z E: 
Z8x ZT; ſi modo Zs lit radius curvature ſecunde curve HR 
ad punctum contattis ſecundæ & tertiæ curvarum: ſed velocitas ſe- 
cundz curve ſuper primam progredientis per hypotheſim eſt ad velo- 
citatem tertiæ curve ſuper ſecundam progredientis :: n; ergo erit 
velocitas puncti & deſcribentis ſecundam epicaryoidem ad velocitatem 
ejuſdem puncti + primam epicurvoidem deſcribentis :: = x STX Z# x 
CPxDP:mxZSxZTxCDxEP::N: M: erunt P & Z R 
reſpective perpendiculares ad primam & ſecundam epicurvoidem : in 
lineis P & E aſſumantur lineæ 4h & &] quantitatibus M & N pro- 
portionales, & ducantur lineæ Y? & J. reſpective; parallelæ lineis kl & 
253 erit diagonalis kt perpendicularis ad epicurvoidem a puncto k ex 
his conjunctis motibus, viz. motu ſecundæ curve HK ſuper primam 
LM, & tertiæ .LO ſuper ſecundam HK, deſcriptam; unde ele: con- 
ſtat epicurvoidis incrementum. 34 N 


Eadem principia applicari poſſint ad \plarescurvas — ſeſe revol- 
ventes. 


Sint H & K reſpective radii curvature urz prime & ſecundæ epicur- 


voidis, qui e formula piius data — PS = 5 = 5 92 2 


tum, ſi modo 5 p. & U J, ducantur perpendiculares ad Ii cam 4 kt; 
| radius curvatur# curve ils © conjunctis motibus Gonorate 5 . e. 
krxHxKxkpxkq 

ma = zh ip Kath x E. 15" kirk ” 

Eadem principia facile applicar! poſſint ad ide en curvaturæ 
radios nee p a pluribus ei curvis _ ſeſe ee wen: pens 
ratarum. it 

Hoc problema e e principiis prius traditis reſolv1 poteſt. 
Per methodos in præcedenti problemate e inveniri Ace 
area, e ee Kc. W g. eee 


2 


facile conſtabunt; 


* 


; ” 1 
9 6 1 q , 
7 ; i N 3 : 
* . » * p £ ” 0 
7 
N N . 
; "4 


* 


a 


PR OB. XIX. 


Datis omnibus præter unam curvis ſuper ſeſe revolventibus, ea- 
rum velocitatibus, & curva generata ex earum rotatione; ; invenire 
curvam incognitam. n 1 

His datis; datur diſtantia inter duas curvas, inter quas interponitur 
quæſita curva, i. e. datur chorda vel ejus incrementum quæſitæ curvæ 
& ejus arcus incrementum ; unde inveniri poteſt curva quæſita. 

Fig. 40. Ex. Data: curvoide, datur relatio inter abſciſſam & ejus 
correſpondentem ordinatam, & confequenter inter 9n perpendiculum 


in curvam, :9F ejus ſubnormalem & : fit MPL ) curva. quæſita; 


C7 
bi & 4 y 


tum MP chorda quæſitæ curve, MI perpendiculum in tangentem & 


P erunt reſpective æquales lineis Qn, F & z confequenter da- 


tur reſatio inter chordam, perpendiculum in tangentem, & e en e | 


quæſitæ curve; unde inveniri poteſt curva quæſita. 
* ſic reſolvi 3 — hujuſce rw wee 


p R O B. 


f 


Fig. ”. Invenire curvam  deſcriptam a puncto vel intra at extra: 
datam curvam poſito, cujus peripheria per datum pauctum D'tran- 


ſeat, & in eo puncto quamcunque rectam tangat. 


Ex. 1. Sit curva circulus AB, cujus centrum ſit C; ejus . 


per punctum D ſemper tranſeat, & reciain EF mac ſit e PRs 
deſcribens curvam quæſitam. 


Facile conſtat curvam queſitam al circulum, cojus centrum el 


0 & radius Ce. 1 15 : 


Ex. 2. Sit data curva ellipſis, cujus peripheria per punctum D 
ſemper tranſeat, & rectam EF in puncto D tangat, & fit centrum el- 


ipſeos punctum curvam deſcribens; ſcribantur pro ellipſeos majore 


& minore axibus reſpective 2 f & 2c, & pro abſcilsa curve quæſitæ a 
puncto D in linea EF incipiente, & ejus ordinatà ad rectos angulos . 


ad abſciſſam poſits, reſpective 2 & V3 tum erit y-ray ann a * c 7 ＋ 2 


*, !. 75 
Sit enim Py recta tangens elupüm' in oat P, & Cz 7 perpendi- 
culum a centra Cin tangentem Py;. tum, f. Puy ſit abſciſſa 2, erit 


Cy 


oY 8 * 
1 8 2 
1 FE 3 5 
2 . — 
< ” = » * * 85 — 
. e EE CES 


RO PRIETA TEG Ow 


5% EPICURVOTIDUM 

Cy ejus correſpondens ordinata; unde haud difficile erit N ? 
| : prius traditam inveſtigare. 0 h 

E * Cor. Ex hac æquatione facile ere u poteſt, f Py a= 2 bit maxi- = 
| | mum, fore Py=#—c &Cy =vVixe. 1 19 | | 


Ant 


Ex. 3. Iiſdem poſitis; fit focus ellipſeos punẽtum deſcribens c curvam, 


tum erit æquatio ad, curvam 1 prong pf 2 5 6 20 2 
* ＋ . =0, 

Si in his eee pro e ſiribatus: — 4 evadet wquatio ad 
curvam, quam deſcribit centrum vel focus hyperbolz. - : 

Ex. 4. Sit curva revolvens parabola, cujus zquatio inter abſciſſam 


(x) ad axem & ejus ordinatas y) relationem deſcribens, ſit px e 
tum, fi z & v reſpective denotent abſciſſam prædictam & 1 ordina- Wi 


tas curve quzſitz, & focus parabolæ fit PRs curvam eee 
erit 16 * p*v* P. 8 .. 

In genere inveniatur æquatio relationem exprimens inter « abſciſſam „ I 
in linea PT contentam & ejus ordinatam y = PM ad rectum angulum 
in abſciſſam inſiſtentes, & ſit a Pen curvam ep in abſciſsa 


* TM., ſed 


ex ſimilibus triangulis (ſi modo ay ſit e ka * tangentem „ 

T My) erit TM: PM (Y:: = PT PC A: ; ay = v ordina- 

tam curve quæſitæ; et ſimiliter TM:TP::aT: TM = My (Z), ubi 

My = eſt abſciſſa curvæ quæſitæ; æqualibus inter ſe ſuppoſitis 

rectangulis ſub extremis & mediis in ſeſe ductis, redueantur duæ 
æquationes exinde reſultantes & æquatio ad datam curvam in unam, 
ita ut exterminentur duæ incognitæ quantitates x & y & earum flu- 
xiones; reſultat æquatio relationem inter 2 & 2 * WN & Seer 
natas Curve quaitts deins n 444 THT, 


poſitum; tum erit 5 = PT ſubtangenti, 


PR O B. XX. 
| Fig. 41. Dati curva, (LM); invenire 3 (LRST ), euſus 
| | 5 85 (fi abſciſſa LP eadem fit ac date curve abſciſſa) ordinata erit pro- 


portionalis areæ ( ane daten Curve circa mc n. C de- 
ſeriptæ. q -339f1 | 


| Scribatur 


PROPRIETATES;, ©. 


| Scribatur, pro abſciſſa (LP) x, pro ordinatà PM (9), & 15 0 (LC) as 
area circa datum punctum C deſeripta = = are L PMI. — area tri- 
anguli MCP; ergo fluxio areæ circa punctum C= flux. area LPM L 
(3 *) — flux. triang. MCP — 12 — = wh . DES 
Auxioni proportionalis eſſe debet fuxio curve quæſitæ ordinatæ (50 
fi modo ejus abſciſſa ſit (x); inveniatur igitur fluens W fluxionis, 
erit proportionalis ordinate curve quæſitæ. 4 „ 

Cor. I, Sit data curva Ace. cujus æquatio ſit 7 = 27x 8 580 


cui 


ft ee ve e og = 


1X * 


2 e Ker ay 2b, quæ eſt #quatio ad trochoidem ; "conſe. 


quenter per trochoidem ſecari poteſt area circuli vel ellipſeos propor- 


tionalis quibuſcunque datis tag quam Propoktionem *. 


mum invenit Walliſius. 
Rahe $CHOLIUM. | 
Variz dantur methodi deſcribendi curvas vel per motum progrefli- 

vum vel circumlatitium : motus autem progreſſivi cum progreſſivis, 

progreſſivi cum circumlatitiis & circumlatitii cum circumlatitiis com- 


poni poſſint & decomponi modis innumexris: & fic e r 
curvarum proprietatibus conſequatur earum deſcriptio. 


Hinc fere innumeræ conicarum ſectionum deſeriptiones e pluribus 


earum proprietatibus erui poſſint: de paucis ſuperiorum ordinum 
curvis dantur conſtructiones, utpote paucz quidem inveniuntur ea- 


rum proprietates, quæ haud ad 090 vel plura curve puncta ſimul ad- 


juncta reſpiciunt. 


Recentiores diſtinxere curvas in 1 nlecdrilets & en priores 


vero in varios ordines ſecundum dimenſiones earum æquationum; ita 


probe diſtingui poſſint fluxionales curve in ordines ſecundum ordines 
fluxionum, quas neceſſario involvant: natura autem infinite plures 


admittat, quæ neque in hunc neque in illum claſſem reduci poſſint, 
ut conſtat ex ultimo capite hujuſce libri, Kc. 4 a 


Fluxionales curvæ conſtrui poſſint vel ex aliis fluxionalibus curvis, 
vel e rotatione curvarum * Sar; conſtrui autem y poſlint ex aliis 
. 4 fluxi- 


72 ALGE BRAICORUM $GWORUM 
- Axionalibiis curvis Guſdemn' ordinis be algebraicis curvis'codern modo, 


(AL) += , & ejus ordinate quadratum PM 2 =p? u 


quo ana algebraica curva conſtruitur ex alis & rectis lineis: deſcribi 
vero poſſin nt fluxionales curvæ primĩ ordinis e rotatione algebraicarum 
curvarum ſuper alias, & ex algebraicis curvis; deſcribi vero poſſint 


fluxionales curvæ ſecundi ordinis e rotatione fluxionalium curvarum 


primĩ ordinis ſuper alias, vel e rotatione algebraicarum fuper fluxiona- 
tes curvas primi ordinis, vel.e rotatione fluxionalium curvarum primt 


ordinis ſuper algebraicas, & fluxionalibus primi ordinis & algebraicis 


curvis; & ſic deinceps; quod facile conſtabit cuicunque has res ſerio 
perpendenti; deſeribi etiam poſſint fluxionales curve e continuis cal- 
culis per approximationem, ſed hæc ad infinitas ſeries referri debent. 


CA P. Ul. 


280 Agebraicorum Solidorum Proprietates. 


Fig 45 ATA zquatione relationem exprimente inter abſciſam 
Wh Ee (AP = x) datz curve (MMM &c.) & ejus correſpon- 
dentes ordinatas (MP =y) ad rectum angulum (APM) ſuam ab- 
ſciſſam ſecantes; invenire æquationem relationem definientem inter 


abſciſſam ( LN 2), ubi L eſt punctum in abſciſsà AP poſitum, & 


ejus correſpondentes ordinatas (pm = v) abſciſſam Lp ad rectum 


angulum Lyn ſecantes, cujuſeunque ſectionis a dato plano factæ ſo- 


lidi e converſione datæ curve circa axem ſuum generati. 
Sit r:5:: Lp (2) : LP, & ri: tz (r* Ins Pp; ſed differentia 


ae e 2 T 


) zqualis eſt quadrato linez vel ordinate (v) : 


per nies 5 ductæ; unde erit datæ curvæ abſciſſa 1 a 


42 E; 


4.2 


ſubſtituantur he quantirates a 1 —& 2 * Foe ＋ pro ſuis lata 


(x & y*) in dati æquatione, le #quatio 8 inter abſciſ- 
ſam (Ly 2) requiſitæ ſectionis & ejus ordinatas (v) exprimens. 
Si. vero angulus haud fit rectus; tum e prob. primo ita transfor- 
mari poteſt data æquatio, ut exprimat relationem inter abſciſſam & 

ejus ordinatas rectum angulum cum ea continentes. 
| e LE . Cue: 


PRO RIB TAT ES. 73 


Cor. 1. Sede a quocunque plano facta ſolidi a rotatione algebraicæ 
curve z ordinis circa axem ſuum generati, cujus #quatio fit (Ay + 
a;bx y'4- &c. = 0,) haud poteſt eſſe curva majoris quam an +1 or- 
dinis. Sivero ſint nullæ impares ordinatæ (y} dimenſiones in data al- 
gebraicz curvæ æquatione; tum prædicta ſectio non poteſt eſſe curva 
majoris dum * nie. bt. enim in data eee * I 


a. £4. # # 


— 


22 
& pro y ejus valor v > + — pI - in priori caſu, & =quationis reſultan- 


fe 2 ; 


tis exterminetur farda quantitas ws + ; haud majores inveni- 


entur dimenſiones: quantitatum x & y in 1 =quatione quam 
2 + 2, i. e. curva haud altioris ordinis erit quam 27 + I, In ſe- 


: 52 
eundo vero caſu 1 in datà æquatione pro x ſcribatur a+, „ & pro bh 


” y } 


ubftituatur Wa = pe ; reſultans equatio awd majores habet dimen- 


* 4 — 
1 
* > 


fiones quam data. 


Cor. 2. Sectiones ſolidi generati e converſione conicæ dict 
circa ejus principalem axem erunt conicæ ſectiones; ellipſeos ellipſis; 
parabolæ, ellipſis vel parabola, prout ſectio axem ſuum ſecat, vel ei 
eſt parallela; hyperbolæ ellipſis, parabola vel hyperbola, prout ſecat 
duas aſymptotos ex eadem parte, parallela eſt uni aſymptoto vel ſecat 
oppoſitas hyperbolas. 
Cor. 3. Sectiones ſolidi generati a rotatione conicæ hyperbolæ circa 
axem ſuum erunt ſimiles ſectionibus coni, cujus latera ſunt hyperbole 
aſymptoti, & cujus ſectigges eundem faciunt angulum cum axe coni, 

quem habent hyperbolz ſectiones; ſolidi vero ſectiones a rotatione 
parabolæ circa axem ſuum generati, erunt ſimiles ſectionibus recti 
cylindri, quæ eundum angulum cum lateribus vel axe een ac 
fechiones conicz parabolz cum ſuo axe faciunt. 

Fig. 43. Generaliter vero ſint duæ conicæ ſectiones (ABCD & 
E FG H), quarum duæ æquationes relationes exprimentes inter 
abſcifſas * & ) curvarum ad axes & earum W eee ordi- 


5 Io option e e RNs 


& 
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P15 0 
natas (0 & 5 ſunt reſpektive v AFA prog & NT, 


rotentur hz curve circa ſuos axes, & ſolidi generati'a rotatione curve 
(ABCD) fit ſectio (a B Y 9) ſimilis Wee 0 4 7 w folidi's A rotatione - 
. curve (E FOH) generati 
Prior vero ſectio cum axe ſui folidi fackit anguluw, eujtl due el 
85 N vero cum axe ſui ſolidi angulum, Gut ſinus eſt 5 tum erit 


ale e e ON Tot i 
A I = 2 R Alli: 6 
8 = n | WES : ſubſtituantur enim Pro 6 & v ) per pr O- 


blema in | priori zquatione V1 = bY 7 * (ſektionis At a, & 
V (cus ordinatæ quadratum) + S.; in poſteriori æquatione pro 
( & u.) ſcribantur reſpective V/ 1 — £ s (ſectionis abſciſſam) + e, 
& #* (ejus ordinatæ quadratum) ＋ & reſultant duæ æquationes 
| = OE - pe 
+ 92 2 © c. TLP = 
4 + &c. ſed quoniam hæ duæ ſectiones inter ſe ſunt ſimiles, coeffi- 
ciens quadrati ordinatæ ad coefficientem quadrati abſciſſæ ſuæ in 
utràque æquatione eandem 1 8 rationem, & conſequenter S = 


c I \ - C* x I — 
r 5 25 reducatur hæc æquatio, invenietur 85 


1 af 
* ' l \ a — 


F 
; ras” ; 
= Hcg . 
„ 


Fig. 44. Cor. 4. Conica ſectio BCN circa a ſuum axem (BC) rotetur, 
& ſit ſectio ſolidi generati DEP; ducatur plano (DE F) parallelum 5 
planum HI, tangens ſolidum in puncto I: biſecetur axis ſeAionis 
DF in L; linea IL producta tranſit per centra omnium omann 
ſectioni (DE) parallelarum. : | [5 
Similiter fit 2 focus conicæ ſectionis, cujus rotatione circa axem 
ſuum BC generatur ſolidum; fit DE F ſectio hujus ſolidi, cui fit pla- 
num ¶ IK tangens ſolidum in puncto I parallelum ; fit linea IN dia- 
meter a puncto contactus I per centrum ſolidi tranſeuns; ſuper li- 
a neam 


* 
3 age ek 1 1 0 a - 4» 11 a 
* 2 M * 0 7 8 & * 
A 5 #7 


N . 
74 


neam IN tanquam N per punctum 2. OY eonica 
ſectio, quæ tangat planum HI; hæc conica ſectio per focos omni- 
um ſectionum ſectioni DEF parallelarum tranſibit. 
Hine focus omnis ſectionis prædicti ſolidi per punctum eden 
conicæ ſectionis, cujus rotatione generatur ſolidum, tranſeuntis, erit 
etiam punctum 2 focus conicæ ſectionis prædictæ; & omnium 2 
dictarum ſectionum latera recta principalia erunt æqualia. e 
Demonſtratio. Sint 27 & 2c major & minor axis ellipſeos, cujus 
rotatione generatur ſolidum, & 25 (M) major axis ſectionis M OP. 
per centrum O ſphzroidis tranſeuntis & plano HI1K parallelz, ejus 
vero minor axis erit 2c : pro TO ſcribatur a; tum per bene cognitam 


ellipſeos proprietatem « erit P+ CO = A. etiamque (fi Tr ſit 


+ RE FA; *- 
linea perpendicularis ad BC) 0. = = & ud 7 Sy 53; 0 E. 1 — 3 
b ? TPP nary == | 


7 SPY l = 


3 . 
* — i ==): Ir = prone unde HY + 1er 
— „ . oy ex fimilibus 


K TE 8. 75 


* 


bed erit : 1 ad ; 


triangulis OTH & OT 2 ſequitur proportio or (a= = * 70; 'H r 5 


5 E * O0 (-h): * — 


2 — 
etiam que OH 1 


al 


— xt): IO ( ): PS O x 


a e & exinde 07 — 0 a" A= matte 


* oth F 1 
3 5 


| POR "= 
n 00 ON. 72 40 f: 10 0T* == e 5 


70 1 1 
＋ 1 3 Fo E omnes W * (4 P & RS) i in- 


ter ſe parallelz, erunt inter ſe fimiles ; ; conſequenter in utriſque 
(MP. & RS) eadem eſt ratio, quam habet major axis ad diſtantiam 

centri a foco; ſed in ſectione MP per centrum tranſeunte hæc ratio 
. | — 


FEET, 


| 
| 
| 
| 
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oſt OM (VF G42): MOZ), ergo erit VC -: 
e. 922 


—— „ e A 


centri Ta foco ſectionis RS tanferntit per focum ellipſeos ſolidum 


generantis: ſed hec quantitas prius probatur diſtantiæ QT æqualis; 5 


ergo Letiam erit focus prædictæ ſectionis RS. . E. D. 


Et ſie inveniti poſſunt centra, foci, &c. ſectionum a planis circa 


data puncta rotantibus factarum, & conſequenter loci centrorum, 
focorum, Ne 


Cor. 5. Si per ovalem generalem defignetur quæcunque curva in 


ſeſe redeuns, & haud in mfinitum progrediens; per parabolam vero 


11 


1 - 
- = Zenerum, curva, cujus æquatio ad infinitam diſtantiam deſignatur 


1 . * : . * | 
Per =quationem y= = = ax m 3 ubi x EINER bogey ama, 7 vero ofdinge | 


7 


tam; Li: nyperbolam © — - generum, curva, cujus æquatio ad infini-. 


3 | 
tam diſtantiam ceignatur per equationem z=—: tum ſeftio a quo- 


FOE 1 * . 
m B+ 


cunque plano fact 0 omnis ſolidi e converſione ovalis circa ſuum axem 
ö 


1 
generati erit t oyalis: : parabolz = 2 generum erit ovalis vel parabola 


conici vel 3 generum 5 fi vero Enel circa quam gyretur prædicta 


ee axis, 85 Prædicta ſectio vel erit ovalis vel parabola 


2 5 Benerum: ; hyperbole „ generum e gyratione circa ſuam m_ 


ſolidi generati ſectio ſolummodo poteſt eſſe ovalis vel hyperbola — — 


generum; ; li vero gyretur circa aliam lineam, tum pore eſſe ole. 


parabola conici generis vel hyperbola , 28 generum. 


Si curya habet plura crura vel parabolic vel hyperbolica, eadem 5 
elt methodus ratiocinandi de en 


ju 's 4 x . 
o , "= ; 
R : 1 g od * — Mig 
* 


8 oo OTE AS ͤ 'mm APr rt oy oo oe On 


OI 


; | ; 4 | * ; 
s * ' | 
TITEL Wo. 


© 


TS INT | . 


i Ei hifce =quationibus pro y ſcribarur or + 22 pro *, 
"52" nt: £4 11 4 Ac 3 . + 7 1 A 


| a+ 7 zquationibus refaltontibus RA poſſunt crura; e 


Cor. 6. Nulla datur ſectio ſolidorum ſecundum prædictam metho- 
dum generatorum, quæ non habet diametrum, quæ ita dividat ej us 
ordinatas, ut earum affirmativi & negativi' valores fint inter ſe feſpec- 
tive æquales. 
Cor. 7. Ducantur quoteunque plana per axem AP reanfouritla & 
æquales angulos ſecum facientia; tum hæc plana dividunt ſolida ge- | 
nerata in #quales parte. Youre 
Def. 1. Algebraica ſolida diſtingui poſſunt i in ordines vel dimen- 
ſiones ſecundum maximas dimenſiones e curvarum, mow „ 
ſint ſectiones dati ſolidi. e e e 

Fig. 45. 2. In æquationibus ad ſolida numerus (r +2) 1 incogni- 
tarum quantitatum binario ſuperat numerum ( r) #quationum, e. g. 

Equatio ad ſolidum 4 P Mm, &c. neceſſario involvit tres incognitas . ” 
independentes quantitates AP, Pp & mp; duæ vero equations” in- V 
volvunt quatuor incognitas quantitates; &c. | 

3. Sint AP prima abſciſſa, Pp ſecunda, & pm ordinata ad ſecun- 
dam abſciſſam, & pro lineis 4 P, Pp & p n ſcribantur reſpective 
x, 3 & Y; xquatio ad ſolidum 2 dimenſionum erit hujuſce for- 


mulæ A) Tees Te g e + bt 
y—* + &c. =0. 


Cor. 1. E prob. | noſt. Medit. Algebr. conſtat hanc =quationem 


442" 4 1 
EAT * : —5 incatznitan Funn habere. 1 et | 


/ 


* - „ 0 


Hinc ſolidum 7 dimenſionum duci 5 poteſt per 1X 25 X n+ 


455 = 
WITT; data pun&ta, vel 2 -# I x 15 * . — 1 datas lineas tan- 
gens, &. $4 3 


Cor. 2. Sint quantitates a o, 8 o, 8 c = = 0; planum * „„ 

| ſeuns per lineas AP & Pp dici poſſit diameter ſolidi; fi enim (u) ſint 

diverſi ordinatz (pm = y ) valores, planum PIR. ita dividet 
ſolida 


- 
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ſolida generata, ut ſumma ſokdorum ex una parte plani Beine ſit 
ſummæ ſolidorum ex altera. 

Cor. 3. Si vero ſint een ſolida 0 habentia ede 
ac data ſolida, & que dici poſſint horum ſolidorum alymptoti eodem 
ſenſu, quo recta dicitur aſymptotus curve ; tum omnis diameter ſoli- 
dorum aſymptotorum etiam erit diameter ipſorum ſolidorum, & dif- 
ferentia inter contenta W & ſolidorum een inter r ſc 
ed axon erit. 

Cor. 4. Si duæ fint æquationes # dimenſionum ad duo erm | 
ſolida pertinentes; in his autem æquationibus ſint termini 11dem, in 
quibus x & 7 — 1 dimenſiones inveniuntur; & ſint anguli, quos ſe- 
cunda abſciſſa cum prima & ordinatæ faciunt cum ſecundi abſciſsa 

in utraque æquatione, üdem; tum diameter unius folidi etiam erit 
diameter alterius ; &c. 5 
Cor. 5. Sint dimenſiones nullius termini vel 4 55 quantitatis x, 


„, 2 in data æquatione contentæ impares; fi angulus, quem abſciſſs 


ſecum & ordinatæ cum ſecunda abſciſsa faciunt, ſit us. erit vere 
diameter vel axis ſolidi. | 
Cor. 6. Axes ſolidorum inveniri -poſſunt ex iiſdem principiis, ac 
axes curvarum, quz docentur in theor. 6. transformetur enim æqua- 
tio relationem inter abſciſſas & earum ordinatas exprimens in æqua- 
tionem relationem generaliter deſignantem i inter quaſcunque alias ab- 
ſeiſſas (x; a) ſecum rectum angulum habentes, & earum ordinatas (y) 
ad rectum angulum in ſecundam abſciſſam (2) inſiſtentes: aſſumatur 
x tanquam invariabilis quantitas, & per theor. 6. inveniatur, utrum 
curva reſultans poſſit habere axes, quicunque ſit valor uten 5 
necne: & confit corollariumn. Has bs 
Hine non poteſt datum ſolidum, cujus Seer 9 eodem puncto 
ſaperficiei dati ſolidi incipiunt, habere majorem axium numerum, quam 
ſunt æquationis ad datum ſolidum dimenſiones; ni infinitos--habeat 
axes; e methodo in curvis prius uſitatà conſtat numerus axium hu- 
juſce generis, quos recipiat quodcunque ſolidum, cujus datur æqua- 
tio; omnes proximi AXES ſeſe in centro ſolidi ad æquales fe in- 
terſecant. 
Aſymptoti beer Pentel folida, ovales eodem ode! inve- 
niri ii poln. quo in algebraicis curvis. | 
Fere 


AON! BT A * 35% 

—— quæ in primo capite; de curvis — 
eds matandia 1 N Epc: 4 RNS pe Fe). 8 Soma} 
; D189. U me dog n D19Y ER nes 


a TTY ty 4 {113 * rH: of Fin bes | to 


Ft HO 1 1 Haier 10415 1351. OLD l It 

> Die! | duabils equationibus ad His bonds, invetite curvam, que A 

eſt communis ſectio ſuperficierum horum ſolidoru m. 
Ita transformentur duæ abſciſſæ (x & ⁊) duorum ſolidorum, ut 
evadant eædem in utr6que ſolids & mutentur ordinatarum 0) ad 
ſecundas abſpiſſas e ut anguli, quos cum ſuis ſecundis 
wen fint it reſpective inter ſe quales; & ſupponantur Foren utra- 


ee e conſequenter trium incognitarum quantitatum ( 5 

) üdem ſunt valores in utriſque æquationibus, ergo duæ reſultant 
æaquationes quæſitæ tres incognitas quantitates (x, a, 7) babentes 4 
quæ reduci poſſint in unam, ita ut W e e 

| RNs DD i oh dE BBD ani au-. 6 Mag 


PROB. XXIII. 


. 45. | Datls PENS zquationibus, quarum una Gel bands | 
nem inter primam abſciſſam A P, & ejus ordmatas (P in eodem 
plano inſiſtentes; altera vero exprimit relationem inter ordinatam 
PM. abſciſſam AP, partes (Pp) prædictæ ordinatæ P tanquam 
ſecundam abſciſſam & ordinat pm per punctum abſeiſſæ p tranſeun- 
tes; invenire æquationem relationem inter abſciſſam Ly & ejus cor- 
reſpondentes ordinatas þ m per punctum 5 ee N 
fectionis (L MN) dati ſolidi exprimente. 
I. Sectio L MN ſecet ſectionem m Mn, &e. cine abſciſſa 4 » 
& ordinata pm in linea pw dus eſt ordinata ad fecundam abſci 7 


Scribantur pro ſinubus angulorum, quos ſetio facit cum axe 4 P 
6 L P), cum gere ordinatis (Z 7 P), & ener fatkunt cum ſuo a are 


<. 
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(M PL), reſpective t, 7, 6; & ſubſtituatur pro diſtantià inter punctum 
L, in quo ſectio quæſita ſecat axem, & abſciſſe axis verticem (AL = aj) 
EX pro abſciſsà Lp & ejus correſpondente ordinatà p ſectionis queſite 
reſpective x & y; tum erit ſin. < PPI (s): fin, Pp Lr): : LS (*): 

L P, & exinde LP= 25 & axis abſciſſa (AP = AL + LP = = — a 
+ a3) etiamque ſin. < PL. (3) r ſin. <pLP (e) :: Lp 00. Pp, — 0 


ſecunda abſciſſa 5 P's == = Subſtituantur he quantitates * +a 


fx 


& = pro ſuis valoribus (4 P & P 2) i in datis æquationibus, & re- 


ultant duz æquationes tres incognitas quantitates (x, y & PM) ha- 


bentes; reducantur hæ duæ æquationes in unam, ita ut exterminetur 
incognita quantitas (PM), & reſultat æquatio relationem exprimens 


inter incognitas (x & y) quantitates abſciſſam & ejus correſpondentes 
ordinatas ſectionis quæſitæ. 


Fig. 42. 2. Sectio LM N ſecet ſeRtionem mM; 2 be. eujus abſciſſa | 
fuit Pp & ordinata p m, haud in linei pm ordinati ad ſecundam 


abſciſſam, ſed in linea (p r,) Feds or dinatam þ m in dato angulo 
f * pr) ſecante. 

Scribantur pro ſinubus angulorum < p 5 r, <m nþ r, & P Pl m 
reſpective I, m & A; & per coroll. 1. prob. 1. ita transformetur æqua- 
tio exprimens relationem inter abſciſſam Pp & ejus ordinatas  m, &c. 
ut exprimat relationem inter prædictam abſciſſam Pp & ejus ordina- 
tas pr cum predicts ordinatis pn angulum m pr e Erit 0 


<Ppm(n): ſin. Pr U oper (v): rh, & exinde — = þ n. = 
.rb; & per prædictum coroll. abſciſſa, 9 ordinata fuit pm (> modo 


: abſciſſa, cujus ordinata fuit pr, ſitz) erit 23 1 2 P p. Subſtituan- 


lu n 
zur he quantitate 06 Ds 4 7 0 AY: 2 os ? m & 7 » in 
| 8 81 data 


— 


data rqustione: in « quaonbus reſultantibus per - prcedentem 


I 
Si A ene 2 Fe 75 —& A HL = + 4; quibus quantitatibus 


_ ” & . 0 a) p pro fol ide ( 2 & 4 P J; in reſultantibus =qua- 
ity ſubſtitutis, orientur æquationes deſideratæ; i. e. in datis 
æquationibus pro lineis pm, P A & A 4 ſubſtituantur reſpective | 


iv mv tx. rx - | 
„ „ oa Rat ul, exorientur duæ æquationes defidornte re- 


1 ow PM, abſciſſam Lp, & ejus correſpondentes ordinatas 
exprimentes: reducantur hz duæ æquationes in unam, ita ut exter- 
minetur incognita quantitas PM; reſultat æquatio relationem expri- 
mens inter incognitas quantitates x & v abſciſſam & $6108 correſpon- 
dentes ordinatas ſectionis quæſitæ. | 
Cor. 1. Hujus ſolidi ſectio non poteſt eſſe curva majorum dimen- 
ſionum, quam quæ continentur in rectangulo ſub dimenſionibus dua- 
rum datarum æquationum in ſeſe ductis. . | 
Fig. 45. 3- Data æquatione exprimente relationem inter abſciſam 
AP, ſecundam abſciflam P p, & ejus correſpondentes ordinatas pm; 
in data æquatione pro quantitatibus AP, Pp & pm ſubſtituantur | 
earum prius deducti valores al + 8, 72 + = & 2 (ubi liter fy 
$,4,m,n,t,l; x & v RL quas in precident Seb errete, quan- 
titates denotant); reſultat æquatio relationem inter abſciſſam x & ejus 
correſpondentes ordinatas v ſectionis quæſitæ exprimens. 
Cor. 1. Præcedens caſus in hunc ſacile reduci poſſit; duæ enim 
æquationes, relationes inter lineas AP, Pp, pm & PM exprimentes, 
e vulgaris algebræ principiis reducantur in unam, ita ut exterminetur 
incognita quantitas P.M; reſultabit æquatio Pprædicta relationem i inter 
3 en AP, Pp & Pm eee 


— 


A 
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Cor. 2. Dimenſiones reſultantis æquationis nunquam mejores eſſe 
poſſunt quam datæ æquationis dimenſiones. 

Ex principiis conſimilibus transformari poſſunt prima & ſecunda 
abſciſſa & ejus ordinate, ſolidi, cujus æquatio datur, in quaſcunque 
alias, & exinde =quationes ad ang ſolidi e S 
deduci poſſunt. 


Cor: 3. Data æquatione ad ſolidum per coroll. I. prob, 8. inyeniri 
poſlint ©quationes ad ſimilia pine &c. | a 


| T H EO R. XIV. 4 193717 tliendiial 


Fig. 45. Datis duabus æquationibus dem exprimentibus 1 in- 
ter abſciſſam AP ſecundam abſciſſam Pp & ejus correſpondentes 
ordinatas p m, & tres incognitas quantitates habentibus; hæ erunt 
æquationes ad curvam algebraicam duplicis curvature; i. e. curvam, 
cujus puncta haud collocantur in eodem plano. 
Cor. 1. E principiis prius traditis pro transformatione abſciſſarum 
& ordinatarum ſimplicis curvaturæ curvarum facile transformari poſ- 
ſunt datæ abſciſſæ & ordinatæ curvarum duplicis curvaturæ in alias, 
quaſeunque habentes ad priores inclinationes. 
Et ſic de inveniendis diametris, aſymptotis, &c. os. 2 
Cor. 2. Subtangens ad curvam duplicis curvature duci poteſt eo- 
dem fere modo, quo in algebraicis curvis, &c. | 


„ "7 ed 


PROB. XXIV. 


Sint Sa datæ ad duas duplici curvature curvas; invenire 
3 interſectiones. 0 
Ita transformentur abſciſſæ a curvarum & arm ordinata- 
rum inclinationes, ut evadant eædem in una curva ac in alterz. 
Ob datas æquationes ad duas curvas duplicis curvature; i. e. . 
quatuor æquationes tres incognitas quantitates habentes; e reduc- 


. tione 
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tione harum æquationum ita ut exterminentur incognitæ quantitates, 
facile conſtant interſectiones, fi modo poſſint eſſe ullæ. | 

lic adjici poſſunt propoſitiones ad algebraica ſolida & curvas du- 
plicis curvature, que conſimiles ſunt fere omnibus propoſitionibus 


capite primo traditis de curvis ſimplicis curvatut®: ſed tædet * 
diſquiſitiones ulterius e | 


PROB. XXv. 


Fig. 46. Sit eurva M M, &c. cujus zquatio relationem inter ab- 
ſciſſam (PG = x) & ejus correlpemulinites ordinatas (pm = y) per 
punctum 5 tranſeuntes exprimens datur, & datur etiam punẽtum 


lucidum £; invenire projectionem datæ curvæ a puncto lucido A in 
datum planum Lp M. 


Ducatur conus, eujus vertex eſt puntum lucidum A & baſis data 
curva, & producatur conus; hujus coni parallele ſectiones erunt 
inter ſe ſimiles, & conſequenter per cor. 1. prob; g. in datà æquatione 


2 AP. | 
pro incognitis quantitatibus * ſeribnter reſpective 4 5 45 2 2 & = 5 : 


V, & reſults Oy relationem exprimens 1 inter abſciſſam 2 & ejus 
ordinàtas jonis M PM., &c. ſolidi datæ curvæ parallelæ. 1. pla- 
num L. M ſecet umbram vel ſectionem Mn M. &c. quæ datæ curvæ 


eſt parallela & ſimilis, in linea n, quæ eſt ordinata ad abſeiſſam Pp, 
1. e. projectionem date curve abſciſſe Pp; ſit fin. & L Pp (s): ſin. E. 


 PpL(s)::pL (X): PLyergo P EE EPE LACK 
a=AP; ſit etiam fin. < L Pp (5): ſin. < P Ly (7): LY: Pp; 


Pe 
& conſequenter abſciſſa P 5 = = 25 5  fubſtituantur he quantitates 9 5 


+ a & 4 pro ſuis valoribus AP & P p= = in predicta refultanti 


ee & exinde oritur æquatio relationem inter abſciſſam L. * 


ejus correſpondentes ordinatas þ m queſitz ſectionis deſignans, i. e. 
L 2 in 


in datà æquatione ſubſtituantur pro incognitis quantitatibus x K 


| quantitatibus 2 & V reſpeAtive © 
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R  AP'xtxX , AP v l 
earum valores T * + ra X & reſultat æquatio relationem 


1 
inter X & v abſeiſſam & den quæſitæ ſectionis exprimens. | 
Fig. 77. 2. Sectio LM N ſecet ſectionem n M, &c. cujus abſciſſa 


fuit Pp & ordinata pm haud in linea pm ordinati ad abſciſſam Pp, 
ſed in linea pr ver prædictam ordinatam pm in dato 3 | 


(in pr) ſecante: ſcribantur pro finubus angulorum Ppr, mpr, & 
\ Ppm reſpective I, M&M; & per cor. 1. prob. 1. ita transformetur 


data æquatio ut exprimat relationem inter prædictam abſciſſam PG 
& ejus ordinatas pr cum prædictis ordinatis þ angulum mp r 
23 Erit fin, Pp n ln): fin, Ppr (J) :: or); pm, & exinde 


EF. 


＋ 2 =þ m, & oy Prædict. coroll. 1. abſciſſa, 8e ordinata fuit pm 


mV 
(1 modo abſciſſa cujus ordinata fuit pr, fit Z ) erit —+ Z=Pp. 


Subſtituantur he quantitates pu & ws 1 ) pro ſuis valoribus 


& Pp = x, in data æquatione, & es hic caſus in preece- 
3 ſubſtituantur igitur in reſultante æquatione pro incognitis 


AP xtxX AP'x v 


& 4 reſultat 
A. | 2 | 


æquatio quæſita: 1. e. Pro x &y in data æquatione eee 1 | 


mx AP xv 5 11 


Er N 7 „ & - 2 & reſultat =quatio rela- 


+ na 


” tionem inter X & v abſciſſam & ordinatam quaſite GRionis 


exprimens. gan tan babe. 


Cor, 1. Hinc le curva proce curvas ſuperiors Af 


2 


Cor. 


RO PRIETAT ES. 55 


Cor. 2. Parallelæ ſectiones projectæ ſemper erunt an curvæ. 
Cor. 3. Hinc inveniri poſſint quæcunque curvæ, quæ projicere 
poſſint datas curvas; ſint enim v & X abſciſſa & ordinata datæ 


mx AP Xv e IX AP v 
curvæ; ſupponantur 5, Se = ries => £5 w—_— 
| 44 #0 : "ma E 18 * 
8 = | 7 aslx_ 
=; unde TD. & * = 8 


mry Ira Tx AP 


—asmy ES 
ka pe 77 * quibus quantitatibus pro ſuis valoribus in zquatione 


ad datam curvam ſubſtitutis, reſultat generalis =quatio: _ omnes 
curvas quæſitas. 5 

- Hine facile colligi pot curvas, quarum æquationes ant * + 
7 ＋ dee = + &c. = o, Pn poſſe omnes curvas (22 + 1) 
dimenſionum. 


Et fic e fluxionum Principiis ratiocinari liceat de fuxionalibus 


P ROB. XXVI. 


Fig. 4 47. Dato puncto lucido & duabus zquationibus; quarum 
una exprimit relationem inter abſciſſam AP & ejus — 
ordinatas (PM) in eodem plano; altera vero relationem inter ordina- 
tam PM, abſciſſam A P, partes (Pp) ordinatæ (PM) tanquam ſecun- 
dam abſciſlam, & ejus ordinatas pm per punctum p ſecundæ abſciſſæ 
tranſeuntes ; invenire ejus projectionem in datum planum. 

Ita transformentur hæ duæ æquationes in unam, ut exterminetur 
incognita quantitas PM; reſultans æquatio exprimet relationem inter 
abſciſſam AP, ſecundam abſciſſam Pp, & ejus correſpondentes ordi- 
natas pm; i. e. erit æquatio ad ſolidum. 

Deinde per prob. 1. ita transformetur ſecunda abſciſſa (Pp), ut ejus 
planum fiat idem ac planum linearum jungentium puncta primæ 
abſciſſæ . & 8 lucidum; vel quod idem eſt, ducatur a 
e puncto 
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puncto jucido 2, ad primam abſciſſam AP linea QH parallela plano 
datarum ſectionum Ppm; & ita transformetur ſecunda abſciſſa (Pp) 
dat ſectionis Pp m, ut ſecunda abſciſſa Pp ſemper fit in eodem plano | 
cum linea Q H. 
| Tertio tranſeat datum planum per primam abſciſſam AP in di- 
rectione ordinatis (pm) ad ſecundam abſciſſam parallela. 

Ducta linea V parallela ſecundis abſciſſis (Pp), & prime abſciſſe 

(AP) in puncto H occurrente; fit L quodlibet abſciſſæ A punctum, 
ducatur linea L, & ad partes lineæ Q trahantur correſpondentes 
ordinate (pm, &c.) ducatur etiam linea Amn tangens ſolidum præ- 
dictum in (n), & ſecans datum planum per abſciſſam AP tranſeuns 
in puncto o; & linea (Pp) ſecunda abſciſſa ad ſolidum, i. e. abſciſſa, 
cujus correſpondens ordinata fit pm :* ducatur etiam a puncto & per- 
pendiculum (2+) in primam abſciſſam A; ſcribantur pro lineis 
9H, A, Ab, BH, HL, Lo, Lp, pm, Pp, PA reſpective a, b, c, d. 
*, Y, X, v, 2, w: in æquatione ad ſolidum deductà ſubſtituantur pro 
prima & ſecunda abſciſsà (AP = w & Pp = 2) earum reſpectivi 
valores x (HL) + 6 (AE „„ V 
Va Y = L V4 
(qui walores facile deduci poſſint e ſimilibus T LAH & EpP), 


reſultat zquatio relationem inter abſciſſam Ly (X) & ejus & din 
tas pm (v) exprimens: inveniatur ſubtangens hujus curve, quæ fiat 


zqualis quantitati e x —d ( W ): — X (Lp); & i in æquatione 
1 


reſultanti pro pm = = V ſubſtituatur ejus valor y — - 


Ve + x—d 
(qui conſtat e ſimilibus triangulis L9o & p An); reſultant duæ æqua- 

tiones tres incognitas quantitates (x, y & X) habentes, quibus in unam 
reductis, ita ut exterminetur incognita quantitas (J); reſultat æqua- 
tio relationem inter abſciſſam (x = HL) & ejus correſpondentes or- 


dinatas y (Lo) ſolidi projectionis in datum Nene ( LoH, &c by ex- 
primens. 


Ex. 


Ex. 1, Sit whdun cylindrjcum, c cujus baſis fit quæeunque curva: 
& ejus laterum projectiones in datum planum erunt rectæ line. 
Ex. 2. Sit ſolidum conus, cujus bafis eſt quæcunque curva, & ejus 
laterum projectiones erunt rectæ linex. 
PF.acile conſtant hæc etiam e vulgart trigonometria & doding 
fluxionum, 3 
Cor. 1. Si vero datum planum A 0, &c.) haud tranſſt per primam 
abſciſſam AHA add eandem inclinationem ad abſciſſam A P habèt, 
quam habent ordinatæ pm; e projectione in Planum per abſeiſſam 
AP tranſeuns & puncto lucido & per prob. 25. inveniri poſlit Pro- 


jectio in quodeunque aliud planum. 
Cor. 2. Sit æquatio ad {; lidum 1 dmenkenum; & æquatie ad: 
curvam projectam haud 8 habet dimenſiones quam numerus 


punctorum, in quibus linez a dato puncto datam curvam # dimen- 
ſionum —— duci — 


pR OB. XXVII. 


Fig. 48. Datis puncto lucido & & duabus æquationibus, ut in 
roblematibus præcedentibus, relationem inter primam abſciſſam 
AP) & PM, & inter primam A & ſecundam abſciſſam Pp & S 
corfeſpondentes ordinatas pm & PM; & tertia æquatione hs Penn 
inter abſciſſam (a 1) & ejus correſpondentes ordinatas ( date: 
curvæ exprimente, invenire Projectionem datæ curvæ in datum 
ſolidum. ä 

Ita transformentur duæ priores æquationes in unam, ut extermi- 
; netur incognita quantitas PM, & reſultans æquatio exprimſt relatio- 
nem inter abſciſſam AP ſecundam abſciſſam Pp & ejus correſponden- 
tes ordinatas p n, i. e. erit æquatio ad ſolidum. | 

Transformetur etiam abſciſſa curve vel prima abſciſſa ſolidi, ita ut 
frat projectio abſciſſæ curve in primam dati ſolidi abſciſſam; & ita 
transformetur ſecunda abſciſſa, ut ſit in eodem plano cum abſciſsa 
curvæ & prima ſolidi abſciſsa ; & transformentur ſecundæ abſciſſæ 


| | ordinate,, 
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ordinatz, (pm) ita ut fiant parallel plano datz curve, vel ordinatis 
(7 py) date curve. „ | . 


- 


Ducatur linea Q parallela ſecundæ abſciſſæ (P p) & occurrens 
abſciſſæ curve in , & prime ſolidi abſciſſæ in H. 7 
Ducatur per punctum curve () linea (Q) occurrens ſolido in 
puncto mn, & per correſpondens ejus abſciſſæ punctum () ducatur 
linea Q p. 3 On Wit 4 
SG.⸗cribantur pro lineis Ar, H, ar, HA, AP, P p, p n, a 1, nm 
reſpective a, b, c, d, x, 2, v, X, Y; tum propter duo ſimilia triangula 
Ar u & Ap mn erit H- Pp: : xu: p n, i. e. a: h — 2: : T. v 
& eodem modo dedueftur ſubſequens proportio r: 2,H— Pp:: 
0 =: AP— A, i. e. a:b—z:. X—c:x—d; e prima pro- 
portione ſequitur Y J —, 6 ſecunda vero X = e 
quibus quantitatibus pro ſuis valoribus in æquatione, Telafionem 
inter abſciſſam curve (A) & ejus ordinatas (Y) exprimente reſultant 
duæ xquationes tres incognitas quantitates (x, z, v) habentes, qui- 
bus in unam reductis ita ut exterminetur una incognita quantitas, 
reſultat æquatio quæſita relationem inter duas reliquas exprimens. 
Cor. 1, Si vero prima ſolidi abſciſſa haud fit projectio abſeiſſæ 
curve; & ordinate ſecundæ abſciſſæ ſolidi ordinatis datæ curve haud 
ſint parallelæ; & ſecunda abſciſſa ſolidi haud-fit in eodem plano cum 
prima ſolidi & curvæ abſciſsa; tum ex hoc problemate & prob. 1. 
petenda eſt ſolutiozo . „„ 
Pig. 49. Cor. 2. Solidi illuminati contentum inveniri poteſt e prin- 
cipiis fluxionum, inveſtigando aream curve contentam inter lineas 
in pm) & arcum curve R&S m, & ducendo hanc aream in fluxionem 
abſciſſæ AP, & erit reſultans ſolidum fluxio fruſti ſolidi quæſiti. 
Cor. 3. Arciis curve umbram terminantis longitudo inveniri 
poteſt inveſtigando fluentem fluxionis V + v + 97, in qua , ap, 
© reſpective denotant fluxiones primæ abſciſſæ, ſecundæ abſciſſæ & 
ejus ordinate; fi modo prima abſciſſa cum ſecundà, & ſecunda cum 
ejus ordinatis rectum angulum faciant. 5 


— 


"= 


— 


> NOPRI E TYPE G. - 
Ex iiſdem etiam principals inveniri poſſunt n ſolidorum 
ſuperficies. | 


Cor. 4. Nimenſiones 2quationis rein non plures eſſe poſſunt 
e 


| qu m re 
æquatione. 


Hinc inveniri poſſit projectio umbræ dati ſolidi i in datum ſolidum: 


inveniri enim per propoſitionem præcedentem poſſit projectio ſolidi 


in planum, & per hanc propoſitionem projectio plani in ſolidum, & 


exinde inveniri poſſit projectio ſolidi in ſolidum. 

Si vero loco puncti lucidi Q ſupponatur quæcunque ſuperficies wt 
ſolidum, facile conſtat methodus projectionem ſolidi vel ſuperſiciei 

inveniendi in datum planum vel ſolidum. : 

Data æquatione ad ſolidum exprimente relationem inter p 


abſciſſas & ordinatas, facile e trigonometria & vulgari algebra deduci 


poſſit æquatio ad ſolidum relationem inter lineas 0 8 
datis punctis ductas exprimens. 
_ Hxc omnia facile ad fluxionales curvas & ſolida applicari poflint. 


E principiis hujuſce generis inveniri Foie, utrum una curva per 


aliam tranſire poſlit, necne. 


Hic inſerere potui curvoidalem trigonometriam, quæ in ſao caleulo 


multum habet laborem, ſed ejus principia ſatis perſpicua ſunt, etiam- 
que multæ aliæ propoſitiones de ſolidis colligi poſſunt, ſed ſatis quoad 
noſtrum propoſitum de his dictum eſt. 


, þ 
Le. AP. 
* F „ 
F ” 
4 


angulugr ſy b dimenſionibus =quationis ſolid & data curve 


— Peer, FO 5 


— — 


QURVARUM: 


CAP. W. 


Curvarum Proprietates. | 


LEMMATA., 


Ylvidatur ſingulum trianguli (E F G) latus in duas 
æquales partes EA = 4G, GB BF. FC= 
CE; jungantur puncta biſectionum 4, B, C; & erit circumſcriptum 


Fig, 1 5 1. 


triangulum ad inſcriptum in ratione numeri quaternarii ad unitatem, 


Fig. 52. 2. Dividatur fingulum latus trapezii E FG H in duas 
æquales partes EA=AP, FB = BG, GC=CH, HD=DE; 


8 jungantur puncta biſectionum A BCDA, & circumſcriptum trape- 


zium erit ad inſcriptum in ratione numeri binarii ad unitatem. 
Dem. Ducantur diagonales EG, FH, & ex hypotheſi A E = 4 8 
& FB = BG, & conſequenter triangulum (A F B) erit quarta pars 


trianguli (FE G); & fic triangulum (D HC) erit quarta pars trian- 


guli (HE G,) & ſumma duorum triangulorum FAB + DHC erit 
quarta pars dati trapezu (E FG M, & fic ſumma duorum triangulo- 


rum (AE DA BG erit quarta pars dati trapezii ; ergo ſumma 


quatuor triangulorum (AFB BGC CHD + DE4) erit 


dimidium dati trapezii; ergs ſumma quatuor triangulorum (AFB 
 +BGC+CHD+DEA) & exinde trapezium (ABCD) erit 
ad datum trapezium (E FG H) in ratione unitatis ad numerum 
binarium. 


Cor. Figura inſcripta (4B 6 D) ertt parallelogrammur. i 
In omnibus polygonis hac methodo inſcriptis area polygon! inſcripti 


erit ad aream dati polygon circumſcripti in majori ratione quam 


unitatis ad numerum binariunm. 

Fig. 53. 3. Dato quocunque trapezio (ABCD), cujus diagonales 
ſunt lineæ (AC & BD), per puncta (A. B, C, D) ducantur lineæ 
diagonalibus (A C & B 15 parallelæ; & erit e 11 K F G H) paral- 


lelogrammum. 


Cor. 


; 


PROPRIETATES * 


. Cr. Cineumſeriptam paraltelogrammum (E-PG duplum eſt 
dath: trapezii (ABCD); Aer ammum enim A G abtun eſt 
trianguli (ABC), & parallelogrammum AH diiplum eſt. trianguli 
(DAC), ergo. totum porallelogrammum. (E 00 duplum eſt tr apezii 
. 

Fig. 54. Sit polygonum 4B o, xe. qucantur diagonales 4 0. BD, 
CD, &c. per punctum B ducatur linea FE parallela lineæ AC; per (C 
Aeli linea G F parallela lineæ B D; per (D) ducatur linea (HG) 
parallela lineæ C D, & ſic deinceps ; & polygonum circumſcriptum 
non habet ad datum polygonum 9 rationem quam numerus 

1 ad unitatem. 
©: polygonum EFGHT, Et. ducantur View AB, BC, CD, ' 
D D, &c. ita ut angulus AB E æqualis fit angulo CB; angulus 3 
BCF æqualis fit angulo DCG; DG I/DH, &c. fit pri- 
mo numerus polygoni laterum jmpar, & ſeribantur pro angulis dati 
polygoni EFG, 5G H. GH, &c. reſpective a, 6, c, d, e, &c. tum 
erit angulus CBF= kak * — — 2 | . — Ln yin angulys B 


Cr — #4 646 Nc. 3 Jn nies, 
Demonſtratio. Siri pro angulis CBP, Ber CDG, DD E 
DDI, &c. reſpective x,y, 2,4, cu, &c. & reſultant æquationes a+ K 
=180%, b +2 +y= 180, c +v+2= 180, d+v+w= 1809, 
e + x'+ww = 180, &c. Kc. ita reducantur hæ æquationes in unam, 
ut exterminentur omnes incognitæ quantitates præter Arne, que fit 
: „ . 
(50, e 5 31 quicunque angulus 

inventus ſit negativus, tum tale dengel nequit. | 
=, Sit numerus polygoni laterum par, ujuſce generis polygo- 

num inſcribi nequit, ni a — e — d ++ &c. = 9. 
Cor. 3. Scribantur pro lineis E F, FG, GH, HI, IK, &e. reſpec- 
tive P, Q. R, S, T, &c. pro linea EA ſeribatur (x), fit EA: E B: 
5 % BF: RU 15 CGG D:: 1: ; DH: HD: 1 / ke. 
NM 5 tum 


* ASD SY. 
«<< wv / 
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tum ER o, FC=nx EFD=EB=nP—nox, GD=msx 


Fo FTC = Q n PT Nn, HD'=Ix H- OB 


IR—Im2+iImnP—Imno x, & ſic deinceps. Et exinde e ſimplici 


æquatione reſultante eruitur valor incognitæ quantitatis (x), quo 


ſubſtituto in prædictis Sghationibus reſultant reliquarum ä 
rum quantitatum , &c.) valores. * 


Et ſic de quamplurimis 11 uſmodi propoſitionibus. 8 


P R O B. XXIV. 


Imvenire proprietates curvarum, - quarum nulla datur æquatio 


relationem inter abſciſſam & ejus correſpondentes ordinatas deſignans. 


Proprietates ejuſdem. vel ad unum ſolummodo curvæ punctum, vel 
ad plura, vel ad omne punctum referuntur. 
1. Si ad unum ſolummodo punctum referuntur linez, inter quas 7 
requiruntur æquationes relationem exprimentes, tum proprietates e 
vulgaris analyſeos, geometriæ & incrementorum principiis petendæ 


ſunt, & in omnibus curvis vel eme vel Huxionalibus, &c. 


eodem modo deducende. . 


Fig. 55. Ex. Ita transformare æquationem fluxionalem, 3 in qui 
> Ent duz variabiles quantitates (x & y). een 2 fluat uni- 
formiter, ut fluat uniformiter (5). 


Sit quæcunque curva (M R S), cujus abſciſſa 19 1 = 4 Auit uni- 
formiter, ſit ejus fluxio (P p), & ſit fluxio ordinate O = PM) Mhz 
ſecunda vero ejus fluxio 2 7 J. nunc fluat uniformiter ordinata (PM), 


it ejus fluxio (M5), tum prima fluxio abſciſſæ (A P) erit h e, & ſe- 
cunda ejus fluxio 2 me; & duo triangula Mhe & I me ſunt ſimilia ; 


ergo e b (x); N 00 2 2 em (x) ſecunda fluxio abſciſſæ (x), cum N 
uniformiter ordinata (y): 2 mf (5) ſecundam ordinate fluxionem, cum 


fuat uniformiter abſciſſa (ﬆ), & conſequenter 4 = ; TE quo valore Pro 


9 in dath fluxionali æquatione ſubſtitute; jen e 
5 : | ; : & 


** 4 
\ IT 
* 


&c. in duas æquales partes in punctis contactuum (A, B, C, D, &c.) 
dividuntur, non ſit minimum, quod cirea ovalem deſcribi poteſt, & 
cujus punctum contactùs eſt A: fit polygonum (L MNR &c.) mini- 
mum, habens latus (MN) a puncto contactùs (a) in duas inæquales 
Fe 2 M & aN diviſum, quarum 4 M major fit quam a N. 


— : ah 4 
4 bd 


PROPRIBTATES. 3 


& fic deinceps; & ita transformabitur atio, ut fluat uniformi- 


ter G0. 


Eodem modo deduci poll” methodi tangentes, ſubnormales : 
radios curvature, aſymptotos, &c. inveniendi. 


Et fic de omni hujuſce generis transformatione. 


2. Si vero ad plura puncta referuntur lineæ, inter quas requiruntur ; 
zquationes relationem exprimentes, tum data relatio vel exprimitur 


per algebraicas vel fluxionales zquationes, &c. ſi vero per algebraicas | 


æquationes, tum e e 8e et * enen principns ONT . 


eſt ſolutio. 


Si vero per fluxionales aquationes exprimatur data relatio, tum 


inveniendæ ſunt lineæ, quæ inter ſe eaſdem habent rationes, quas 
habent inter ſe fluxiones datarum æquationum, quibus pro fluxioni- 


bus reſpective ſubſtitutis, transformabuntur fluxionales æquationes 


in al gebraicas, & ex nſdem e fluxionales ac WIT ſolutio- - 
nem recipiant. | 


Sequuntur hujus casus quedam exempla, que præcipue 5 quan- - 


titatibus, cum maxime vel minimæ fiunt, verſantur : i. e. cum incre- 
menta quantitatum evaneſcant vel nihilo fiant zqualia; hoc enim in 


caſu quantitates vel maximæ vel minimæ fiunt vel contrariam flexus. . F 
ram habent. | 


Fig. 56. Ex. 1. sit ovalis'nullym habens contrariæ W 
tum, & ducantur (2) lineæ (E F. H, H 1, &c.) ovalem tangentes in 


u punctis (A, B, C, D, &c.) ſint etiam hæ lineæ ad contactuum puncta 
(A. B, C, D, &c.) in duas æquales partes diviſæ, i. e. BA = AF; FB 


— BG, GC= CH, HD = DI, &. tum minus erit polygonum 


(E FO , &c. ) quam quodvis aliud ejuſdem numeri laterum, & idem 


punctum contactũs (A) habens, & circa datam ovalem deſcriptum. 
Si enim circumſcriptum polygonum, cujus latera EF, FG, G H, 


* 


Ducatur:. 


94 1 0 U. R V A R v M 

Ducatur linea « 8 lineas LM NR & MN in * & N & hᷣ re- 
ſpective ſecans, curvam vero tangens in puncto y ad punctum à ita 
appropinquante, ut linea h M major fit quam % N. & a b quam 6; 
tum polygonum La g NR, &c. minus erit quam polygonum LM N R. 
&c. quoniam triangulum Mh a majus eſt quam triangulum NE; 
& conſequenter polygonum (L MN R, &c.) non eſt „minimum, quee 
circumſcribi poteſt, niſi ſingulum ejus latus in duas duales partes a 

puncto ejus contactũs dividitur. 
. Cor. . polygonum ting E FG, & jungantur 
puncta contad uum, A, B. C & erit . inſcriptum ABC ad 
circumſeriptum EFG: 1: 4. 

Fig. 60. Cor. 2. Sit polygonum trapezium E G H. zer 
puncta contactuum 4, B, C, D; & erit figura A BC D parallelo- 
grammum, & dimidium trapezii E F G H; & ſic de polygonis. 
Fig. 57. Ex. 2. Sit ovalis ſemper concava in ſe, & in ea inſcribatur 
polygonum » laterum (A B C D, &c.) & per ſucceſſiva puncta (A, B, 
C, D, &c.) ducantur tangentes (E F, FG, G H, &c.) reſpective, & fit 

linea AC parallela lineæ tangenti ovalem in puncto B, linea BD 
parallela lineæ ovalem tangenti in puncto C, & ſic deinceps; tum 
polygonum A B C D, &c. erit maximum polygonum laterum, od 
in datà ovali inſeribi poteſt, & cujus punctum contactus eſt A. 

Si enim linea AC, B D, C D., &c. non ſunt reſpective parallelæ 
lineis ovalem tangentibus 1 in punctis ( B, C, D, &c.) fit B D haud 
parallela tangenti in puncto C, & lines B D ducatur linea « y paral- 
lela, & curvam tangens in puncto « : tum triangulum B D majus 
erit quam triangulum BCD; & conſequenter polygonum 4 B C D, 
&c. non eſt maximum polygonum a laterum, quod in data ovali 
inſcribi poteſt, habens ejus verticem punctum A, ni predicts linea 
int parallele reſpectivis tangentibus. 

Fig. 59. Cor. 1. Sit linea AC parallela tangenti G F, BA parallela 0 
tangenti G E, & B C tangenti E F parallela, & erit AB C maximum 
̃inſeriptum triangulum, & E FG minimum circumſcriptum, quorum 


punctum contactùs eſt A; & conſequenter per lemma primum hujus 


capitis minimum circutaſcriptum (riangulum, cujus punctum con- 
tactus 


4 


| PROPRIETATES. = © 
tactũs eſt 4 erit ad maximum . ejuſdeni punẽti contaktüs 
41 421. : 
Cor. 2. Sit ape AB 0 D maxima; quiod in datà ovali 
inſeribi poſſit, & ad puncta ejus contactuum 1 B, C, D) ducantur 
tangentes E F, FG, GH, HE; & erit figura EFG H parallelogram- 
mum, & parallelogrammum er e 2 FG * ad e 
trepernum ABCD::2: 1. 4 
Fig. 57. Ex. 3. Iiſdem poſitis inſeributr peiypgenum 7 laterum ; 
(ABC D, &c.) & per ſucceſſiva puncta (A BCD, &c.) ducantur 
lineæ EF, FG, GH, HI, &c. ovalem tangentes in punc&tis (A, 
B, C, D, &c.) & fit angulus ABF = <C BG, & angulus BCG = 
<D CH, & < CDH= 4 D DI, &c. i. e. anguli, quos latera poly- 
gont utrinque cum reſpectivis tangentibus ad contactuum puncta 
faciunt, ſint inter ſe æquales. Bt ſumma polygoni (a) laterum, viz, 
AB+BC+CD + &c. major erit quam fumma eujuſeunque 
alterius polygoni ꝝ laterum in data ovali inſcripti, & cujus vertex eſt 
punctum A. 
„Fig. 57. Ex. 4. Feen circa ovalem in ſe concavam polygo- 
num 7 laterum (E FG H, &c. ) cujus punctum contactũs eſt A, ſint 
puncta contactuum reſpective A, B, C, D, &c, & fit A E: AF:: 


tang. — ſec. comp. <A FG: tang. + ſec. comp. AEP. FB. 

B G:: tang. + ſec. comp. BGC: tang. + ſec. comp. SBF A. * 
GC: CH:: tang. + fec. comp. C HD: tang. + ſec. <CGB, & 
ſic deinceps, tum ſumma lateram polygoni minor erit quam ſumma 
n laterum cujuſcunque alterius polygoni circa ovalem deſcripti, & 
cujus punctum contactũs eſt A. 

Pig. 57. Cor. Inſcribatur in quacunque ovall, que nullum 
habet contrariæ flexuræ punctum, polygonum 1 laterum (ABCD 
&c.) cujus area vel r n laterum fit maxima; & ad puncta (A, B, 


C, D, &c.) her : rum contattuum ducantur tangentes 
EF, FG, GH, waa & erit contentum EAx FB x GCx HD x &c. 


— AP x BG x CH x &c. vel circumſcribatur circa ovalem polygo- 
num 7 laterum, cujus area vel ſumma 2 laterum ſit minima, & iterum 


cantentum 


OE: 
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Lontentum EA FB x GCN Kc. = AF x BG x CH x6. & dee 


versà, fi utcunque ducatur polygonum n laterum circa prædictam 


ovalem, contentum EA x FB x GC x &. = AF x BG x CH x &c. 
tum ad ſingulum ovalis punctum ſemper duci poſſit polygonum = 


laterum, cujus area vel ſumma n laterum inſcripti polygoni fit maxi- 
ma, circumſcripti vero polygoni fit minima, - 


Fig. 57. 2. Ex. 5. Deſcribatur circa ovalem orediati generis is 
gonum laterum (E FG H. &c.) cujus puncta contactuum fint 


(A. B, C, D, &c. ) in ſingulam tangentem ducantur duo perpendicula 


a duobus proximis angulis contactũs puncto utrinque jacentibus; 
i. e. ducantur AP & C 2 perpendicula 1 in tangentem E B; BR & 
DS perpendicula in tangentem FCG; & ſic deinceps : ſit etiam 
AB: BC: 3 BP, & BC": DC: CS: CR, & fic 


deinceps: tum ſumma 4B" + B C® + CD*® + D B® + &c. major 


erit quam ſumma #: poteſtatis e ſingulis z lateribus cujuſcunque 
alterius polygoni in ovali inſcripti, cujus punctum contactùs eſt 4. 
Ex. 6. liſdem lineis ductis, fit 4 Bz: B C:: Mx PBH o X B 2, & 


B OC: CD:: Xx CR: ꝓ Xx C, & ſic deinceps ; tum contentum A8? 
 * BC' x CD? x &c. majus erit quam quodcunque aliud hujuſce ge- - 
neris contentum, cujus punctum contactùs eſt A. 0 

57 Ex. 7. Iiſdem lineis ductis, invenire in quibus caſibus Fatima : 


EF" + FG" + GH” + HI" + &c, fit minima quantitas, vel 


aggregatum e ſingulis contentis E F, x FG* x G H* x &c. &c. ſit 
minima quantitas, vel quæcunque algebraica functio linearum E F, 
FG, G H, &c. fit maxima vel minima quantitas; ſupponantur omnes 


linez (H J, &c.) præter tres fucceſſivas lineas E F, FG, G H eſſe 
invariabiles, & inveniantur per vulgaria incrementorum principia 
fluxiones prædictarum quantitatum, viz. m E Fg E'F + m x FG 


FO GH N EE FOH FUN 


Agquales, & in reſultantibus æquationibus pro E F. F'G, C A ſcriban- 


EF EF GH FG DEF FG x © HF& fluxio 
datæ algebraicæ functionis; ſed hæ fluxiones nihilo evadent æquales, 
cum quantitates ipſæ fiant maximæ vel minimæ; fiant igitur nihilo 


tur 
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tur reſpective B F x ſec, comp. & GE, BF x tang, comp. GFE 
— BG x tang. comp. < FG H, B G x ſec. comp. < FG H, & reſul- 
tant æquationes deſideratz. | 
Ex. 8. Si data quantitas, quæ requiratur eſſe maxima ve minima, 
fit fluxionalis quantitas; tum ejus fluxio neceſſario involvet fluxiones 
ſuperiorum ordinum, fiat hæc fluxio nihilo æqualis, & inveniantur 
lineæ, quæ eaſdem inter ſe habent rationes, quas habent prædictæ 
fluxiones, quibus pro ſuis valoribus in reſultanti W ſubſtitu- 
tis, & quantitates oriuntur dbſideratæ. 
Fig. 57. Ex. Gr. Sit quantitas data quæcunque funRio linearum 
E F, FG, GH, &c. AB, BC, CD, &. arcuum curvæ AB, BC, C D, 


æquatione reſultanti exterminentur fluxiones e diverſis quantitatibus 
E F, PG; &c. AB, BC, &c. arcubus AB, B C, &. are1s' 4 BC, ee 
& confit exemplum: 


Cor. 1. St pro quibuſdam curve arcubus ſubſtituantur rect lines; 
quarum internus angulus haud major ſit quam duo recti, tum omnia 
præcedentia exempla ad hos caſus applicari poſſunt, e. g. Fig. A. Sit 
curva M A P, cujus axis fit AP & ejus ordinata PM, & per ex. 1. fi 
tangens E D biſecetur in duas æquales partes C E & D C in punto 
contactũs C, tum triangulum DE erit minimum, quod circumſeri- 
bit datam curvam; etiamque ducantur' lineæ CF & CG parallele 
lineis DP & E P, & erit e ee C P maximum, yon in 
data ovali inſcribi poſſit. 
Ex. 2. Sit FP" FES FCN, & erit ſumma E P- + CF" maxi» 
ma: ſit arci O MH H tum erit OF" + arc. CM® maxi- 
ma quantitas. Sit x arc. C M/ FENÆπ OX FP CES nN FP 
V arc. CM; & erit F P- x CF" arc. C M maximum hujuſce generis 
contentum: fit FE x C F m P CMN. B &erit contentum CF* 


Fibu. 
His autem caſibus curva plura forſan maxim 


:adinittat, quorens 
plura vel omnia ſint æqualia, vel unum migjus' 


quam reliqua. 
Eadem 


* 


&c. cujus inveniatur fluxio, quæ nihilo fiat æqualis, & facile ex 


. 
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Eadem mutatis mutandis dici poſſunt de variis curvarum partibus, 
f modo ad axem continuo ſint concavæ vel convexæ, & fic de ues 
lineis, &c. 
Fig. 57. Cor. 2. Si vero dentur quædam relationes: inter oredite - 


lineas EF, F G, &c. AB, BC, &c. arcus, &c. & quædam functio ex 
his requir ar eſſe maxima vel minima. E datis relationibus & e data 


functione, maxima vel minimam- eſſe ſuppoli inveniri poſſint 


#quationes quæſitæ, e. g. ſupponantur omnes lineæ vel circumſeripti 
vel inſcripti in data ovali polygoni æquales eſſe, & requiratur ut area 


vel ſumma laterum ſit maxima vel minima: tum e conditio- 
nis habenda eſt ratio; ſed de his nimis. 
3. Cum autem ad omne punctum referuntur linee, curve, &c. 


inter quas requiruntur æquationes relationem exprimentes. 


Inveniantur linearum, arearum, &c. ad ſingula puncta incrementa, 


& exinde ſæpe erui poſſint æquationes quæſitam relationem inter eas 


lineas, areas, &c. exprimentes ; e. g. ſi linea, area, &c. ad omne punc- 
tum poſſit eſſe maxima, tum earum incrementa nihilo fiunt æqualia; 
ergo lineæ, areæ, &c. np manent inter ſe Aufdes. Hujus caſus 
e! TH 5776} | 

Fig. 58. Ex. 1. Circa ovalem nullum habentem contrariæ flexuræ 
punctum, deſcribantur duo polygona (=) laterum EFG H, &e. & 
PRS, &c. & ita ut utriuſque polygoni latera ſecentur in * 
æquales partes in punctis contactuum (4, B, C, D, &c. & a, fi, y, d, 


&c. reſpective), & fi inter ea polygona ad omne curve punctum de- | 
ſcribi poteſt polygonum, ita ut ſingula polygoni latera in duas æqua- 
les partes in punctis contactuum dividi poſſint, tum ener (= F 


G H, &c. ) erit caſe polygons (7 on S, &c. N 


DEMONST RATIO. Ant 


Hzc polygona per exemplum minima ſunt, quæ a reſpectivis 


pundtis (A & a) incipiunt, & circa ovalem deſcribi poſſunt, deſcri- 


bantur etiam polygona incipientia a punctis inter A & 4 poſitis, & 
5 . EC | 


/ 
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ita ut ſint minima, quæ a reſpectivis puns incipiunt. Tum, quo- 
niam polygonum continuo eſt minimum omnium, que deſcribi.poſ- 

ſunt circa ovalem, nullum habet incrementum; & conſequenter inter 
ſe æqualia continuo manent polygona, & exinde ſequitur polygonum 
(EFGH,&c.) æquale eſſe polygono (PQRS, &c.) 
Fig. 59. Cor. 1. Deſcribatur circa ovalem prædictam triangulum 
(EFG, ) cujus latera (EF, FG, EG) reſpective dividantur in æqua- 
les partes (AE = AF, BF BG, CG = CE) in punctis contac- 
tuum (A. B, C) i. e. fit triangulum (E FG) minimum, quod circa 


ovalem deſcribi poteſt, & jungantur puncta contactuum (A,B, C); 1 5 


triangulum (ABC) erit maximum, vel maximo æquale, quod in data 
ovali inſcribi poſſit; facile enim conſtat lineam (AB) parallelam efle 
tangenti (E G), lineam (BC) parallelam tangenti (EF), & & lneam 
(AC) tangenti F G; & conſequenter triangulum (ABC) maximum 
vel maximo æquale, quod in data ovali deſcribi poteſt. Et exinde e 
lemmate primo conſtat maxima triangula in ovali hujuſce generis in- 
{cripta eſſe ad minima, quæ circumſcribi poſſint, in ratione 1 : 4. 

Pig. 60, Cor. 2. Deſcribatur circa ovalem prædictam trapezium 
(EFGH), cujus latera in æquales partes per ſucceſſiva contactuum 
puncta (4, B, C, D) dividuntur; jungantur hec contactuum puncta, 
trapezium (ABCD) exinde factum erit parallelogrammum, & ejus 
area dimidium areæ circumſcripti trapezii. Hoc coroll. ſequitur e lem. 2. 
Eig. 61. Ex. 2. In ovali ad punctum ſemper cava inſeribantur duo 
(z laterum) polygona (AB C DEF, &c. & Ne, &c.) ita ut dia- 
gonalis A C parallela fit lineæ tangent! ovalem in puncto contactus 
(B), & fic diagonales BD, CE, DF, &c. parallele ſint reſpectivis 
lineis curvam tangentibus in punctis contactuum C, D, E, &c. & ſi- 
militer ſit diagonalis « y parallela linez tangenti ovalem in puncto B; 
& lineæ G9, ye, &c. ſint parallel lineis tangentibus ovalem in punce 
tis (, J, &c.) fi inter ea puncta ad ſingulum curve punctum de- 
ſeribi poſſit hujuſmodi polygonum; tum erunt duo reinen. ABCDE, 135 
&c. ag de, &c. inter ſe . 5 
| N. 2 Hoc 
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Pm: 
Fig. 59. Cor. 1..Sit polygonum predictum trinngulom (A BC); 


circumſcribatur triangulum (EFG, cujus puncta contactùs ſunt 
(A. B, C); triangulum E FG erit maimum, n f . dafs ovalk 1 


cribi poſſit, & circumſcriptum erit ad inſcriptum :: 4: 1. 


Fig. 60. Cor. 2. Sit polygonum trapezium [AB CD); Gem | 
ſcriptum trapezium, cujus puncta contactuum fint (A, B, C, D), erit 
parallelogrammum ; & habebit ad inſcriptum (ABCD) eandem ra- 


tionem, quam habet numerus binarius ad unitatem. 
Fig. 61. Ex. 3. In ovali ſibi ſemper concava inſcribantur Fo 11 
laterum) polygona (AB CDE, &c. & & G de, &c.) ita ut lineæ A B, 


BC; CD, DE; &c. æquales angulos cum lineis ovalem tangentibus 
in punctis contactuum (B, C, D, &c.) utrinque faciant; & fic lineæ 
4 P, By; y9, de; &c. æquales angulos cum lineis tangentibus ovalem 
in punctis contactuum 8, y, d, &c. fi inter puncta A & & perpetuo 


deſcribi poſſint polygona ejuſdem generis; tum ſummæ polygonorum 


laterum erunt reſpective inter ſe æquales, i. e. AB +BC+CD + © 


DE + &c. = a8 + By +y8+ de + &c. 


Fig. 60. Cor. Sit polygonum AB CD trapezium ; ad puncta oon 
tactuum A, B, C, D ducantur tangentes EF, FG, GH, HE; circa 


trapezium E FG H deſcribi poteſt circulus, qui tranüt 5 Haaf : ” 


E, F, G, H reſpective. 
Conſtat e lemmate 4. 2. hujus capitis. 


Eig. 58. Ex. 4. Sint duo polygona (E FG H, &c. pe Rs, &c.) n late- 
rum circa ovalem prædictam deſcripta ; & ſint puncta contactuum il- 


lius polygoni CEFGH, &c.) reſpective A, B, C, D, &c. hujus (PR 8. | 


&c.) vero a, B, y, d, &c. & FA: AE:: tang. + ſec. comp. < A Ep: 
tang. + ſec. comp. < AFG; FB: BG :: tang. + ſec. comp. < BG: 
tang. + ſec, comp. BEA; & fic deinceps: & eodem modo ſecentur 
polygoni FART, &c. latera 1 in PULP contactuum , O, 75 d, &c. 


Hoc problema eädem methodo, qua Fame demonſtrari, 


& ; 


NOA IT NA PE d. „ 
& fi inter puncts A & # continuo ueſeribi pöffint polygona, qorum 


latera in prædictà ratione ſecantur; tum erit ſumma laterum £ F a 
F@ + GH Kr. BNL NN + RB + bt; F 
In genete inſtrribantur in data ovali vel ſolido vel dkeutglefibä 
ceirca ovalem vel ſolidum lifes; Are, vel ſolida; ita ut lineæ, areck vel 
ſolida, vel eorum quælibet functiones fint maxima vel finim 
inſcribi vel circumſcribi poſſunt; & mutetur punctum contacts, & 
continuo ſint lineæ, areæ, ſolida, vel eorum functiones, maxima; tum 
lineæ, areæ, ſolida vel eorum functiones erunt inter fe æqualia. 
Ex hypotheſi enim linea, areæ, ſolida, vel eorum functiones ſunt 
maxima, & conſequenter eorum incrementa niliilo ſunt æqualia, ergo 
lineæ, arc, ſolida vel eorum fanktidnan cohtings/ manent inter ie | 
zqualia. | 
Et fic deduci poſſint Cant que 0 W inclaant duni. i 
tates, que ſemper funt e ww eas etiam, yu datam inter ſe 
habeant relationem. | 
Fig. 56. Si data functio noserbm 4 B; BE, 0 D, &e. fit alge: 
braica, tum incrementum datæ fund ionis ad puncta contactuum 
A, B, C, D, &c. idem erit ac in rectilmeo polygono E FG H, &c. 
cujus puncta contactuum ſint A, B, C, D, &c. fi vero data functio ſit 
fundtio linearum AB, B C, &ec. & earum primarum fluxionum, tum 
idem erit incrementum functionis ac in curve vel curvis, quarum 
radi curvature & neunte es B, C, D. ce. eædem 1 5 & 
fic deinceps. , 
Sint du curve, quarum Aale SHuatiduis: deſignantes ratio. 
nes inter earum abſciſſas & correſpondentes ordinatas: inſcribatur 
una curva in alteri; & numerus punctorum, in quibus una curva 
tangere poteſt alteram, plerumque pendet e numero incognita- 
rum quantitatum in. datis æquationibus contentarum. Et fic de duo- 
bus ſolidis, quorum unum. inſcribitur in altero: ſi vero requiratur, ut 
curva inſcripta vel circumſcripta, vel ſolidum, &. ſit maximum, vel 


minimum, e principus 9 traditis & vulgari algebra petenda eſt 
ſolutio. 


24 


1 ' 
4. 
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4. Invenire aden inter 1. areas & ſolida e diverſis curvis 
derivata. 


Datis æquationibus relationes inter _ quaſdam W curvarum 
lineas, areas, &c. exprimentibus; inveniatur relatio inter has lineas, 
areas, &c. & lineas, areas, &c. inter quas requiruntur relationes, qui- 
bus æquationibus reductis reſultant ene, relationem quæſitam 
exprimentes. 1 n 05 
Quærenti facile occurrent it exempla. 


6. Invenire curvas, _ data nn vel datis proprietatibus 
. bantent: | | 75 

Proprietas data vi wetten unum punctum incetenniningii vel 
plura : fi vere unum _— reſpiciat punctum, tum ſemper e 
datà proprietate erui poſt curva; ſi vero plura ꝝ admittat puncta 
indeterminata, tum ex aſſumptis n—1 punctis deduci poſſit reli- 
quum, e. g. fi data proprietas curvæ hujuſmodi fit, ut ſumma linea- 
rum e duobus datis punctis ad punctum indeterminatum ducta- 
rum o fit maxima; tum facile deduci pollif curva quæſita, & 
Mew We, conica. ellipſis. Fig: 56. Si vero ſit proprietas date curve, 
ut ad omne punctum date curve ita duci poſſit triangulum vel poly- 
gonum (E FG H. &c. ) n laterum curvam circumſcribens, ut omnia 
latera (E F, FG, G H, &c.) ad puncta contactuum (A, B, C, &c.) 
biſecentur: hæc vero proprietas reſpicit plura indeterminata puncta 
(A. B, C, D, &c.) aſſumantur igitur omnia puncta (A, B, C, D, &c.) 
præter unum tanquam determinata, & ducantur line E F, FG, 
GH, &c. IE; ita ut EA AF, FB=BG, GC—=CH, HD =DI, 
ducatur linea IE, & biſecetur linea IE in duas nen es 1 n = 
D E, 24 D erit punctum in curva queſita. . 


Si vero plures (n) dentur proprietates independentes, & unt n . 
verlh puncta indeterminata, tum aſſumi poſſint ad libitum a n- 1 
puncta, 1 1. C. fi dentur m independentes æquationes 7 incognitas lineas 
&c. involventes, tum ſeribi poſſint pro n — n — 1 incognitis lineis] 

Kc. ad libitum nn. aliæ _ Srl. OT 
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| Proprietates zudem nove eee, conicarum. Wb 
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Fig 4. Sit ellipfis AP BAC RD 8 E 7 Ne. deſeribiituy es 
eam duo polygona (abc def, &c. pqritw, &c.) eundem laterum nu- 
merum habentia, & quorum latera ad reſpectiva contactuum puncta 
(AP BACRD Ss, c.) in duas æquales partes dividuntur, i. e. 
a A= Ab, B = = Bo, C. = Cd, &c. 5 P = P 9,q4Y=: r. RS 
R 5, &c. & erit ſumma quadratorum ex ſingulis unius polygoni late- 
ribus æqualis ſummæ quadratorum ex ſingulis alterius polygni lateri- 
bus; 1. e. ab* + 3 2 n + ef ugh bg + &c. P Þ rg 

152 ＋ S +t v* + &. © 

Cor. . Ducantur linex A B, BC, C P, DE, E F &. P. JM, 
RS, ST, TV, &c. & erit A B* + BC ann . 0 e 
FN ＋ RS. ＋ 2. K. 1, . 


E 1 


THE OR. il 5 


liſdem poſitis, ſit O centrum ellipſeos, & ducahtur ines 04, oP, 
0 B, O2, OC, OR, O D, 08, ccc. & erit o 4. . 0 O + 
OD* + &c. OP. ＋ ON OR OS + &. 2 tb 
Cor. Ducantur etiam line Os, Op, O b, O5, Oc, Or, 0 4 5 | 
Kc. &eritO#+O0#+ Oe + &c.'= Op. + Of +0 +0 
hs nn 


Hæc etiam vera ſunt de polygonis inter r conjugatas hypetbolas 
eodem Ewe deſeriptis. n 


TH E OR. XVIII. 


Pig. B. Sit conica ſectio MP2RSTM, &c. cujus at ſit 
AL, & ejus ordinatæ ML ; fit Mp = Mu, & conſequenter Lp = Lv. 


Ducantur lineæ 5 75 qr, rs, sf, tv, &c. que reſpective tangant 
conicam ſectionem in punctis P, Q, R, S, T, &c. & erit contentum 


en * R S Tux Ke. vel 
oa 


* n a — —— - 
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quod idem eſt, e omnium hujus generis rationum (P 5: Pq, 
Ws Lr, Rr: Rs, Sl: St, &c.) erit nihilo æqualis. 

Fig. C. Cor. 1. Sit ellipſis P 2 SV, &c. circa eam deſcribatur 
quodcunque polygonum (p qrs tut. &c.) cujus latera reſpective tan- 
gant ellipſim in punctis B, Q, R, S, J, J, &c. & erit contentum. P p x 
R9qxrRx58 x xf Tiv Yox &c. = Pax Nr ROM St x Tu x Vie x &c. 

Cor. 2. Ducantur linz . , NR, RS, $:T, &c. & pro ſinubus 
angulorum 1 Pp, PH He r, QR, S RE S &c. ſcribantur 
reſpective a, p, B, 9, c, r, d, s, &c. & erit a hic d. &c. = pq. 555 &c. 

Et ic de palygonis © Circa 0 e u u 111 
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Eg. D. Sit ellipſis PA 2 RCS D TB VE. de-. circa eam . 
Feribatitar duo polygona 4 bc d ef, &c. þ qr 5 tu, &c. eundem late- 
rum numerum habentia ; eorum latera 4 b, bc, c d, de, e 7 &c. pg. r. 
15, ft, t v, &c. reſpective tangant ellipſim in punctis A, B, C, D, E, F. 
&c. I. E R. 8, Z. E bc. lit a 4: wr ß «ß‚«“ s, 
72: V. & C: Cdi: v R: Rs & Br D . fr, & lie dein. 
ceps. Et. area polygoni 4 b. 64, 2 Kc. æqualis erit area polygank 
st v, Ne. 

Fig. E. Cor, 1. Duo eee (a 1 cd & p4qrs) circa FA 
ellipſoos conjugatas diamstros. (AC & BD, PR & S) deſcriptay ; 
erunt inter ſe æqualia. 

In hoc caſu enim a A 4 bB'= Bc, c. 9 | E 3 
& pP Pg, 2 Nr, R= R, 48 = Sp; & conſequenter a4 : 


Ab:: pP: Pa,&bB: Ber: 2: Lr, & fic deinceps, ergo per 
theorema hæc duo parallelogramma erunt inter ſe æqualia, quæ eſt 


notilima, ellipſeos proprietas. . 
Fig. D. Cor. 2. Ducantur lines AB, BC, CD, "— & Pg; 2R, 
R 5, Ke & erit polygonum, inſcriptum . AB CD, &c, æquale polygon 


PRS, &. 


Cor. z. Sit 6.4 = : Ab, bB = ne 4D = De, xe 24 


4 


PROPRIETATES. 5 
P Pg, = V. R= RVS = Sr, &e. tum ea polygo- 
na erunt minima, quæ circa datam ellipſim deſcribi poſſint, & quæ 
eundem habent numerum laterum, & quorum. puncta contactuum 


ſint reſpective A & P: & conſtat hæc polygona eſſe inter ſe æqualia. 


Cor. 4. Sint a4 = Ab, bBB= Bc, cC = Cd, &c. ſicut in præce- 55 


dente corollario: ducantur lineæ AB, BC, CD, D E, &c. & polygo- 
num AB CD E, &c. (n laterum) majus erit quam quodvis aliud 
inſcriptum polygonum (n) laterum, cujus punctum contactũs fit A: 
ducantur etiam lineæ AC, B D, C E, DF, &c. & erit linea AC paral. 

lela linea tangenti ellipſim in puncto B, linea B D parallela lineæ 
2am tangenti in puncto C, linea CE Pa lineæ tangenti in Rn D, 
& {ic deinceps. 
- Cor. 5. Sint AB CD, &c. PRS, &c. 2 colremis x laterum'; 
EX ſint maxima, quæ deſcribi poſſint e reſpectivis punctis A & P in- 


cipientia; tum polygonum ABCD, Ke. erit * polygono PR 
RS, &c. 


. Cor. 6. Minimum polygonum n J LAY quod circa ellipſim de- 
e ſcribi poſlit, erit ad maximum -Polygonum, quod 'in prædicta pn 
2 


inſcribi poſlit :: 1: : coſ. arc. — , Et fic _ polygonis inter con) uga- 


tas hyperbolas e 


THE OR. XX. 


Fig. FE. In data ellipſi inſcribantur duo (n) laterum dias 
abcde, &c. &pqrst, &c. ad puncta reſpectiva a, ö, c, d, e, &c. 
p, 9, T, 5, I, &c. ducantur tangentes A B, BC, C D, DE, &c. & Pg, 
2R, RS, ST, &c. & ſint <abB=<cbC, <beC=<dcD, 
£4cdD=LedE, &c. & Lpq2=4rgR, 4qrR=L5rs, rs 
= J, & ſic deinceps. Bt erit ſumma laterum 4 + b * d * 
de + &c. =pq 7 +,75 + 5t + Kc. 

Fig. G. Cor. Ducatur in ellipſi polygonum 45 c de, &c. (n) late 
rum methodo ſupra tradita ; inſcribatur etiam aliud polygonum 
„„ O VV a 
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45 In, &c. (n) laterum quovis alio modo, cujus unus trip poni- 


tur ad punftum (a), & fumma ab +bc+cd + de + &c. major 
“““ 


HE OR. XXI. 


Fig. F. Deſcribantur circa datam ellipſim duo ) laterum poly- 
gona 4B CD E, &c. & PRS J, &c. quorum puncta contactuum 
reſpective ſunt a, B, e, d, e, &c. & p, 9. r. 5, t, &c. Et ſint tang. + ſec. 
comp. 4 4 Bb: tang. + ſec. comp. C c Ch :: b C: B B; & tang. + Tec. 
comp. c C6: tang. + ſec. comp. 4. cD4d::cD: cC; & tang. + ſec. 
comp. Ce D d: tang, ++ ſec. comp. Le E d: Ed: d D, &c. Et ſic 
tang. + Tec. comp. <p 29 : tang, -+ ſec. comp. C 2 Rr: : 9 R. 92, 
& tang. + ſec. comp. £q Rr: tang. -+ ſec; comp. Sr: : Sri r R, 


& tang. + ſec. comp. £ 587: tang, ++ ſec. comp. 4 T6: Te: 58; 
& {ic deinceps. 
Et erit ſumma literam-B + BC+CD + DE + Kc. = = PQ 
+2Q2R+RS+ST-+ &. 
Fig. H. Cor. Deſcribatur circa ellipſim * (5 laterum : 
ABCDE, &c. methodo, quz prius data fuit; deſcribatur etiam 


circa ellipſim aliud polygonum G HKL M. &e. () laterum quavis 


alia methodo, cujus unum punctum contactũs ( eſt 8 con- 
tactũùs polygoni AB CD E, &c. 


Et ſumma AB ＋BC＋ CDT DEAN &c. minor erit quam 
ſumma G Hr HK ＋KL TLM &c. 


Conſimiles Proprietates affirmari MIO! de polygonis c circa hyper- ; 
bolas deſcriptis. „ 


THEOR. XXII. 


Fig. I. Matter conica ſectio circa diametrum ejus (4 L), & ſit 
MA M., &c. ſolidum exinde generatum; ſint 5 9, 9r. 1, ft, tv, vw, 


wp, &c. hnez, > 1 ſolidum in * . 2 R. 


9 


3 f 


2 — * * * * 
8 * * A * * 
i ä 21 
2 "* 8 1 = * 
pon 
8 * 
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8, J. V, M, &c. & erit contegt g Þ NAA TRAA. 
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THEOR. XXIII. 


Fig. K. Sit ellipſis APBACR. &c. rotetur circa Had ejus 
BD; & circa conjugatas diametros (AC & B D, PR & AS) deſeri- 
bantur elliptici cylindri (pg rs&abca) folidum generatum circum- 
ſcribentes; & erunt hi duo cylindri inter ſe zquales. 

Cor. Et fic de quibuſcunque duobus ſolidis circa prædicta gene- 
rata ſolida deſcriptis, quorum latera (rectilinea) continuo eidem ra- 


tione ad puncta contactuum Arent; erunt enim hac duo oa 
inter ſe æqualia. 


Et ſimiliter ſolida in 8 generatis folidis e panel contac- 5 


tuum prædictorum cir cumſcri ptorum ſolidorum deſeripts, 0 erunt 


inter ſe æqualia. 


Eadem etiam affirmari poſſi int de folidis inter ſolida e rotatione 
conjugatarum hyperbolarum circa axes ſuos, &c. generata ſimiliter 


inſcriptis. 


THEOR. XX1V. 


Fig. L. $i in predict ſpheroide inſcribantur coni 14 BC & D Z F, 
qui ſint maximi eorum, qui eaſdem habent vertices (A& D) reſpeCtivez 
erunt hi duo coni inter ſe æquales: & fi duo etiam inſcribantur cylin- 
dri (A B DE & G HIV, qui maximi ſint eorum, qui unum punc- 
tum contactũs A & G idem ape habent ; tum hi duo eylindri 

erunt inter ſe æquales. 

Si etiam deſcribantur circa ſpheroidem duo coni iE FG & ABC, 
qui ſint minimi eorum, qui unum punctum contactũs (X & L) idem 
reſpective habent, tum hi duo coni circumſcripti erunt inter ſe æqua- 


les. Et. fic circumſcribantur duo cylindri A BCD & E FG H. qui 


ſint minimi circumſcriptorum, qui unum punctum contactus (X & L) 


idem reſpective habent, tum hi duo cireumaſeript cylindri erunt inter 
ſc æquales. 


V] 
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Per cylindros & conos haud eos ſolum intelligo, qui habent circu- 
los pro ſuis baſibus, ſed etiam ellipſes. 

Eadem etiam vera ſunt de inſcriptis & circumſcriptis polygonis, 
quæ maxima vel minima ſunt ; omnia hzc theoremata etiam mutatis 
mutandis de talibus figuris vel eirca conicas hyperbolas deſcriptis, vel 
in iifdem inſcriptis, affirmari poſſunt. 

Et conſimiles propoſitiones de ſuperficiebus figurarum inſcriptarum 
& circumſcriptarum deduct poſſint. | 


THEOR: „ 


;Omnia parallelogramma circa-circulum deſcripta ſunt chombi, & 
. 3 parallelogrammi duz diametri ſeſe in circuli centro 
& ad rectos angulos interſecant, & conſequenter duæ diagonales | 
parallelogrammi circa ellipſim deſeripti erunt inter ſe 
diametri. | 


PROB. XXIX. 


"8 56 29. Inſcribere in dati ellipſi (E FG parallelogrammum. 
dato parallelogrammo (ABCD) ſimile. 7” 
Inveniantur datz ellipſeos duz conjugate diametri (E F, GH), 
quæ angulum inter ſe æqualem parallelogrammi angulo (ABC) faci- 
unt. Sit C centrum & in linea (E F) capiatur CP= AB; per punc- 
tum P ducatur linea P Q,=.B C & parallela diametro HG; jungatur 
linea C ſecans curvam in s, & per s ducatur linea sf parallela dia- 
metro HG; & erit parallelogrammi quæſiti latus; ducantur lineæ s m 
& tn parallele diametro EF, 5 erunt duo reliqua parallelogrammi. 
latera. 
Cor. 1. Si data ellipſis duas non habet conjugatas diametros angu- 
lum inter ſe dato parallelogrammi angulo (4 BC) æqualem facientes, 
tum haud recipiet ſolutionem problema. N 
Cor. 2. Hine conſtat methodus dueendi duas lineas per centrum 


datæ conicæ ſectionis datam inter ſe habentes relationem, & datum 
N ſecum facientes. | . 


PROB. 


PROPRIETATES my. 


PROB. XXX. 


Fig. 30. beben in data ellipſi (E FG H) trapezium, ann erit . 


fimile dato trapezio (A B CD). 


Ducantur duæ dati trapezii diagonales A _ & B D, Go ſecantes i in 
puncto (u), & ſint » A pages quam Cn, & quam D. Per præ- 


cedens problema du duæ lineæ . 5 per ellipſeos cen- 
0e ) inter ſe habentes angulo (A u B), quem 


trum C, angulum ( 
inter ſe faciunt diagonales-. AC & B D, æqualem; & ita ut Ea: 


RS © An x. Bn, n D. WP TV 


Pucantur AP K 2 conjugatæ "Gametroram EM & RS; ſint 


etiam 2 CP: Pp:: AC: C, & 2 CT: Tt:: BD: :1nD; & ſuper CL 
& Cp tanquam ſemiconjugatas diametros deſcribatur ellipſis L pPL, 
& ſuper ſemiconjugatas diametros (R C & Ct) deſcribatur ellipſis 


Rr & R; & interſecent he duz ellipſes ſeſe in puncto h, per h; ducan- 


tur duæ linez h  b & þ c d reſpective parallelz lineis Hogs 22 & 
erunt quæſiti p. A i diagonales. 


Angulus enim, quem inter ſe faciunt linez hab & Be d, =qualis 5 


eſt angulo (An B), & diagonalium ſegmenta ah, hb, ch, hd erunt 


| inter fe I. in ratione linearum ace mG Any x 1 85 5. 


Pd 


PROB: XXXI. 


Fig. 31. Circa datam ellipſim (EF GE) parallelogrammum 46. | 


| ent quod parallelogrammo (ABCD) erit ſimile, 
Ducantur duæ dati parallelogrammi diametri (AC & B D) ſeſe 
interſecantes in centro (M, & ad datum angulum AN B. Ellipſeos 
inveniantur duz conjugate diametri (EF & GH), que faciant angu- 
lum inter ſe æqualem dato angulo AN; & hæ conjugate diametri 
(E E, G H) juxta theor. 29. erunt diametri parallelogrammi quæſiti. 


Scribantur pro ſemiconjugatis datz ellipſeos diametris (E F, G H) 
n . c; & pro dati Os ſemidiametris (AN, NB) 


reſpeRive. 


. & diametros EF & GH in punctis 


110 CURVARUM, 
MO: r&s; aſſumatur abſciſſa CX (FB per K du- 


| VII +72 2 

catur ejus Un 00 k L; per alipſeos punctu 4 dycatur linea M N 
ſecans 3 & NN 
erit latus parallelogrammi gu ADE quo dato facile etiam deduci poſ- 
ſint reliqua latera. #5 facet file f, ea 20 2 Cale ct e. 

Cor. Si nullæ ſint datæ 2 — diametri, quæ angulum 
inter ſe faciunt æqualem angulo, quem inter ſe habent dati paral- 
lelogrammi diametri, tum haud circumſcribi 2 parallelogram- 
mum dato r r ee ſimile. 


THE OR. XXVI. 


Fig. 25. Sit circulus ABDEFG, &c. P, cujus centrum et C& 
radius unitas; ſint etiam arcus AB, B D, DE, E F, &c. inter ſe 
æquales, pro chorda circuli (PB) ſeribatur p, & aſſumatur quadratica 

e rquatio x — px 1 o; ſupponantur duæ hujuſce æquationis 

radices « & G, tum erunt repettUyes chordæ PBS A +Þ, P D = = 
EF . + 8˙75 PF ＋ 875 & ſic deinceps. - 


DEMONSTRATIO. | bs 
Sit BP =P, tum e vulgari trigonometrià ſequitur PD = 
a—2=6, PB=pb—a=c, PF = pc - d, & ſic dein- 
ceps. Sit quadratica æquatio x*— px + 1 =0, tum per vulgarem 
algebram cognitum eſt « ++ 8 =p=a=BP, * ＋E =pa—2 = 
PD, . = WORE + 8 = == PF. & ſic 


| deinceps. 

Cor. 1. Sit arcus AG = =7* 4B, & chorda BP =, ſit etiam 
quadratica æquatio ( — px + 1=0,) cujus radices ſint a & ; tum 
chorda (PG = & + ) erit per prob. prim. noſtr. medit. bag 


T- +1 „e, * + nx — 


| . ee. Fo. 


— 


Cor. 


PROPRIETATES trx 

Cor. 2. Duæ radices & g quadratics equationis px +21 
= 0, ſunt reſpective 7; bb 6. — „„ Arab 1, & con- 
ſequenter P TV FIT 7 —1 +3p—VvV5 ==" Gals do 
1— 4 


ee = = POE, 


; 3 Hine reduci poteſt i in e r ae <jus diviſores. quantitas : 


I 
(a = an" +1). Sit quadratica e — 71 = e. 


cujus radices erunt t reſpective T & = & aſſumantur duo arcus 4B & | 


AG, quorum 4 G fit »x AB; it etiam chorda P'G = a, PB = 5 


+7 
—— & radius unitas; tum crit per theorema PG = a= 7" + = E 


8 conſequenter æ· "—a7 o, data chordà (a), invenitur arcus 


PG, & ejus ſupplementum AG; & exinde arcus AB = E vel 


0 o 6 609 . 5 

2 3 2 1 e vel 3 0x3 7 18840 
Ec. dato igitur arcu A B inveniatur cjus ae chorda PB, pro 
qua ſcribatur 2 & erit BE” = B, qua æquatione redusta reſultat = 


quadraticus diviſor (a- nels + 1) queſitus. 
Eodem fere modo inveniri poſſint diviſores quantitatum * ＋ 1 
vel * - 1 inveniantur enim 2 ee præcedentem diviſores 
quantitatum a + 2 7" +1 vel — 22 ＋ Mvibus cognitis con- 
ſtant diviſores quæſiti. | 
| Quantitas etiam * — an + I, yore * major fit quam 2, facile 
trans formari potelt 1 in quantitates præcedentium formularum. : 
Hinc etiam inveniri poſſint — quantitatum * — 4 4 
9 — 1 vel * — a ＋ E - 9 +1: facile enim transfor- 
mari poſſint hæ æquationes per methodos in vulgari algebra notas 
in quantitates præcedentium formularum. 


Et 


bs: _ CURVARUM 
Et fic transformari poſſint * n in zquationes * 
cedentium formularum. 


Cor. 4. Sit r radius, & a cujuſlibet arcus 0 1805 — - A) hands: & 


A 6 4 X 26 . 
chordæ fupplementorum arcuum 7 — 1 6 . 4. 4 8 2 4 


7 | n 
6 x 360% +4 98 
— 7 — „Kc. erunt kate #quationis * — 2 2 + „ * 


— 
2e. . | | 
Fig. 25. Cor. 5. 1. Sit x impar numerus, & dividatur dre peri- 
pheria in æquales partes (A B, B D, DE, E F, F G, &c.) aſſuma- 
tur quodcunque punctum P in peripherià circuli, & ducantur chordæ 
PA. PB, PD, PE, &c. & erunt hz chordæ (fi modo negative & 
affirmative alternatim aſſumantur) radices æquationis - N 


e „ e er-, ubi o ſit 


chorda arcs 1 K PA — n= 1—1 * 180. 


2. Sit » par numerus, & dividatur cireul peripheria in * æquales 
partes (AB, B D, DE, &c.) aſſumatur quodcunque 1 P in 


- 


| peripheria circuli, & ducantur chordæ PA, P B, PD, PE, &c. & 


erunt hæ chordæ, & affirmative & negative aſſumptæ, radices æqua- 


_ * — c. = ar”, ubi a ſit 


| chorda arcüis n x PA—n—1x 180, 
Cor. 6. Sit m impar numerus, & minor quam n: & ſumma n po- 
teſtatum e ſingulis his chordis erit nihilo æqualis. 

Cor. 7. _ minor quam ;: & ſumma 2m poteſtatum e ſingulis L 


— 2 — 
i K. 2 * x2" x mx Nie. Facile conſtant 


1 : | 2— 
tionis * — 175 x A* 


chordis, . 


C 
hæc duo corollaria e problemate primo noſtrarum medit®, algebr. 
Cor. 8. n quadratum chordæ per diametrum (27) diviſum, 

=quale 
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=quale eſt ejus verſo ſinui: ſumma m poteſtatis e ſingulis verſis ſi- 


nubus Odom Sho oath LAS hd 2 LEP 5 — - * 1 . 
Fig. . Sit curva ellipſs AB PE, eb cujus xquatio ad abſciſſam 
axi pertinentem, & ejus correſpondentes ordinatas fit y=p ι = 


dividatur ellipfis in (u) æquales areas A CB, BCD, DCE &c. & du- 
cantur lineæ AB, AD, AE, &c. e ſubſtitutione facile deduci poſſit 
ſumma quadratorum, Ke. ©  fingulis chordis AB, 4 D, AE, &c. oy 
de his nimis. TEN | | 


f 


1 d Thee "CSS 


e one TY XXXU. 


Fig. 26 K 0.1. Sit n impar numerus, & dividatur peripheria eirculi 
in æquales partes (AB, BD, DE, EF, FG, GH, &c.) & a quolibet 
puncto P, quod haud ponitur in uf peripheria, ducantur lineæ 
PA, PB, PD, PE, &c. invenire =quationem, cujus radices ſint PA. 
PB, PD, PE, &. EE 
A centro C ducatur links or. & producatur uſque donec ſecat pe- 

Eyhestan in puncto 2; ducantur lines 2.4, 2B, WD, QE, &c. pro 
Uneis PA, PB, PD, PE, &e, ſcribatur reſpectiye (z); & pro lineis 
24, 2B, 2D, PE, &c. x e (x); pro radio unitas; & pro linea 
2 + 242 — 0 — 3 

| bb 
ſuo valore in | zquatione * + 2. — _ 3 —— Wr = | 


* Kee. = A (ubi 4 fit chorda arciis 2 x24 — — 1 1 1805) 


CP (a): tum \ ſequitur a x ; qua quantitate pro 


4 


: fubſtituth; reſultat =quatio 2. —1 X a * ＋ 1 I — * . — 3 + I 


"AY 


# 4 
. % „ bas % 194090 4 


I's. 71 — 20 2 — Kc. — 4 A 0, cujus 
ultimus terminus eſt * ＋. . — 2 x 4 + I; hic vero 8 ter- 
minus æqualis eſt contento PA PB* x PD* PE & c. 8 a 
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Fig. 8. Cor. Sit chorda A = o; erit 4 PR SPA x PB: 
x PD. x PE. x &c. unde . 1 = —= PAx PBX PD x PE x &c. lit 
A = 2, diameter circuli z erit 42 ＋ 28 + 1= PA* x PR- Xx PD* * 
PE* x &c. unde a" +1 = PAx PB x PD x PE: & conſequenter; ſi 
circuli circumferentia, cujus centrum fit C, dividatur in totidem 
æquales partes Ap, p B, Bg, 4 D, Dr, r E, 3 E, s F, &c. quot ſint 
unitates in 22; & ab omnibus diviſionum punctis ad punctum quod- 
vis P in radio CA, ſi opus ſit, produtto ſitum, ducantur rectæ PA, 
Bp, PB, Pg, PD, Pr, &c. deinde polito CA= 1, CP conten- 
tum ſub omnibus lineis PA, PB, PD, &c. ſumptis a diviſfionum 
punctis per integrum circuitum, adæquabit 1— 4 vel a” — 1, prout 
P fuerit intra vel extra circulum; & contentum ſub reliquis Pp- * FY 
x Pr x Ps x &c. in locis reliquis alternis' adæquabit 1 * n 
Idem etiam verum eſt, fi n fit par numerus. 


Fig. 26. 2. Eodem modo, quo Prius, dividatur peripheria circuli 1 in 


— — quales partes, & ducantur lineæ PA, PB, PD, PE, Kc. 24, 


2B, W, , &c. invenire æquationem, cujus radices ſint PA, PB, 
PD, &c. Pro lineis PA, PB, &c. ſcribatur (2); pro lineis 2.4, 9B, 
&c, ſcribatur (x) ; pro radio. unitas & pro linea (CP) a; erit * = 
nf pf + 11 — 1 | OY 
t qua quantitate pro ſuo valore in =quatione * — 


n bs &c. = A (abi 4 ſit chorda arcũs 1 * 24 —— 1 * 1809) | 


32 erent 


- afF1 


+ 12% 3 dl c. 1 1 421. cujus ultimus ter- 


72 


17531 4 


minus = + 1 — Aa! : qualis eſt contento PA * 125 * PD * PE 1 


ſubſtitutä; reſultat =quatio — 120 Ly nx 


— 


—— 
— 


3 


&c. * — PA * — PB * — e. Erit + PET +7 TE ” fit par numerus; 
> ſin aliter —＋ 1 | 5 5 F 2 . 5 00 5 
Gor, 


' 


PROPRIBTATES. -- 


Cor. Dividatur circuli peripheria 3 in n æquales partes AB, BD, DE, 
EF, &c. & fit Avel=2 vel = — 2; ultimus terminus erit vel a — 2 a? 
== = PA*x PDY x PF x &c. vel a + 24%! + 1 = PB* x PE. 


PG? x &c. & exinde a! —1== PA x PD « PF, Ke. & at et ts N 


PB * PE * &c, fit A. o, & fit ultimus terminus = = +1, in hoc 
5 180% 


caſu erit arcus 24 = n- I X- : & ſic dividatur, fig 0. cirenitiſss 


rentia circuli i in 27 zquales partes 45 pB, Bg, 9D, Dr, &c. & fit P' 
punctum in radio CA, fi opus fit producto, ſitum; erit Pp x Pg x 
Pr x Ps x &c. = 4⁵ F 15 & PA x PBxPD x PE x &c. = 1 — vel 
4.— 1. 


Hic forſan haud indignum eſt obſervatu, quod chorda arcus 74 


3609 ＋ m, ubi m ſit affirmativa quantitas & minor quam 3609 & J. 
vel fit par numerus vel o, erit affirmativa; ſin vero / fit impar nu- 
merus, tum Prædicta chorda erit negativa quantitas: e contra ſit 
negativa quantitas & minor quam 3600, tum chorda arcũs / x 360 
— m crit affirmativa, fi / fit impar; fin / fit par numerus vel o, 
tum erit negativa quantitas: etiamque in omnibus prioribus ſubſti- 
tutionibus ſemper animadvertendum eſt; cum ſinus, coſinus, ſecans, 
tangens, ceteræque quantitates evadant negativæ vel affirmativæ; tum 
ex uno caſu generaliter invento reliqui facile inveſtigari poſſint. 


1 HE OR. XXVII. 


Fig. . 1. Sit ABCD trapezium circa conicam | ſetionem deſcrip» 
tum, cujus duo latera AB & C ſint inter ſe parallela, & cujus 
puncta contactuum cum conica ſectione ſint reſpective a, G, 1. d: tum 
erunt à A: C:: B: D:: AB.: CD. 

2. Iiſdem poſitis; & literis c, d & 7 reſpective pro lineis CD, AB & 
ſemidiametro conicæ ſectionis lineis AB & CD , ſeriptis; 
2 erit: 


3 
* 


n — 
283 Ie 


* 1 1 e — r ee yo ng a+ 3 PIE ue 
VERO —— , * 2 
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4c. 5 | „ 7 4 
4 — 4c e ee Phe 24 41*c 
A —— ' » — As. — — ' — g of 
a ==<+1 | . * Ba 2 \/ — * 


Fig. . 3. Rectæ a, Is & 83 tangant ſeQtionem m punctis a, d & 8; 


N 


producantur lineæ aa & 6, uſque donec ſeſe interfecant in puncto 


8B; tum erit contentum aa x #6 x BS aN BK AB: vel magis ge- 
neraliter: (fig. 2.) 3 n) rectæ AB, BC, CD, DE, &c. conicam 


ſectionem in punctis A, a, B, & c. E; producantur prima (AB) & 


ultima linea (ED), uſque donec ſeſe interſecant in puncto P; tum 
erit contentum. AB x aCxÞD x &c. * EP = =APxaBxBCxKC. * 

BE: 
| Fig. o. Sit polygonum ABC DE &c. (n) laterum, cujus puncta 
diviſionum ſint reſpective *, , y, J, &c.; producantur ſingula latera, 


uſque donec ſeſe invicem interſecant; fi ita dividantur he (u) lineæ 


in punctis diviſionum, ut (u) evadant diverſæ zqualitates a ſe invi- 


f cem independentes duorum contentorum ejuſdem generis ac eorum 
in præcedente caſu vel theor. 18. traditorum; tum erunt omnia duo 


contenta ejuſdem en inter ſe æqualia. 


-T H E O R. XXVIII. 


Fig. v. 1. Sit / vertex conicæ parabolz; ducantur linez 7 P ejus 


axis, Pe go perpendicularis ad axem VP; à x, bby & ce axi Vp pa- 


rallelæ; ak & Vr 57 perpendiculari P go W & ac; deſignyntur 


lineæ Pr, no & eo per literas a, b & c; parabolæ latus e per 


n nb tum "= bene notam paraboles proprietatem erunt * 


a+b+c 


or, —— F ME * 2 * ce ; ex ſimilibus clan cal & | 


ham 


PROPRIBTATES uy. 


; bam erit ak (b + &) : hem = et — ar EIS 5 ” i: an (b 
: b e ſed bn + ar — e 5 * b+ : 

2 2 = bx „ be 

> — = —= bb; & exinde area trian li abc = 
| ds 5 OS 
_TpXooxme 7 


Cor. 1. Hine erit area trianguli abe in data parabola inſeript in 
ratione content! vg * go *. 


— 


Cor. 2. Sit & = N * tum ee, eſt aream inter lineam 


ac & arcum abc contentam = . x aream trianguli abc; ergo erit 


| area trianguli abc ad aream prædictam inter arcum abc & * ac 

tent F. De legit 
contentam : :  g- a ae BT 8 1 . 
2̃. Fig. a. In data paraboli conici generis abc de &c. inſeribatur 
n laterum polygonum abcde &c. a; ducantur linez aa, bP, cy, dd, 
&c. parabolæ ax: reſpective parallelæ; & linea a g y# &c. ad axem 
prædictum perpendicularis; tum erit area polygoni inſcripti in eàdem 
ratione, quam habet aggregatum a x GY XA T Aαν Xx ad 9 
dx dx a N , Kc. ; 

Ductis enim lineis ac, ad, ae, af, &c.; erunt per præcedentem ca- 
ſum areæ triangulorum abc, ac d, a de, ae, &c. contentis reſpectivis 
eRxBy * N, & 4 * Xx dx Ad, 4 Xx dx at; . x Cx a G &c. propor- 

tionales; & conſequenter area polygoni abc def &c, a, i. e. aggrega- 
tum ſingulorum triangulorum abc + acd + ade + aef + &c. erit 
in eadem ratione, quam habet aggregatum a x Þy * ay + aN 
* aN ad x de x A aN ag + &c. ſingulorum contentorum 
prædictorum. 


” Er. 


— 
6 * — — 
2 - 8 


| 
| 


a — . Do cs — 
— 


e G RVARUM 


Cor. 1. Hide s area polygoni inſcripti abcdef &c. a erit ad aream 
inter arcum parabolæ abc def &c. & rectas lineas ab, be, cd, de, of, 
&c, contentam :: a ſ G Ta N n e Je as + in 

3 3 3 : 
* K * + &c. : ; LEY — Ld] 


3 
Cor. 2. Sint af) = fy = 75 == Je = 67 = Kc. & numerus diviſio- 


num 4 f, By, 1d. de, 4, &c. fit (u); tum erit area polygoni inſeripti 


a be deff &c. a, ad aream inter curvam abcde &c. F & rectam af 
contentam :: 22 — 1: 22. 


© $1 vero mutetur angulus, quem baker linea 26 70 &c. ad axem; 


exdem inter ſe manebunt rationes linearum «Þ, G, yd, Je, &c. 
Cor. Hinc conſtat theorema arithmeticum; ſint a, 6, c, d, e, &c. 


h, k, l. n, n quæcunque quantitates ; tum erit axbxa+b+a+6b 


xcxa+b+c+a+bÞexdxa+b+e+d4+a+b+c+4 


xe x a+b+c+d+e + &c. . . . +Sabo+>c+d4+&.+bþ x 
2E * a+b+c+d+8&.+b+kt+a+b+c+d+ Kc. + þ + k 


xIxa+b+5+d+&. +b+t+1l+2a a + 3 +c+dJ+ Ke. + 
EFE+1*xmxa+b++d+ &. +b+i+I+m+ a+b+ 


* *% 
——»» noe re SE oo —— — 
* 


n 


F ＋ Kc. +h+t+FI+mxnxa+b+c+d+&+Fh+t 
+l+m+n=n n TAI ITL ITA 
xk x ALT LTT ITI b ATT ITI 


Kc. TI +k+ &c. + +exdxn+m+l+k+&c. + 


e+d +n+m+l+k+ &c. +e+dxcxn+m+l+k+8&. 


+e+d+c +n+m+l+k+&c. Te ITC IX u! 
TCC | 
+Fxaxn+m+1+k+8&.+e+d+c+b+4. | 


Hoc ſequitur e ſcribendo literas a, 6, c, d, &c. pro lineis «Pp, By, 


yo, Je, &c. in præcedentibus theorematibus. 


Pig. v. 3. Sit æquatio relationem exprimens inter abſciſſam V. » & 


155 ejus eee ordinatam ra=y=px", & conſequenter 27 = 


* 


i 


PROPRIETATES. 119 
par; 2 te p Vr cee. pro lintis 75 . ge 
XVr = Pn ſeribantur reſpective « a, b & xz exit area trianguli abc in 


data curva e in eãdem ratione, quam habet contentum @ 5 


2 7 regs 3 
xab xn 8 3 5 ; * x20+b +: 7”. » 


5 — 0 1 * 


2 8 — 
7 * 


1 7—1 1 — 2 "I * — 
xi x 55 555 N 4 
= is hgh o 


* at. At. Fo ** 


© IE — * 8 * * F % 


FEST ETD | 
Ex hinc erui poſſit expreſſio pro detegendA a area e in data 


curva inſcripti : : data generali expreſſione pro quolibet triangulo 1 in 


f N — . 0 Wane wr 


7 


data curva inſcripto, ex additione conſtat expreſſio pro area polygon 


in data curva inſeripti ; ; polygonum enim in triangula facile dividi 


poteſt. | 
Principiis i in precedente . arithmetico traditis, ad bane 


z 


cafum applicatis; exinde deduct poſſint N conſimilia theoremata 


. arithmetica. 


THEOR. XXIX. 


Fig. M. Sit hyperbola MAn, cujus aſymptoti TR 20 & Ch, axis . 


vero AM, & «us vertices M & A, & linea mn ordinata ad axem, & 


ſit v quodlibet datum punctum in ordinatà mz contentum: a dato 


puncto (v) ducantur (ſi modo poſſibile ſit) quatuor linea perpendicu- 


[Bow in oppofitas hyperbolas in punctis e, f, g, h: ex his punctis du- 


cantut lineæ eu, JS, gy, b ordinatæ ad axem. Ducantur etiam a 


dato puncto (v) duo perpendicula {v H & vT) ad aſymptotos: e 
punctis H & I ducantur lineæ Hr & Ts perpendiculares ad axem 
datæ hyperbolæ: erit ſumma vel differentia linearum (ea, FB, g3, bo), 


prout ex ee vel oppoſitis axis partibus incidant, viz. e@== fÞ == 


gy =bd==2x Hr — 7 5: & eodem modo ſumma vel differentia 


linearum 


120 CUR VAR UM 
linearum (Aa, Ag, Ay, As. ) prout ex eãdem vel diverſis partibus 
verticis (A) incidant, viz. Aa = A = Ay = AJ=2Ar = As. 
Idem affirmari poſſit mutatis mutandis de lineis ſimiliter deductis 
e lineis ſecantibus curvam & ejus aſymptotos in quolibet * an- 
. ob 


Cor. 1. Quantitas Aa ABp = Ay = AJ ſemper eadem it, cum 

2 punctum v ponitur in eadem ordinata mn. _ 

Cor. 2. Quantitas ea = #Þ =gy = b2 ſemper eadem manet, cum 
punctum v ponitur in linea v x hyperbolæ axi parallela. 


atuor rdinati ea e * 1d 


9 


Hæc corollaria etiam 1 1 pont de dee quatuor per- 
pendiculis e dato puncto in ellipfin incidentibus. 


Hoc theorema ſequitur e proprietatibus algebraicarum ci curvarum in 
| theor. xii. traditis. 


SCHOLIU M. 
Proprietates conicarum ſectionum prius traditæ ex his dnokus prin- 
cipiis a me primum excogitatis potiſſimum conſequuntur: ſcilicet 
1 quod quantitates, quæ ad ſingulum curve punctum recipiant ma- 
ximum vel minimum, perpetuo evadunt inter ſe æquales. e. g. fig. 64. 
angulus (ACB, in curve ſegmento (AC B) erit maximus; cum an- 
gulus BC F, quem linea CF tangens curvam ad punctum C facit cum 
linea BC, æqualis ſit angulo BAC; & conſequenter incrementum 
; anguli AC nihilo fit æquale: ſt vero incrementum hujus anguli 
in dato ſegmento contenti perpetuo nihilo fit æquale, i. e. angulus 
prædictus perpetuo fit maximus, vel 4 BCF= 4 BAC; tum angulus, 
in dato ſegmento contentus ſemper idem erit; hoc valet. in circulo.. 


fig. 


PRO PRIE TAT ES. e 
fig. 62. eodem modo, ſumma linearum (AF& AH) a 8 punQtis ü 


(F& H) ad curvam ductarum erit maxima, cum anguli FAY & | HAR, 


quos utrinque cum tangente faciunt lineæ AF & AH, ſint inter ſe => 
- #quales: lineæ a duobus focis (F & H) ad quodlibet punctum A el- 


 lipſeos ductæ, æqualem angulum (FA A& HAR) utrinque cum tan- 
gente faciunt; ergo ſemper ſumma FA 4+ HA erit data quantitas. Et 


vice versà in omni caſa; fi quantitates, e. g. lineæ, utcunque muten- 
tur earum inclinationes, &c. ſemper ſint date quantitates ; tum he 
lineæ, &c. gaudent proprietatibus, quz ad earum maximum vel mi- 


nimum pertinent, e. g. ſumma linearum a duobus focis ad punctum 
ellipſeos ductarum eſt data quantitas; cum ſumma linearum ita 
ductarum fit maxima quantitas, tum æquales angulos utrinque cum 
tangente curve faciunt prædictæ lineæ; ergo æquales angulos in ellipſi 
cum 2 faciunt lineæ a duobus ejus focis ductæ. 


. Sint duæ æquationes (2 & M dimenſionum) duas incognitas 7; 
e en x & y habentes; reducantur hz duæ æquationes in unam, 


ita ut exterminetur altera incognita quantitas (æ): ſi æquatio re- 
ſaltans aſcendat ad M dimenſiones; ſumma ejus radicum pendet e 


terminis, in quibus inveniuntur x & 2 1 dimenſiones in una æqua- 


tione, m & m — 1 dimenſiones in alterà; & fit deinceps; & exinde, fi 


modo ſint duæ aliæ æquationes » & m dimenſionum, quæ involvant 


quantitates 2 & v; & ſint termini in his reſpectivis æquationibus, in 


quibus inveniuntur dimenſiones » & * 1, m & m—1 reſpective, ii- 


dem ac in duabus prædictis æquationibus; tum ſumma omnium va- 


lorum quantitatum x & y eadem erit ac ſumma omnium valorum 


Wantitatum ⁊æ & . 
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Fig. K n. Sit zquatio algebraica n chene sen inter ab- 


» feiſſam (AP, x) & ejus correſpondentes ordinatas (PM, y) deſignans; 
& in eã contineantur ſolummodo termini P, N „ R, &c. 
dimenſionum 2 pin An r, &c. gyretur recta A M circa punctum 


A, ſecans curvam in (u) punctis M, M, M“, &c. ad puncta M, M., M“, 
&c. agantur ordinate parallelæ PM, P'M, P, &c. tum invariabilis 


erit omnis functio e literis A, B; C, D, &. conflata (ubi literæ A, 


B, C, D, &c. reſpective denotant aggregata e fingulis p, Gifs &c, ab- 


ſciſſis AP, AP, AP, &c. in ſeſe ductis) quæ { ſit fractio, cujus in 
ſingulis terminis & numeratoris. & denominatoris eædem dimen- 


 fiones quantitatum (A. B, C, D, &c. ) conjunctim habentur; ſi modo 
fones contenti 45 x BY x C A. * e eren furpmam t s 67 


dimen 
| +2 +3 &. denotentur. EY 


Scribatur enim in data ene pro by eius wen e = 


ka. SS 4 ; reſultat æquatio, cujus radices ſint 4 5 AP, 4 P. & 


deinde transformetur fractio prædicta in alteram invariabiles quan- 


titates P, Q R, &c. ſolummodo innolventem; hæc fraQio erit inya · 
riabilis, utcunque varietur litera c. 


Fig. P. Ex. Sit curva conica ſectio, 4 0h abſeiſſa (A p) een : 


quolibet puncto A in diametro (AP). poſito ; gyretur recta AM 
circa punctum 4, ſecans conicam ſectionem in duobus pants. MX 


M. agantur ordinatæ MP & MP APxX AP N 


bili quantitas, utcunque mutetur angulus HAP. | 
1. 2, In æquatione algebraica 7 dimenſionum predic contineantur 
ſolummodo termini Py*?, Y, Ry", &c. dimenſionum n — p, 


Bag u x,. c. relpecanes. tum invariahilis erit omnis functio e 
N literis 


tum a : ee 


AeDRAACR RC RUM ; 


iter A. B, C, D, &c. conflata (ubi literæ 4, B, C, D, &e. reſpective 

denotant aggregata e ſingulis Pp, 9, r, &c. ordinatis in ſeſe ductis) que 

ſit fractio ejuſdem generis ac ea in pracedente caſu tradita. f 

1.3. In prædietpas algebraica z 2 dimenſionum Fr contineantur 
: N a 


| wlad termini PN ο⏑‚τ‚ jt * „ Nr . 
dimenſionum 2 P. 19, 1 , &c. tum itvariaþilis erit thts 
functio N. * e litetis , B, C, D, &c. conflata, ubi 

liters A, B, da Di ber reſpect we dehctant aggregata e fingulis P. 7.75 


| 32A "1 5 N 1 ty 9g bs — 
&e. lineis AM, AM, AM, &c inſeſe dude, 5 * . 22 . 
&&. integri fint numeri; & Hit dt niceps. © IU. 97-8 
45 elt y terminus "Equitlodis Seite, fir Yo PONTA (0 it mel 
niantur dimenſiones, etiamque ſint P., CV, R , &c. termini, 
in quibus ſolummodo Laterne dimenſiones # =p, # — 9n 7, 
kc; reſpective; tum omnis data functio aggregatorum e ſingulis p, 7, 
r, &c. ordinatis PM, PM, PM“, &c. in feſe duttis, 1. e. e literis P, 
AN, Ke. erit invatiabilis quantitas, utcunque varietur atigulus 
PA M, Hoc facile conſtabit ſcribendo pro æ in data =quatione Ts 
m2 1 {PMA | 
ubio = ffn BA. Fig ge . Sit curva parabola conici generia, 
cujus abſciſſa ſit diameter, & ab ejus puncto A incipiat ; per punctum : 
A agatur linea MAM' ſecans KT c in punctis M & M; ad 
puncta M & M agantur ordinate MP & MP; tum erit retangu- 
lam. MP x MP = AR? quadrato diametri ordinatæ per puntum 
A tranſeuntis. 2. Sit 4 N linea tangens parabolam in puncto R, 
ad punctum N ducatur Rr ordinata diametri AP; agatur linea 
AM ſecans parabolam in pundtis MX M, etiamque PM & PM ordi- 
natæ diametri A P; tum erit PMX PM Rz. bY 
2. 2. Si pro ſeribatur * & pro PY, , R, &c. in pr. 
; dicta algebraica æquatione ſcribantur P, , RN, &c. tum 
omnis n 6 n. 7 9,7, Kc. abſciſlis AP, AP, 
| TE 73% 


— 


 opnoOPRIET 


| k N * Y * * 
7 a 5 
8 0 
5 7 8 1 


N, &c. in ſeſe ductis in curva 9 i. e. e en P, 2. R, Ke. br 


erit invariabilis, Neuman mutetur os 71 PAM. 


4 a” 4 3 Mis f* 
: 4 * oy * 2 F » 71 ye 


by 


b K 
3 


1 „ 5 » | < J 


+ ; * 


* 


5 2. 3: Sit * +5 = terminus pradicte algebraic: æquationis, in quo 


a — 
* * 


— — 
* - 


$ a 
* 


43 r „ ON ng  -— 


maximæ contineantur dimenſiones; & PY 5 * ** „ 2 * os by i 


FE | 5 


9 8 


Kare $364 


= 


R x YZ + a. „Kc. termini, in quibus folammodo ts 


A—g Br, bee, dimenſiones; tum 
ſingulis p, p, 7, &c. lineis AM, AM, 


omnis functio aggregatorum e 
AM", &c. in ſeſe ductis, erit 


eadem quantitas, utounque YR” angulus Rd M. Hoc facile de- 
duci 1. ſcribendo 25 22 & rA pro . » * K 7 in data * 


brai * abi in. SAILS . — fv. C PAM . -. 
8 6 8 70. rag bow by. * 


TY 2. idem laeis K ſit Ser bx" + er- 5 &c. æqua - 
tio relationem inter abſeiſſam Ar & ©) us correſpondentem 7 


5 1 B 4. ENT 
TH ; deſignans ; tum erit correſpondens earum ee < =m X 
* gh * N f * S SEES 7 j . 2 1411 * "© 4+ 5 3 F J 
ax + 5 + xn + &c. 0 


nan ＋ -I Tc. at a + be >. er + Rc. = 2 


* 


14 N rc xd x &c. & nax'hr 07 da oh 1 N „ 
x Rx Kc. unde P Rx kee. 4b x rc x d x &c. 


bn, 211-1 IO < 

:: =: ſubtangentern. 1 CCC 
: Fri 4 en Ws ' 0330-1 — —— 
eee earum ifs bal = = X.4%" + 0x" + 6 
5 E an ESE N | : 7 Y C ? Tx- 1 
1 + &c, n c. unde (ea 
- "= 1 2 

EY RO 2 e 


Et ſic facile deduci poſſint quam pl 


urimæ conſimiles propoſitiones. 
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HE OR. XXX. =. 5 — 


5 Fig. Q. Sint tres rectæ 43 A bee & act F 1 7 N 
5 2 
N * X bg (s) 6. cb and ey X 2 — 4 * 3 abi 5 eſt 
perpendiculum a puncto c in rectam ab demiſſum; agatur linea a g; 
tum diameter trium reftarum, b r wt a 8, 7 punctum Z 
„ rant. 
Demittatur enim gm perpendicularis ad 1 & agatur rea ch pa- 


rallela ordinate g 4; aſſumantur ap = * & RK x ck: recta per 


| i” „ puncta & n tranſeuns, erit diameter ad ordinatas . ga & 
f: patet gar gm an Arif B*; unde ob ſi- 
| dx B 
2 
=. fimilia triangula gma & 6515 B: mammb—ab=cz—a: ck 
5 | B - is le 
. | Y = = :bk= 3 43 ultimo, f modo agatur linea qn pa- 
a rallela linez 4b, ob ſimilia triangula png & tla erit pq = 4132 — 
CI vi 5 
: Few 25 5862, ia np 


bz cdz—da  bxz+dxcxz—dxa ' 
ICED, ee, . E. D. 
Cor. Hinc erui poteſt zquatio relationem exprimens inter abſciſ-. 
ſam (x) & ejus correſpondentes ordinatas (y) curve, cujus punCta | 
conſtituunt locum centrorum Prædictarum trium rectarum. 1 
Fgeeet recta pn duas rectas af & be in punctis 3 &ͤ demittantur 
3 lineæ pr, Sx, f & o perpendiculares ad rectam a6; .ubt o fit cen- 
1 tara trium rectarum, cujus locus requiritur: ob quatuor ſimilia 


triangula 


milia triangula 4 gb & kcb erit 2: B:: 4: R ; etiamque ob- 


5 f X f 1 ; WW.” ; K * I * Fa ? x 
* 1 # J * 1 - . * ©; } l N — 2 , * 8 + * ; G 4 SOS 4 »*% = 7 * 7 7 * ** 
4 2 5 7 44 a 5 4 1 4..3 : 7 * 
5 3 * 2 7 * 4 
; - 3 "=" S 4, 5 4 
I” . a 4 
* 5 + * 
F 5 * þ , n , 3 : N ms 
1 p . 9 
| ; 4 | ; 5 * . bs 
2 $9 A 4 ; ; „ Mt : 
3 C 
7 ? 7 mT 
- e "0 _ 4 -- A 
* 8 g 7 


1 »; ẽ 
triangula 11 un, 100 & low erunt al + 6 7 917 gr = e 


am i= * 2 . i fin. cab 


— = - =al—a x Ip =ox 
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